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Dum Iſaacum Barrow. Daum J. Collinium. 

Dam Jacobum Gregorium. Dum Gulielmum Leibnitium. 

Daum Johannem Wallifium. Deo Henricum Oldenbourgum. 

Dom 1 Keillium. Dom Franciſcum Sluſium. | 
ET ALIOS 


Juſſu SociETATIS REGIA in lucem editum. 
E T JAM 


Una cum Recenſione præmiſſa inſignis Contro- 
verſiæ inter Leibnitium & Keillium de primo 
Inventore Methodi Fluxionum ; & Judicio 
primarii, ut ferebatur, Mathematici ſub- 
juncto, iterum impreſſum. 
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LONDINT:sS. 
Impenſis J. Tonſon & J. Watts, Proſtant venales apud J. Mae 
Exen ad Inſigne Georgii Buchanani e regione templi Sancti 
Clementis in vico vulgo dicto he Strand. 1725. 
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1 72 bjennium ſe 
/e, [ed ad judicium primarii Mathema- 
tici & harum rerum peritiſimi & a partium ſtudio 
alieni ſe prouocaſſe. 25 fentemiam ejus 7 Jun. 1713 
2 volanti 29 Julii date iucluſam, per 
orbem 777 fine nomine vel Judicis vel Impreſſo- 
ris vel Urbis in qua impreſſes fuit. 7 finem an- 
vi 1717 in Literis quæ ad Abbatem * de Comitibus ® Conti. 
tunc Longini agentem ſcripſit, confugit ad Quaſtia- 
nes novas de Qualitatibys occultis, gravitate uni- 
ver/ali, Miraculis, Orgazis & Senſorio . 
Tempore, Jacuo, Atomis, Perfectione mundi, & 
Intelligentia ſupramundana; & Proplema ex Attis 
Eruditorum deſumptum propoſuit ab Anglyſtis An- 
glis ſolvendum. Due omnia ad rem nil ſpeftgnt. 
Sed & Conſeſum a Regia Societate conflitutum, 
4 Cammercium ex antiguis monumentis ediderant, 
aceuſavis guaps partibus fuduiſſent, & Literas ami. 
guad edendo pmiſiſſent amnia gue vel Fe ipſo vb 
contra Newtonum facerent. Et ut hoc probaret, 
rife 6 is pins e A uit yo 
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Ap LECTOREM. 
ſecundo ſuo in Angliam itinere, Collinius oftenderit 
ipſi partem Commercii- ſui, in qua Newtonus ag- 
noſcebat ignorantiam ſuam in pluribus, dicebatque 
(inter alia) quod nihil inveniſſet circa dimenſionss 
Curvilinearum que celebrantur præter dimenſionem 
Ciſſoidis: ſed Conſeſſus hoc totum ſuppreſſit. Et New- 
tonus in Epiſtola ſua ad dictum Abbatem 26 Feb. 
17:5 data, reſpondit Hoc non fuiſſe omiſſum, ſed 
extare in Epiſtola ſua ad Oldenburgum 24 Octob. 
1676 miſſa, & impreſſum fuiſſi in Commercio Epi- 
*[deſtpag. ffolico ® pag. 74. lin. 10, i 1. Et ſubinde Leibnitius 
169. l. ult. n proxima ſua ad Abbatem illum Epiſtola Apr. 9, 
* 1719 data, agnovit ſe erraſſe. Sed, inguit, exem- 
plum dabo aliud. Neuionus in una - - van et 
ejus ad Collinium agnovit, ſe non poſſe invenire 
magnirudinem ſectionum ſecundarum (vel ſegmen- 
torum ſecundorum) ſphæroidum & corporum fi- 
milium: ſed Conſeſſus hunc locum vel hanc Epi- 
ſtolam minime edidit. Newtonus autem in Ob- 
| ſervationibus quas in hanc Leibnitii Epiffolam ſcrip- 
; fit, reſpondit : $i Conſeſſus hoc omiſiſſet, recte omni- 
no omiſſum fuiſſe, cum hujuſmodi cavillationes ad 
Qua“ſtionem de qua agitur nil ſpeftent . ſed Conſeſſum 
Hoc minime omifiſſe. Collinius in Epiſtola ad D. 
| Gregorium 24 Decem. 1670, ut & in altera ad 
! D. Bertet 1671, (utriſque impreſſis in 1 
| IId eſt pag. 24 26. ) /crip/it quod Methodus Newtoni ſe extende- 
ö 97. ioo in- ret ad ſecunda ſolidorum ſegmenta que per rotationem 
| fra generantur. Et Oldenburgius idem ſcripfit ad Leib- 
nitium ip/am & Dec. 1674, ut videre eft in Commer- 
| + 14eſt pag. #9 + pag 39. Leibnitius igitur iterum erravit. Nam 
| 117 infra, © in Tranſactionibus Philoſophicis pro Jan. & Feb. 
1718, pag. 925, dicitur quod Abbas de Comitibus per 
horas aliquot inſpexit Epiſtolas antiquas & Libros 
Epiſtolarum in Archivis R. Societatis aſſervatos, 
ut aliquid inveniret quod vel pro Leibnitio vel con- 
tra Næutonum faceret, & in Commercio Epiſtolico o- 
miſſum fuiſſet; ſed ejas generis nihil invenire potuit. 
In- 
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diſcutere. Sed otium mihi minime ſuppetit aliis 
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As LE C TORE M. 
Inſuper D. Leibnitius, ut Commercium Epiſtoli- 
cum ſine reſponſo dimitteret, in prima ſua ad Alba - 
tem de Comitibus Epiſtola dixit, eos qui contra ipſum 
ſcripfiſſent (id eft Conſeſſum a Regia Societate confti- 
tutum) candorem ejus aggreſſos eſſe per interpretatio- 
nes duras & male fundatas, & voluptatem non babi- 
tures eſſe videndi reſponſa ejus ad puſillas rationes 
eorum qui iis tam male utuntur. [nterpretationes ii- 
le nullius quidem ſunt auctoritatis, nifs quam ab E- 
piſtolis derivant, ſed male fundatas eſſe Leibnitius 
nunquam oſtendit. del | 
 Subinde vero Newtonus, qui ægre adductus eſt ut 
ſcriberet, in prima ſua ad Abbatem Epiſiola 26 Feb. 

1714 ita reſcripft. D. Leibnitius hactenus re- 
ſpondere recuſavit, bene intelligens impoſſibile eſſe 
res factas refutare. Silentium ſuum hac in re ex- 
cuſat, prætexens ſe librum nondum vidiſſe, & otium 
illi non eſſe ad examinandum, ſed ſe oraſſe Ma- 
thematicum celebrem ut hoc negotium in ſe ſu- 
1 — Utitur & novo prætextu ne 
reſpondeat, dicens quod Angli voluptatem non 
habebunt videndi reſponſa ejus ad puſillas edrum 
rationes, & proponens diſputationes novas Phi- 
loſophicas ineundas & problemata ſolvenda: quæ 
duo ad rem nil ſpectant. D. Leibnitius autem in 
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proxima ſua ad Abbatem nr Lars 9 _ 1716 data 


pergebat ſe excuſare ne re/pondeat. Ut operi, in- 


quit, contra me edito ſigillatim reſpondeam, opus 
erit alio opere non minore quam hoc eſt; per- 
currendum erit corpus magnum minutorum ante 


annos 3o vel 40 præteritorum, quorum perparvum 
reminiſcor; examinandæ erunt veteres Epiſtolæ, 
quarum plures ſunt perditæ, præterquam quod 
maxima ex parte non conſervavi minuta mearum, 


& reliquz ſepultæ ſunt in} maximo chartarum a- 


cervo, quem non poſſum ſine tempore & patientia 


ne- 
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Ap LECTOREM. 
negotiis alterius prorſus generis occupato. E; 
aue h: Liieras truneare non debuerunt. Nam 
m eſt inter chartas' meas. vel cujus minuta 


midi relinquuntur. Sic omnibus perpenſis, videos 


tantas malignitatis & fallaciq notas, credidi indig- 
num eſſe me ingredi diſcuſſionem cum hominum 
genere qui ſe tam male geruut. Sentio quod in 
1s refurandis difficile fuerit ab opprobriis & ex- 
preſſionibus aſperis abhſtinere, talibus quas corum 
facta merentur, & non cupio hujuſmodi ſpecta- 
culum exhibere publico, in animo habens —.— 
meum melius impendere, quod mihi pretioſum 
eſſe debet, & contemnens judicium eorum qui 
ſuper tali opere ſentent iam contra me pronuncia- 
Te vellent; ꝓræſertim cum Societas Regia hoc 
facere noluit. Hic Leibnitius. Otaſtianem pri- 
mam deſerit rinamdo, & Nmaſtiaues novas proponit. 
-  Mttamen poſi ejus mortem (que contigit proxims 
Aenſe Novembris) in Elagis eius quod in Actis E- 
vnditorum pro Menſe Julio Anni 17517 impreſſuns fuit, 
amici eius ſeripſerunt eum Commercio Epiſtolico 
Angloram quoddam ſuum idemque amplius pp- 
-ponere decreviſſc: & paucis ante obitum dichus 
CL Walſio ſigniſicaſſe ſe Anglos famam ipſius la- 
ceſſentes 4 refutaturum. Quampripum enim 
4 COT 2 roy fs ny, — __ a- 
quid in Analy us ines „& cum 
—— baQtcrws in publicum proſtast, ſive 
Newtazi, five aliorum, nihil quicquam affine ha- 
bens. Her illi. Feram ex jam diftis patet illum 
uon aliud babuifſe Commerrium Epiſtolicum quod e- 
deret. Et inventum novum bis mil affine habens 
ad nem. nihil fpettat. Miſis ægrorum ſomniis, Quæ- 
- flag tuta ad Eꝑiſt alas antiquas referrs debet. _ 
Initio ferunde ad Abbatem de Commibus Epiſtelæ, 
D. Leibnitius promam Newton Epi/tolam vocavit 
ſpeciem chartæ ꝓuovocatoriæ ex parte Newto- 
2 ni, 
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Ap LEC TORE M. 


ni, dein addidit; In arenam deſcendere nolui con- 
tra ejus milites emiſſarios, ſive intelligas Accuſa- 
torem ſupra fundamentum Commercii Epiſtolici, 
ſive Præfationem ſpectes acrimoniæ plenam, quam 
alius quidam novæ Principiorum æditioni præ- 
miſit: Sed cum is per ſe jam lubens apparebit, 

tus ſum ipſi ſatisfactionem dare. Et Newto- 
nus reſpondit, D. Leibnitium literas & chartas an- 
tiquas ſeponere, & ad Quzſtiones circa philoſo- 
phiam & res alias confugere. Et magnum illum 
Mathematicum, cui fine nomine ut Judici Epiſto- 
lam 7 Jun. 1713 datam attribuerat, jam ut advoca- 
lum in hac rixa pro ſe inducere, mathematicos 
in Anglia provocantem (ns fingitur | ad proble- 
mata ſolvenda; quaſi Duellum [cum Leibnitio ſcili- 
cet] vel forte prælium cum exercitu diſcipulorum 
ejus ¶ quos jadtat] methodus eſſet * idonea ad 
veritatem dirimendam, quam diſcuſſio veterum & 
authenticorum ſcriptorum, & Matheſis factis he- 
roicis vice rationum ac demonſtrationum abhinc 
implenda eſſet. Hic rationes ac demonſtrationes al- 
Jnduns ad argumenta e ſcriptis veteribus deſumpta, 
& fafta beroica ad contentiones philoſophicas & pro- 
blematicas ad rem nil ſpectantes, ad quas D. Leib- 
nitius à prioribus aufugit. 

Due nove Principiorum editioni præmiſſa ſunt, 
Newtonus uon vidit antequam Liber in lucem pro- 
diit. Quæ de Quæſtionibus 723 — diſputata 
ſunt D. Des Maizeaux 4 D. 
accepit & in lucem edidit. Solutiones Proble- 
matum maxima ex parte lucem viderunt in Aftis 
Eruditorum, Hec omnia ad rem nil ſpectant. 
Commercii Epiſtolici exempla tantum pauta impreſſa 
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* Vide Epiſtolas D. Leibnitii ad D. Des Maizeaux 21 Aug, 1716, 
& D. Des Maixeaux ad Abbatem de Comitibus 21 _ 1718, in 
Collectionum Tomo ſecundo, pag. 356, & 362 impreſſas. 


fuerunt, 


eibnitio & aliis 


AvLECTOREM. 
fuerunt, & ad Mathematicos mifſa qui de bis 
rebus judicare poſſent, mneque proftaut venalia. 
Ideoque 
in Tranſactionibus Philoſophicis ac Diario Lite- 
rario, anno 1715 (anno & ſeptem vel ofto men/i- 
bus ante obitum D. Leibnitii) impreſſa fuit, iterum 
imprimere viſum eſt, ut hiſtoria vera ex antiquis mo- 
numentis dedufta, miſſis diſputationibus que ad rem 
nil ſpectant, ad poſteros perveniat, & fic finis impo- 
natur huic controver ſiæ. Nam D. Leibnitius a Ouæ- 
ffione deſciſcens emortuus eſt, & judicium poſteri 
relinquitur. 

Denique Judicium primarii Matbematici ſubjun- 
um eſt, und cum Notis quibus pateat, eidem in 
Recenfione prædicta, vivente Leibnitio, reſponſum 
eſe ſcopum ejus fuiſſe tantum, ut Commercium 
Epiftolicurs fine Reſponſo dimitterctur. 
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hunc Librum, ut & ejus Recenfionem qus 
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ventore Method: Fluxionum, ive; ut non- 
nulli 
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Qui inſerip tus eſt „n Epi 2 
Collins 19 aliorum de Analy/i Fromate, 
& publicatus eſt juſſu Societatis 


Londinenſis, circa controverſiam inter 
Dm" Leibnitz & D Neill, de in- 


appellant, Merhods Different ialis: 
Anglice primum Edits in Actis Regiæ 
Societatis, A. D. 171 f. & Gallice eodem 
anno in Diario Literario Tom. * nunc 
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BRIDE Mx variz Relationes apud. l de 
N Commercio hoc ublicatæ — muti- 
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e hoc contextum er variis © Epito- 
lis Chartiſque, in Archivis Regie Societatis 'repoſi- 
tis; qua fingulæ hic ſuo ordime ae ſerie oollocan- 
tur, & vel ex Latinis fidelirer — — 2 
vel ex Anglicis fideliter in Latinum t · nu- 

meròſo Couſeſſu a Regia Socistate deputato, ut 
1 Literæ r 1 wy „Dp ex- 
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Et 


aplari ee tric de qua 
De. in iofinitay & & a | Pp plicandi —— 
m ſinitas yen tas, ad ſolutionem 
Problemarum, per en Hluuiom & Mo- 
Mentorum. Primo autem diſſeremus de en Metho- 
di parte, quæ men & in reſolvendo Finitas æ- 
N Te ea rati rando fi- 
Per inſinſtas intel- 
_ illz, quz involyunt Seriem Terminorum 
conxergentium & ad veritatem Propins propiuſ 
wer ihm in 7 Baum; ita ut po ſtremo a ven 
nt 8 ulla data quantfrate; &, ſi in 
Toft eee len omnino differentiam 
[reſriquant. 1009 
lifts in too Frithinedios, patticato 
Dy. Gap. 33. Prop. 68. reduxit fractionem 
5 uam Diviftonem en 
Jake ee, 
Vercbtnes Au qbadravit ane per 


hanc Lale = 3 + == += IT T7208 5 + Oc. hoc 
eſt per hanc I—4 +{— i4s — T— 1+ Ce. 
conjungendo ſingulos binos Terminos in unum. 
Qaadratura publicata eſt in Actis Regiz 
Socicratis, menſe Aprili 1668. 

| Paulopoſt Dominus Mercator evulgayir Demon- 


gi 


ſtrationem hujus Quadraturæ per Diviſtonem Do- 


mini Wallißi; & deinceps haud multo poſt Ju- 


tionem in lucem edidit. Hi Libelli paucis * 
m editi ſunt menſibus Cantabrigiam miſſi ſu 


ad Dominum Barrovium per Dominum amen 
Collin & per Barrovium traditi 1/aaco 2 
tunc Cantabrigia degenti, utpote Collegii B. Tri- 
nitatis Socio, (nunc autem Londini ans Aurato) 
menſe 7anio 1669. Hac occaſione, Barravius vi- 


ciſſim 
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cuba Gregorius Geometricam ejuſdem Demonſtra- þ 
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ſtes, nihil tentavit eſt 
illam Hyperholæ lla vero 0 
per axpnes Higuras — 755 ,oftengix,.. Wl 
eum in ea ce Mercatoris ae 
Ne tamen a quiſquam aut 1 

dit Newtongs & Braunterum inneniſſe 
nan demonſtraſſe, ſeriem i llam pro. 
9 rap aliquot iy in pu pen 
ont 5 — quam emionut gener! 
ſuam Ae ede w 

De Tractatu iſto qui e naive 2 
Tr in 7 5 ad. HOI Me: n 


er . foe Lid — 
g * Gantab;) cum D. llinio SE, fagddam 
Harum farjerum, in 449 fignificaveram Arogs . 
[ 45 frudines curvatum qmmium, ſalidatum 
4 "EE S comtenta cx s rectis; vice 
ces atis Reftas —— paſſe, & Met 
fadiqatam,illuftraucram vc, ſerieh vs. Ha- 
Im compeadii certigres fecit Col- 


3 
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jus porro 


& Herres apud allos, of = Yun 
lum, Dominos Sade, 1 
19 aligſgne apud Angle, Wang Epilto 
Ana, 1679 157 I 8511634, ut 
iz adhuc +: om a 
n 
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ins 
orellom XIV, XIX. 
28 XIII, 
'Aatis XXIV. 


W's 141 0 
Hui Leodii tum agente, & ex ea aliquot te if « 
citavit; literis datis 14 Sept. 1669, & in Libru 7 
Regia Soc. Epiſtolatem tranſcriptis. Porro Cola 
mus in Ep. ad Jac. Gregoriam, 257 Novemb. 1669, 
ſic de Methodo in 9, Ala contenta loquitur. c 
_ _ © Barrovius provinciam' fuam publice Prælegen- « 
© di remiſit cuidam nomine *Newtono” Cantabri- « 
« gicnſi; cujus, tamquam Viri acutiflimo ingenio « 
< przditi, in Prezfatione Prælectionum Opticarum | « 
< -meminir. Quippe antequam ederetur Mercatoris | « 
< Logarithmorechnia,' candem Methodum adinve- « 
c 
c 
6 
c 
6 
gi 


j © nerat, eamque ad omnes Curvas generaliter & ad 
© Circulum'diverfimode applicarat. Literis vero ad 
2 Ib. Ne D. Davidem Gregorium datis 11 Aug. 1676. his ver- 
4 XLVII. "bis de ea loquitur: © Paucos poſt menſes quam e- 


N diti ſunt hi Libri (viz. Mer catoris Logarithmo- « 
f © rechnia & Exercitationes Geometricz Gregorii) ¶ i 
miſſi ſunt ad Barrovium Cantabrigiz. Ille a 


© reſponſum dedit, hanc Infinitarum 

© &rinam a Newton biennium ante excogitatam 

© fuifſe, quam ederetur Mercatoris Logarithmo- 
technia, & generaliter omnibus figuris applica- 
tam, ſimulque tranſmiſit D. Newton; opus Ma- 

© nuſcriprum. Horum autem Librorum poſterior 

prodiit circa finem anni 1668;  Baryovins vero 

Ib. No I. dictum Serierum Compendium Collinio miſit, Julio] tu: 
inſequente, ut ex tribus ejus Epiſtolis conſtat. re; 

Ib. N* Callinius porro, in literis ad D. Strode 26 Julii 
IV. 1672. fic de es Compeiidio ſetibit: Exemplar e- 
9 jus (Logarithmotechniiz) miſi 'Barrovio Ganta- 
-_, - _ © brigiam, qui quaſdam "Newteni Chartas extem- 
ür mE 5 og z e quibus, & aliis que prius ab Au- 
Core cum Barrovio communicate facrant, patet 
- _—- clam Methodum a dicto Vewrond aliquot an 
7 nis antea excogitatam, & modo univerſali 5 

__ © plicatam fuiſſe. Ita aut ejus ope in quavis fi- 
du Curvilinea propoſita, que? una vel * 


[s] 


« dlictæ figurz, accurata ſi poſlibile ſit, fin minus 
c infinite vero propinqua; Evolutio vel Longitu- 


© do linez Curve, centrum gravitatis figurz, ſo- 


© lida ejus rotatione genita 


© Poſtquam intellexerat D. Gregorius hanc metho» 


dum a D. Mercatore in Logarithmotechnia uſur- 
© patam, & Hyperbolæ quadrandæ adhibitam, 


adauxerat ipla Cregorius, jam univer- 


© quamque 
* ſalem redditam eſſe, omnibuſque figuris 
© catam, acri ſtudio eandem iſivit, multum» 
© que in ea enodanda deſudavit. ue D. New- 
© zonus & Gregorius in animo habent hanc metho- 
© dum exornare: D. Gregorius autem D. Newto- 
num primum ejus Inventorem anticipare haud in- 
© tegrum ducit.“ In alia vero Epiſt. ad Oldenbur- 
gium ſcripta & cum D. Leibnitio communican- 
da, 2 14 Jun. 1676, hxc memorat Colli- 
nus: Hujus autem Methodi ea eſt præſtantia; 
© ut, cum tam late 


© ifſe opinione arbitror, ut quicquid uſpiam an- 
© tea de hac re innotuit, quaſi dubia dilucuh lux 
6 fuit, ſi cum meridiana claritate conferatur. 


Porro hic Newtoni Tractatus primum typis edi - A. 


tus eſt a D. Gulieimo Jones, qui Apographum ejus 
perit in ſcriniis Collinii, ipſius manu ſeriptum; 
& poſtea cum Originali contulit a D. Newtone 
mutuato. Continet autem prædictam generalem 
Methodum Analyſeos, monſtrantem quomodo re- 
ſolvendz ſunt finitæ Æquationes in infinitas; ut- 
e per Methodum Momentorum applicandæ ſunt 
uationes tam finitæ quam infinite ad omnium 
Problematum ſolutionem. Incipir vero, ubi finem 
fecit Wallifus, & methodum Quadraturarum ſu- 
per tres Regulas ſtrut. 1 
87 19 | B3 Wat: 


earum ſuperficies, 
« fine ulla Radicum Extractione 8 


t, ad nullam hæreat dif- 
© ficultatem. Gregorium autem alioſque in ea fu- 


appli- 


Ib. No 
XL. 


Ib. Ne II. 


169 
„amm bm nf 


roy tet lucem 1 Propel 
tionam IX. ſi S — 8 


guræ vocetur X, aner & 
Ordinatæ ad rectos  angulos, erecta fint R 75 
Afi Agate erſe , RS: Argue hoe: 


ſumitur. a D. eee, tamquam prima Regula, 
— quam fundat ſum curvarum Quadtaturam. 
Wallifus autem propoſitionem hanc demonſtravit 
gradatim, per mbltas, particulares propoſitiones z 
e omnes in; unam collegit per Tabulam 


 Wallifus Amn 


Caſuum. 1. vero omnes in unum re- 


muſque ee di 


Ib. No III. reſpecłive 


Ib. No IV. 


Ib. No 
XLVIII. 


duxit, per 


Dignitatem cum. indefinito Indice: & 
ee ſemel e demon- 
W pri- 
— Indices in Opera- 

iy | Ag 


' of Propodionem Aritbmetice In- 

1 ; Wall Perque 8558 res alias ter fon 
nes quæ ſequuntu nata compolita fberit 

ex duabi vel plrius ordinal = ſig i 
5 & — acceptis; Ar e erit ex Juabes 
vel pluribus areis cum Ghai + & —acceptis 
Atque hoc a 4 b. Newtono aſſuchitur, 
i Reguls ſecunda, fuper quam inſtituit ſu- 
am uratum methodum. 
Tertia vero atze eſt, ut reducantur Fractio- 
nes & Radicales, ices Æquationum 
in Series Convergentes, cum Quadratura non ali- 
ter ſuccedat: & ut. per Regulas primam ac ſecun- 
dam quadrentur ſiguræ, quarum Ordinatæ ſunt 

uli Termini Scrierum.  Newtonus, in chai 
Wungium ſcripta 13 Fun. 1676. & Lei 
tranſmiſſa, modum docuit reducendi E i. Sn a 
nitatem cujuſlibet Binominalis in Seriem Conver- 
getmem ; & per eam ſeriem quadrandi curvam, cujus 


Or- 


ſub extremo 
ſtrarit por 


See 


J ⁵ : ͤ V. ũ—_uöÜHEß;n .» > Y.%-F FP 


ordinata aſt illa 1 — 
tus, ut fantem. hy 8 explicare vel- 
log 4 reſcripſit per "= 24 Oc. 


1676 zſ0paulo ante Peſtem, quæ Londial 3 aba- 
tur anno , eum legeret Arithmeticam infinito- 
rum Molliſi, cagitaretquo de interpolanda ſerie x, 


- . u, Ae „Ke. inve- 
niſſe Aream Circuli eſſe » "xz * — | 


— &c. & . methodum ioterpolatioliz, 
ſc prædictum Theorema excggitaſſe; atque ejus 
ape Reductionem Fractionum & ſurdarum in ſcries 
convergentes, per Diviſionem & Radicum Extra- 
ctionem inyenifſez ac tum ad Affectarum Radi- 


um Extractionem perrexiſſe. Atquæ hæ Red 
ctianes Regula . Tertia. 


Cum in hoc ſerierum Compendio trinas hes Re- Com. Ep. 


gulas explicuiſſet Newtonps, variiſque exemplis eas N 
illuſtraſſet; deſignavit is Ideam deducend i Aream ex 
Ordinata, conſiderando Arcam tamquam ani 
tatem naſcentem & augeſcentem fiye creſcentem 
per fluxionem continuam, in proportione Longi- 
tudinis Ordinatæ, & ſupponenda Abſciſſam 10 r- 
miter creſcere in proportione ad Tempus. Argue 
ex Momeptis Temporis, nomen Momentorum 
didit momentaneis augmentis, ſiye partibus Ares 
atque Abhſciſſæ infinite parvis, qua: in Momentis 
temparis generantyr. Momentum I. ineæ puntum 
vocavit, ex mente Cavalieri; quamvis non ſit pun- 

Geometricum, ineola infinite brevis : 
Momentum autem Area vel ſuperficiei yocavir 
Lingam, ſecundum eundem Cavallerium; licet non 
ſit. Linea Geometrica,. ſed ſuperſicies Latitudine 
infinite xii, Cumque ar — 6 5 
tamquam Momentum Areæ, co nomin ng lexit 
Rectangulos ſub Geamerrica Ordinata "ore 
to Abſciſſæ; licet illud Momentum non 


exprimaryr. J ABD, * Curva e 


| a D. Laeibnitie roga - b. No LV 


he Redu- Ib. No Iv. 


0 en. 


OI 


* 


a = 


— 2 


C. Ne X, 
XII. 


_.. . 

2 ; 5 . 8 Q an reckt 8 90 , 

pe ok tas. Et cogitareflam DBR 
„7 Þþ * © wniformiter ab AH motam 


momentum quo | curvili- 


== | 
getur: & quod ex momento BD perpetim dato poſſis 
per precedentes [tres] Regulas arcam ABD ip/o de- 
ſeriptam inveſtigare, five cum area AK () momen- 
to 1 deſcripta conferre. Hæc 'Newtoni Idea eſt 
operationis in curvis quadrandis: quoque modo 


pe 
hanc ad alia Problemata applicet, in verbis pro- 
xime ſequentibus monſtrat : Jam, inquit, ua ra- 


tion: ſuperſicies ABD ex momento ſuo perpetim dato 
per precedentes [tres] Regulas elicitur, eddem que- 
ibet alia quantitas ex momento ſuo fic dato elicirtur. 
Exemplo res fiet clarior. Ceterum poſt aliquot ex- 
empla, methodum addit 51 ab area, ar- 
cu, ſolidove contento ad abſciſſam; doceique ut 
eadem methodus extendat ſe ad Curvas Mechani- 
cas, determinando earum Ordinatas, Tangentes, 
Areas, Longitudines, &c. Utque aſſumendo quam 
vis og vane exprimentem relationem inter a- 
ream 


venias ordinatam. Arque hoc eſt fundamentum 


methodi fluxionum & momentorum, quod New- 


tonus in Literis datis 24 Octob. 1676 bac ſenten- 


tia comprehendit, Data æquatione quotcunqur fluentes 
guantitates involvente, invenire fluxiones, 22 
In hoc Compendiouniformem fluxionem temporis 
vel cujuſvis exponentis temporis per unitatem re- 
preſentat Næuionut; Momentum autem temporis vel 
exponentis ſui per literam o; fluxiones vero aliarum 
quantitatum per quævis alia ſymbola; ac moments e- 


B eff uni- 


n ABD & AK deſcri- 
IB bere: & quod ig fare 
* . 3 area] 

AK ) & recta] BD (y 


nea] ABD gradatum au- 


ciſamque curvæ, per hanc methodum in- 


g. PAST SE FRANZ 
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veterum in finitis figuris five —— fine ul- 


la a Nr & _ 1 Calculatio 
| Aquatio 2 3 lupponic mo ; 
mentum o decreſcere in nfinitum atque evaneſ- 


core. Cum vero non demonſtrat, ſed ſolum in - 


veſtigat Propoſitionem LP: citius rem conficiat, 
_ momentum. o eſſe infinite parvum, & in 
ſcribendo illud negligit, omnibuſque approximas+ 
tionum modis utitur, quos nullum in concluſione 


errorum parituros autumat. Prioris generis ſpeci- 
men habes ſub finem Compendii, ubi primam tri- Com. Ep. 
um illarum regularum, quas initio libri poſuerat, N XII. 


erat demonſtraturus. Secundi generis exempla i- 
bidem habes; cum invenit Curvarum Lincarum 
Longitudinem p. 17; & cum eruit ordinatas, A- 
reas, & Longitudines Curvarum Mechanicarum p. 
18, 19: narratque, qua via per eandem metho- 
dum Tangentes duci pn ad Curvas Mechani- 
cas, p. 19. Arque in Epiſt. data 10 Decemb. 1672 
addit, Problemata de Curvatura Curvarum ſeu 
Geometricarum five Mechanicarum per candem 
methodum ſolvi. Ex quibus manifeſtum eſt, ſe jam 
tum ſuam Methodum ad ſecunda ac tertia momenta 
extendiſſe: cum enim Areæ Curvarum confideran- 
tur tamquam fluentes (ut in hac Analyſi fieri ſolet) 
ordinatæ exprimunt fluxiones primas; Tangen- 


Ib. No 
XXVI. 


tes autem datæ ſunt per fluxiones ſecundas, & 


Curvature: per tertias. Et vel in Aualyſi hac p. 
16. ubi Newtonus ait, Momentum eſt ſuper ficies, cum 
de ſolidis; & Linea, cum de ſuper ſiciebus: & pun- 
* um, 


No XII. 


[10 ] 
| Shins, ann d Laab n) perinda oft! 2 ſi de. 


xiſſet, cum ſolida confiderargur tamqumm uen- 


tia, eorum Momenta ſuperficies ſunt, & eorum 
momentorum momenta (vel ſecunda Momenta ) 
Linea ſunt; & horum Maomentorum Mamenta 
(five tertia Momenta) puncta ſunt, ſecundum ſen- 
tentiam Cauallerii: atque in Principiis fuis Philaſo - 
ue, ubi — uenter conſiderat Lineas tamquam 
entes 2 is deſoriptas, quorum velocitates ero · 
ſeunt vel deereſcunt, velocitates ſunt fluxiones pri- 
— — earum —— ſocundæ. Ac Probloma il - 
ta Mauatione fue nuss quautitates in valunnie, 
Auriunss invenire & vive verſa, ad fluxiancs omnes 
—.— ut conſtat ex ſolutionis ejus Exemplis a 
allifo publicatis, Tom. II. operum ſuorum, p. 
2 302, 396. Quin & in Lib. II. Principiarum 
bilsfophie, Prop. XIV. Differentiam fecundam 


Neuen appellat Diffcrentiam: Momentoruw. | 
- - - Quoque amt eg gy quo calculatianis ge- 


nere Newionns fuerit Anno 1669, vel ama, 
eum hoc Anaiyſeos ſuæ Compendium ſcripſit; po- 
nam hic ejus demonſtrationem primæ illius Regu- 
le ſupra memoratz.. BCE: * 
During . Sit Curræ alicujus 
x 4 AD Bafis AB = x, per- 
nn culariter applicata 
1 5D, & area ABD, 
t ut prius. Item fit 3g = a, 
* = V, & Roctangu : 


Tes B&D 


a e wal Eſtergo AAA Ne, & 
© Ag N e. His præmiſſis, ex ralatione inter x 


& 2 ad arbitrium aſſumpta quæro y ut ſoquitur. 
Pro lubitu ſumatur C quatio] g=, five 
% — . Tum „o (AB) pro x, & & e 
(Ag) pro 2 ſubſtitutis, prodibit $ in ＋ 3 4x0 
. 


nh ee 


ICT SRO TTITDE 


W Ss © 1 &@ 


[3 
Et ſublatis; & 22 


o mu- 


enerali n m3 F 
Vel g aliter, ſi — ** 37. » r: fi- 


6 ve ponendo === = c, XK T= f co 
© =2, five & xt x tum %% pro x, Ka απ en 
* ſive (quod perinde eſt) z +0z pro 2 ſubſtitntis 
C prodit c“ in & + ei, &c. = A" + 032%" 
© &c.reliquis nempe ſ ſerierum) terminis, qui tandem 
© eyanefcerent, omiſſis. Jam ſublatis © x* & 2* x- 
© qualibus, reliquiſque per o divifis, reſtat op at” 
n % nycexp 
© = #92" (= == = =) five dividendo 


2 C x? 
2 


1 per c e erit pu = 222 five pen C2 = 2973 


1 vel reſtituendo -—— Pro c, & n pro p, hoc 
c eſt n pro y- bc na pro pc, fiet 22 5. Qua- 
es en Et ms 


: m 
c ree contra fi ax; 
Q. E. D. 


Eadem operandi ratione, etiam Regula ſecun- 
da demonſtrari poteſt. Et fi quælibet Aquatio 
aſſumatur,/Relationem exprimens inter Abſciſſam 
& Arcam ; ordinata inveniri poterit eadem ratione; 
ut in proximis Analyſios verbis indicatur. Er = 


Lu] 
ills ordinata in unitatem -dufta Ares novæ 
owe ponatur, noyz due Carve ordinata eã · 
methodo inveniri poteſt; atque ita in 
petuum. Hæque * primam, — 
tam, ſequenteſque Fluxiones Prima 


; ps uud 2 2 Fa. 
rem 0 uz lyſeos 
pw us methodo - uſus eft in Libro 
Quadraturarum, atque in hunc uſque diem adhuc 


utitur. 
In Exemplis, quibus wethodum Serierum & 


Momentorum in Compendio hoc illuſtrat, hæc 
ſunt : Eſto Radius Circuli 1, Arcus 2, Sinus x3 
iones pro inveniendo Arcu cujus Sinus eſt 


datus, & Sinu cujus Arcus eſt datus, erunt 


. roo nth 14 hr, + A &. 
x ="2— 32" ++ nz — KC, 


No XIV, , Hujus e j notitiam Callinius Gregorio dedit 
NIX, XX. ſub . anni 1669; ac Gregorius, ope unius 


ex ſeriebus Newtonianis, poſt integrum annuum 
laborem, methodum demum invenit Decembri 
1670 : & bimeſtri poſt tempore, in Epiſtola data 
15 Feb. 1671, varia Theoremata per cam reperta 
Collinio miſit, data etiam communicandi licentia. 
Collinias autem facillimus erat ad communicandum 
quæcunque vel a Newtons vel Gregorio accepiſſer z 
ut patet ex Epiſtolis in hoc Commercio jam publi- 
catis. In ſeriebus, quas in dicta Epiſtola miſit 
Gregorius, hæ guæ ſunt: Eſto Radius Circuli Ty 
Arcus 4, & Tangens ?; Aquationes pro pa inveni- 
endo Arcu bas, Tangens data eſt, N 
cujus nen 11 eſt, on mo; 

0 79%, 1. 1 

K 4 = += OPS — — 758 + = 5 — — &c. 
555 1740 6249 


i t=64E 15 5 +0 e e. | 
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rum Academe Scientiarum Parifienſi 


ignarum, multumque cam promoviſſe. 


lares vel pyramidales vel 
Ee. Ingens vero Myfterium! 


Booth oe 


 manebit 2 ESE 8 Lady 5 


[#3] 
o Anno 1671 D. Leibnitius duos Tracta - 
tus enk t Londini; unum Societati Negiæ, alte- 
dedicarum's 
& in prioris Dedicatione commercium ſuum 2 871 * 


ſtolate cum D. Oldenburgio memorat. 


Menſe Feb. 1673, cum in ædibus D. Boyle N*XRX. 
Leibnitius in D. Pellium incidiſſet, fibi arrogare 
viſus eſt Differentialem Methodum Montoni: Cum- 

Pellizs oſtendiſſet Methodum illam non no- 
vam eſſe, ſed Mouton; perſtitit nihilominus Leib- 
nitias in vindicanda fibi Inventione illa, præ ſe fe- 
rens, ſuo' ſe Marte invenifſe, Moutoniani ops 


Cum Newtoni ſerierum una Gregorio miſſa eſſer, 
tentavit ille cam deducere ex ſeriebus ſuis inter fe 


combinatis z ut ipſe in Epiſtola narrat data 19 De- 


cemb. 1670. Ak per fimilem aliquam Methodum 
 Leibnitius, priuſq uam Londino — 2 
CEN” No xxx. 


riſſe yidetur ſummam ſeriei Fractionum 
tium in Infinitum, quarum Numerator eſt Nu- 


merus datus, Denominatores autem ſunt triangu- 
lo-rri 


angularcs, 
e ſerie T7 
3 ++ + 3 + &c. Subduc omnes Terminos 
præter primum, & remanebit 1 n 17 


e wes {+ 4—}+$—&c-) EI . 
* a7 + &c. Et ab hac ſerie dene omnes Ter- * . - 


* 2 * V7 100 


| mins; wile primo, & remanebit 5 =7 — 8 


Goo! 
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[14] 
No xXXI. ab” finem Febr. vel initium Martii, 167; 
TLeilnitius Londino relicto Pariſios ſc contulit, 'Þ 
ad menſem Junium ſequentem cammercium 

cum Olaemburgio babuir, 8 Algebram & Geo- 


mT — metriam ſublimiorem didici Ke Julio anni 


' 4674 Ommercium cum urgio Ienovavit, 
ſcribens fe miricum habere Theorems, quiod da. 
ret Circuli vel cus Sectoris cnjnſcumque Argam 
in ſexie numerorum rationalium; Octo- 
-bri autem | inforpecnce ter fit, ſe inveniſſe Circum- 
ferentiam Circuli in pliciffimorum numero- 
2 — — Methodo (ſic enim Ee 
nominat) quemvis Arcum cujus Sinus datus fit 
paſſe inveniti in ſimili ſerie, licet ortio ad 
dotam Circumferentiam ignoretur. 'Theorema ae 
iſtud hoc, efſſicieb; ut .inveniregur quivis 
vel Arcus, cujus Sinus datus .it. Si ſigno- 
— 4 proportio ad Circumferentiam 
dam, Dhcorema ive Merhgdus iſta tantum 
Aum erhähuitz ſin nota eſſct, etiam Ran Aa 
EDT 
. mma [Pras EX duobus toni 
aſtratio ver hajus Theorematis Laibmtis unn 
non innotuit. {Quippe in Epiſtola data 12 2 


Ne XLIv. 16, ragauit O ut Demonſtr 
jos a e ſibi pararet; eam m Gignifican erho- 
quam Newronrs-ifl invenerat. 


No Epi ola à Collinio ſcripta dataque 17 Apr. 
XVI. pa ins ad Meilmitium miſit octo tex 
Newtonianis & Gregoriants ſeriebus; in quibus e- 
rant due be NewtoniTuprmdiaz:; Pro invenion- 
do Arcu cujus Sinus datus eſt, & Sinu cujus datus 
[oft Arcus; dueue ille Gregori jam ante memora- 
_tz, Pro inveniendo Arcu, cujus Tangens data 


Ne <eft, & Tangente cujus datus eſt Arcus. Leibnittius 


XXXVII. vero DE dato 20 Maii 1677, ſe Epiſto- 
lam illam accepiſc his verbis conſitebatur: Literas 
Fuas 


„„es bh SWEBbaOS PS SETERTRDTS 


S 


* 3 E . 
w” * as A 


(as 1 


tua multa frage Aigtbraigs refertas gi pro g- 
bus tits. & 2 h „ Cu 
nunc Sous 


S) 


LET” 


> 
. 


in Ades . April. — — — — 
Jams inquit, 167 compeſiaum halebam ann 
Aub weitoe a6 dmicif ab Alo em- 
2 em, &. Pet Theorema pro craaſmutandis 
Furis, ſimile illi Hf 0295-8 4 
dem invenorat ſettei haus ionem 3 at- 


atk ſd rat Opuſculi iſti us — ee 4 Nondum 
en acquiſiverat cerdrarum: Demoaſtmtionem, 


& — uagtn nactus 
ſequenxem Epiſtolam Ouienburgio 
1676) Paris datam: 3 G44 | 

e e et NT 5 
ma ib: an in 

— inter arcum & au Hin." 
ries ſeguantes; poſito fonu wy ara 7y radio iy 
3 + — * — Tee 


e 


* 
z 


'" 4 4 


; * | ec Recenſo Erb ens non erat, ed anno ſuble- 


q i 5 
NY, OS E Mar ra NN * 1 ; 
rd Hee, 


. 
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"7 OO” "SS 


jam tan- | 


ſexpetende, 
Oh Mien, 1117 | 
ius Mohr Daves lee amen com Ne XLIV. 


b GET Tank Comer de Wot, end ge unc » 62 


— — 


1 —— — 2 — vehementer operam 


No 
XLVIII. 


No XII. ries pro in Numero cujus 


beret, Leibnitio communicandam. Quam ob rem 
| Newtonus Epiſtolam ſcripſit, 13 Junii 1676 datam-: 
in qua eo modo ſerierum methodum deſeripſit, 
quo antea in ſupradicto Compendio fecerat 3 hac 


163 
Her, INQUAM, 5 nobis attulerit ille, quæ 1 
mibi valde ingenioſa videntur, 1 ti 
s elegantiam quandam larem at: ide g. 
—— mibi feceris, vir claviſime, f ä : 
tionem tranſmiſeris. Habebis viciſſim mea ab his 
diverſe circa bane rem meditata, de quibus jam 4 
quot ab binc annis ad te perſcripfſſe credo, pt cn fond 
Tione tamen non addita quam nunc polio. Oro ut Cla- 
riſimo Collinio multam a me ſalutem dicas: is facile g 
tibi materiam /u 4 atisfaciends defiderio meo. © r: 
Hic, qui ill ING AM legerit, facile exi- P 


ſtimaverit Leibnitiow duas illas ſeries nunquam antea I ft 


vidifle 3 diverſaque ejus circa banc rem Meditata i 3 
SS e quam ſerierum unam quas anno 1 
re receperat ad Oldenburgio, demonſtratio- + 

que iſtam, quam tunc — quantivis 

— Teer 3 quippe quam Wo. ewtoniane metho- 
munere- &vrid\vggy acceptiſſimum erat miſſurus. 


Ha Epiſtola — Oldenburgius, Colliniuſque 


dabant, ut ipſe Newtonus methodum ſuam deſcri- 


tamen differentia: Hic fufe deſcripfit Reduftio- 
nem digniratis Binomialis in ſeriem; at ReduCtio- 
nem per Diviſionem radicumque affectarum extra- 
ctionem leviter tantum attigit: Illic Reductio- 
nem fractionum & Radicalium in ſeries 2 Divi- 
ſionem Radicumque extractionem fuſe deſcripſit; 
at 3 tantummodo duos primos Teretiinos eriei 
— Binomialis reduci Inter 
— quæ Epiſtola illa contin erant ſe- 
garithmus 
ſit datus, & inveniendo verſo Sinu cujus Arcus 
datus ſit. * Parifios miſſa eſt 26 Jun. e 
| 1676, 


171 
1676, una cum Manuſcripto quodam Collinti, ex- 
tracta quædam continente ex Epiſtolis Jacobi Gre- 


gorii. 91 


um obierat; Colliniuſgue exoratus a Leibnitio aliiſ- 
que ex Academia ſcit ntiarum, extracta ex ejus E- 
piſtolis confecit; quæ adhuc extant ipſius Collmis 
manu exarata, hoc Titulo: Extracta ex D. Gre- 
gorii Ziteris, D. Leibnitio commodanda, qui exo- 
randus eſt, ut cum uſus eis fuerit, tibi ea remittat. 
Porro hæc Extracta ad Leibnitium miſſa fuiſſe, te- 
ſtis eſt ipſe Collimus, in Epiſtola ad Davidem Gre- 
gorium Jacobi rd poxagprs fratrem, data 1 Aug. 
1676; idque amplius conſtat ex Leibnitii Tſchurn- 
baufiique Reſponſis. 

Leilnitii Reſponſum, Oldenburgio miſſum datum- 


Julii 26 date plura ac memorabiliora circa rem 
que Analyticam continent quam multa volumina ſpiſſa 
am ¶ de bis rebus edits. Quare tibi pariter ac clariſſimis 
eri-virir Newtono 4 Collinio gratias ago, gui nos par- 
em recipes, tot meditationum egregiarum effe voluiflis, Et 
m-: | prope ſinem Epiſtolæ, poſtquam Newroniane Epi- 


hac vum Literarim venio que doftiffimus Collinius com- 
io- | uunicare gravarus non et. Vellem adjecifſet appro- 
10- | pinguationes' Gregorian linearis demonſirationem. Fuit 
ra- enim bis certo ſtuuliis promovendis ampliſi mus. Re- 
io-ſponſum vero Tichurnbauſii, datum 1 Sept. 16763 


Grejprius enim prope finem anni 1675, diem ſy- Ne XL vi. 


que 27 Aug. 1676, fic” incipit. Literæ tuæ die No LI. 


» ſtolæ contenta enatraſſet, ita pergit : Ad alia tua- No LIII. 


vi- cum Newtqns de ſeriebus Epiſtolam commemoraſ- ye LIV. 


itz ſet, his verbis concluditur: Similia porro quæ hac 
iei ¶ in re præſtitit eximins ille Geometra Gregorius, ne- 
ter moranda certe ſunt. Et quidem optime fame ipfius 
ſe- | conſulturi ſunt, qui ipſius relitta manuſcripta luci pu- 
us blice ut exponantur operam navabunt. In priore Epi- 
us | ſtole parte, ubi de ſeriebus Newtonianis loquitur, ſe 
in. F cas leviter percurriſſe dicit, viſurum ſi forte in eis in- 

i C veniret 


No XX. 
XLVI. 


No LII. 


Ne LIL 
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[18] 
veniret Leibnitii ſeriem pro circulo Hyperbolave 
uadrandis. Quod ſi in extractis Gregorianarum 
piſtolarum eam inquiſtviſſer, repperiſſer utique in 
Epiſtola 15 Feb. 1671, ſupra memorata. Quippe 


extracta illa, in quibus ea haberur Epiſtola, ſuper- 
ſunt adhuc Collinii manu ſcripta. 624. 
Quamquam autem ſeriem illam, de qua agitur, 


jam bis ab Oldenburgio Leibnitius accepiſſet, illam 
ipſam tamen in Epiſtola data 27 Aug. 1676, velut 
— Oldenburgio remiſit, quaſi munus evraZiov pro 
Methodo Newtont; præ ſe ferens, ſe jam triennio 


ante vel amplius amicis ſuis Pariſenſibus eam oſten- 


_ diſſe; hoc eſt, biennio prius quam eam accepiſſet 


in Oldenburgii Epiſtola if - 1677. Atqui illo 
tempore ſeriem illam ſuam eſſe neſciebat; uti con- 


v1;. ſtat ex ipſius Reſponſo 20 Maii 1675, ſupra ci- 


tato. Fieri quidem potuit, ut Londixi cam acce- 
perit, ac Amicis Pariſienſibus oſtenderit, triennio 
prius quam Oldenburgio eam remiſerit: minime ta- 
men conſtat, ſe ejus Demonſtrationem tam matu- 
re nactum eſſe. Hanc ubi primum reppererat, 
tunc demum in Opaſculo ſuo eam exhibuit, cum - 
que amicis communicavit: idque ipſe narrat con- 
tigiſſe anno 1675. Illud vero probandum & evin- 
cendum eſt, ſe prius cam penes ſe habuiſſe, quam 
ab Oldenburgio eam accepiſſet. Quippe in Reſpon- 
ſo ſuo ad Oldenburgium, nullam ex — tunc 
miſſis ſuam eſſe ſeiebat; celabatque ab amicis Pari- 
ſienſibus, ſe illam cum pluribus aliis ab Oldenbur- 


. gio accepiſſe, ac vidiſſe ſe Gregorii Epiſtolam, in 


qua is Collinio eam miſerat, incunte anno 1671. 
In eadem Epiſtola, 27 Aug. 1676, poſtquam de- 


ſeripſerat Quadraturam ſuam Circuli Hyperbolæ- 
que AÆquilateræ, hæc addit Leibnitius : Viciſſim 


ex ſeriebus regreſſuum pro Hyperbola banc inveni. Sit 

numerus aliquis unitate minor i—m, ejuſque loga- 
9 

112 \ 1x2x3 


[ 19 ] 
#4, 300 5 8 
— e &c. Si numerus fit major unitate, ut 


1+n, tunc pro eo inveniendo mihi etiam prodiit Re- 

gula que in N oi Epiſtola expreſſa et. ſcilicet 
1 - | 3 | 

ore n =; t tans T 576 + &c 

Quod regreſſum ex arcubus attinet, incideram ego di- 

rette in Regulam que ex dato arcu finum complemen- 

ti exhibet. Nempe ſinus complementi = of Ben 1 


IXZ 


— &c. Sed poſtea quoque deprehendi ex ea 


IX2X3X4þ , - : | 
illam nobis communicatam pro inveniendo ſinu recto, 


7 23 a4 2. 

gui :- Kür &c. poſſe demon- 
ftrari. 7 | 

In his verbis Leibnitius ſibi laudem vindicat Cos 
inventionis quatuor harum Serierum: quamvis Me- 
thodus eas inveniendi, ipſo expetente, ad eum 
miſſa fuerit; quam tamen nondum intelligere nec 
comprehendere poterat: In eadem,FEpilt. 27 Aug. 
1676, orabat D. Newtonum, ut clarius cam explica- 
ret. Verba ipſius ſunt: Sed defideraverim ut Cla- 
riſimus Newtonus nonnulla quoque amplius expli- 
tet; ut originem Theorematis quod initio ponit : Item 
modum quo quantitates p, 2, r, in ſuis operationibus 
invenit: Ac denique quomodo in Methodo regreſſuum 
fe gerat, ut cum ex Logarithmo querit Numerum. 
Neque enim explicat quomodo id ex methodo ſua de- 
rivetur. Pra ſe tulit, inveniſſe ſe duas ſeries pro 
Numero _ Logarithmus fir datus; & tamen 
F in ipſa ca Epiſt. Newtonum rogat, ut Merhodum 
de- eas ipſas duas ſeries inveniendi ſibi explicare velit. 
l- Ubi hanc ejus Epiſtolam accepiſſet Newfonus, 


ſim reſoripſit ſe omnes illas quattuor ſeries jam ei com- 
Sit Y municaſſe; quarum duæ prone una eademque ſe- 
ga- | tics eſſet, Literi / pro Logarithmo poſiti cum 
1 X. ſuo 


922 


Ne LIT 


Ne LXI. 


ſuo ſigno + vel—; tertia vero Exceſſus eſſet Ra- 
dii ſupra ſinum verſum, pro quo jam antea ſeries 
ad eum miſſa fuiſſet. His lectis, deſtitit Leibni - 
| tius ab Inventione hac ſibi vindicanda. Præter 
Ne Ixlv. hæc, in eadem Epiſtola 24 Octob. 1676, quod pe- 
tierat Leibnitius, methodos ſuas Regreſſionis aper- 
tius explicavit. Leibnitius tamen, Epiſtola 21 oe 
1677 data, ulteriorem adhuc petebat Explicatio- 
nem: paulo vero poſt, cum Newton: Epiſtolam 
Ne LXX. repetita vice legiſſet, reſcripſit 12 Jul. 1677, ſe 
jam quod ignoraverat imelligere ; & ex. chartis 
uis repoſitis animadvertere, ſe jam antea unam ex 
Newton methodis adhibuifſe; in Exemplo vero 
quo. forte-efſer uſus, cum nihil pulchri & elegantis 
roveniret, ſe pro ſolita ſua impatientia poſtea cam 
abjeciſſe. Plures itaque (ſi credere fas eſt) dire- 
ctas feries, & proinde earum inveniendarum Me- 
thodum habvir; priuſquam inveniſſet Methodum 
Inverſarn, 'ejufque poſtea, oblitus eſſet. Quod ſi 
chartas ſuas repoſitas diligentius pervolviſſet, etiam 
haric Inverfam Methodum ibi repperiſſet. Sed pro- 
priarum ſciticet Methodorum oblitus, Newtonian 
OOO ic ̃ Fas} 
Cum Newtonus in Epiſtola data 13 Jun. 676 
Merhodum ſuam ſerierum enarraſſet, hæc addidit : 
Ex bis videre eft quantum fines Analyſeos per hu- 
juſmodi iuſinitas equationes ampliantur: quippe que 
enrum. 1 55 oa omnia pine dixerim problemata (fi 
numerulia Diophanti & ſimilia excipias 16 ů exten 
dit. Non tamen omnino univerſalis evadit, niſi per 
ulteriores quaſdam Methodos eliciendi ſeries inſini- 
tas. Sunt enim quadam Problemata in quibus 
on licet ad ſeries infinitas per divifionem vel extra- 
Alonem radicum fimplicium affetarumve pervenire. 
Sed Juomodo in iſtis caſibus procedendum fit jam non 
wvarat dicere; ut neque alia quedam tradere, que 
circa Reductionem infinitarum Serierum in finitas, ubi 
rei natura tulerit, excegitavi, Nam parcius ſcribo, 
: quod 


[2x ] 

he ſpeculationes din mihi | faſtidio PIG cæperuniʒ 
5e ut 2h dem jam per quingus fere annos abſti- 
nuerim. His D. — in Epiſtl ſua 27 Aug. Ne LIE 
1676 data, fic reſpondi 5 85 of dicers videmint ple- 
raſque prof amen — oblematibus Diophan- 
tæis) ad ſeries infinitas reduci; id mihi non videtur. 
Sunt enim multa uſque adeo mira & implexa, ut ne- 
que ab tionibus pendeant neque ex Duadraturis. 
— um ( ex multis alits) — methodi 

mm inverſe. Et D. Newtonus in Epiſto- 

la ſua 24 Octob. 1676 reſeripſit: Ubi dini 9 TY Ne LXIv. 
pene "Problemata ſolubilia exiſtere; volui de 1 
ſertim intolligi circa quæ Mathematici ſe hatemu; oc- 
cuparunt, vel ſaltem in quibus Raticionia Mar bema- 
tica locum aliquem obtinere poſſunt. Nam alia ſane 
adeo perplexis conditionibus implicita excogitare lice- 
at, ut non ſatis comprebendere valeamus: & multo 
minus tantarum computationum onus ſuſtinere quod 
fta requirerent. Attamen ne nimium dixiſſe videar, 
inverſa de Tangentibus Problemata ſunt in poteftare, 
aliague lis 45 ciliora. Ad que folvenda uſus ſam 
duplici methodo, una conc inniori, altera 8 5 


Utramque viſum eſt impreſentia literis 1 nents, oi 
mentes, 


us onfignare, ne propter altos idem obti 

um in aliguibus mutare cogerer. gacedei 

7 id eſt: Una Methodus confiflt in exon Fe 
a. is quantitatis' ex equatione fimul involyente fluxia- 
eg em ejus: alters tantum in afſumptione ſerici pro 
quantitate qualibet incognita, ex qua cetera commode 
derivari poſſunt ; & in collatione terminorum homo- 
logorum #&quationis reſultantis ad ernendor ber minos 
-e, || umpte feriei. 

Ex duabus his Newtoni Epiſtolis c certo conſtat, 
jam tum vel potius ante quinquennium inveniſſe 
z: illum Reductionem Problematum ad AÆquationes 
fluxionales & Series Convergentes: & ex * 
4 | © Leibnitti ad harum 5 arum rene, æqu 
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certum eſt tum nondum hunc inveniſſe Reductio- 
nem Problematum vel ad Æquationes Differen- 
tiales vel ad Series Convergentes. | 
Idque amplius ex cis manifeſtum eſt, quæ de 
Ne. hac re ſcripſit Leibnitius anno 1691 in Aftis Era- 


5 * _ ditorum Jam anno 16x, inquit, compoſitum ba- 

/ 4 5 bebam opuſculum Quadratur Arithmetice ab ami- 

cis ab illo tempore leftum, ſed quod, materia ſub 

manibus creſcente, limare ad Editionem non vacavit, 

poſt quam aliæ occupationes ſuper venere; preſertin 

cum nunc prolixius exponere vulgari more que Ana- 

lyſis noſtra paycis exhibet, non ſatis opere pretium 

videatur. Hanc Quadraturam vulgari more com- 

poſitam proferre cœpit Parifiis anno 1675. Anno 

proximo Demonſtrationęem ejus expoliebat, Olden- 

burgio mittendam, ceu Methodi Newtoniane dur N 

Ne XLIV. ay pa, ut narrat in Epiſtola 12 Maii 1676 & proin- 

de in Epiſtola 27 Aug. 1676 eam miſit contex- 

tam & Edolatam more vulgari. Hieme inſequente, 

in Germaniam reverſus per Angliam & Hollandiam, 

ut a publica capeſſeret, non vacavit ampl- 

us ad cam prælo parandam, nec operæ pretium 

exiſtimavit, ea more vulgari prolixius explicare, 

quæ Analyſis ejus paucis exhibet. Hanc ergo no- 

vam Analyſin excogitavit, jam in Germaniam re- 
verſus, & proinde non ante annum 1677. 

Idque amplius adhuc conſtat ex conſideratione 

ſequenti. Barrovius Methodum ſuam Tangentium 

anno 1670 in lucem edidit. Inde Gregorius Me- 

thodum Tangentium hauſit abſque computatione, 

Ne xvl. uti ad Collinium ſcripſit Sept. 1670. Newtonus au- 

tem ſuam Tangentium cum Collinio communicavit 

Ne xxvl. anno 1672, in Epiſtola jo Decemb. data, atque 

bac ibi addidit. Hoc eſt unum particulare vel Co- 

rollarium potius Metbodi generalis, que extendit ſe 

citra moleſtum ullum calculum non modo ad ducen- 

dum Tangenies ad guaſvis Curyas five Geometricas 

ſve Mechanicas, vel quomodocungus rectas Lineas 

aliaſve 
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aliaſue Curvas reſpicientes; verum etiam ad reſolven- 
dum alia abſtruſiora Problematum genera de Curvitati- 
bus, Areis, Longitudinibus, Centris gravitatis Cur- 
varum, &c. Neque (quemadmodum Huddenii me- 
thodus de Maximis & Minimis) ad ſolas reſtringitur 
equationes illas, que quantitatibus ſurdis ſunt immu- 
nes. Hanc Methodum intertexui alteri ii qua .- 
quationum exegeſin inſtituo, reducendo eas ad ſeries 
infinitas. D. autem Sluſius ſuam Tangentium Me- 
thodum ad Oldenburgium miſit 17 Jan. 1673, eä- 

ue paulo poſt in Tranſactionibus eſt publicata. 


omperta vero eſt eadem prorſus eſſe cum illa New- - 


toni. Fundata erat ſuper tribus Lemmatibus, quo- 
rum primum erat, Differentia duarum dignitatum 
ejuſdem gradus applicata ad differentiam laterum dat 
partes fingulares gradus inferioris ex binomio late- 
I xx, id eft, ſecundum 
Notationem Leibnitii, = 2y y. Newtoniane 


Epiſtolz 10 Decemb. 1672. Exemplar ad Leibni- 
tium ab Oldenburgio miſſum eſt, inter Chartas Ja- 
cobi Gregorii, una cum alia Newtoni Epiſtola 13 
Jun. 1676 data. In his duabus cum memoraret 
Newtonus, ſe generalem admodum Analyſin habe- 
re, partim conſiſtentem ex Methodo ſerierum Con- 
vergentium, partim ex alia Mzthodo, qua appli- 
cabat eas ſeries ad ſolutionem omnium fere 2 
blematum (exceptis forte Numeralibus quibuſdam 
uales illæ ſunt Diophanti) eruebatque Tangentes, 
reas, Longitudines, Contenta Solida, tra 
urvitateſque Curvarum ac Curviline- 
arum Figurarum ſeu Geometricarum ſive Mecha- 
nicarum, minime hærendo ad ſurdas; methodum - 
que illam Tangentium Slufanam non niſi Ramum 
vel Corollarium eſſe alterius hujus methodi: his 


rum, ut 


Leibnitius viſis, dum Domum per Hollandiam re- 


C + ver- 


No XLI. 
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verteretur, tum demum meditabatur Promotionem 


methodi Sluſianæ. Quippe in Epiſtola ad Olden- 


N LXV. burgiam Amſtelodami data : Novemb. 1676, fic 


ſcripſit: Methodas Tangentium a Sluſio publicata 
nondum rei faſtigium tenet. Poteſt. aliguid amplius 
prefiari in eo genere quod maxim foret uſus ad om- 
nis generis Problemata, etiam ad meam { ſine extra- 
Fionibus) Ægquationum ad ſeries reduftionem. Ni- 
mirum poſſet brevis guædam calculari circa Tangentes 
Tabula, eouſque cantinuanda donec progreſſio Thbuls 
apparetz ut eam ſcilicet quiſque quou{que libuerit fine 
calculo continuare poſſit. Hæc vero erat, illa Pro- 
motio Sluſtanæ methodi in methodum Generalem, 
quam tum in animo verſabat Leibuitius: exque il- 
lis ejus verbis, Poteft aliguid amplius — — iu 
eo. genere, quod maximi foret uſus ad omnts generis 
Problemata, unica res hæc fuiſſe videtur, qua ille 
methodum eam ad omnis generis Problemata vel- 
let extendere. Promoxio vero per Calculum dif- 
ferentialem nondum ei in mentem venerat; ea 
quippe referenda erit ad annum ſequentem. 


Ne LVII. In proximis Literis 24 Octob. 1676, mentio- 


N® LVII. 


nem Analyſcos ſuæ fecit Newtonus, communicates 
per Ba#rovium cum Collinio anno 1669 alteriuſ- 
> rt gr Tractatus anno 1671 fcripti, de feriebus 

vergentibus, deque altera itla Methode, qua 
Tangentes ducerentur more Slußi, Maximæque ac 
Minime determinatentur, & Quadratura Curva- 
rum expeditior 'freret, idque non hæſitando ad 
Radicalesz quaque invenirentur ſeries, quæ certis 
caſibus finirentur & 1 Curvàrum da- 
rent in Æaquatiomibus Finitis, ubi fieri poſſet. Fun- 
damentum autem harum 6 ratiohum concluſit 
in hane Sententiam ænigmatice, ut ſupra, expreſ- 
ſamm; Data æguatione fluentes quotcumque quanti- 
tates involvente, flaxiones invenire & vice verſa. 
Quibus extra omnem dubitationem ponitur ſe jam 
antea fluxionum methodum excogitaſle. _ fi 

| reli- 
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reliqua in 7 la illa animadyertantur, conſtabit 
gtique. ſe Methodum illam jam tum ad magnam 
ectionem provexiſſe, & feciſſe admodum ge- 
neralem: cum illæ in Libro ſuo Quadraturarum 
Propoſitiones Methodique Serierum Convergen- 
tium Lineamque Curvam ducendi per quemvis da- 
torum Punctorum numerum, jam tum ſibi inno- 


tuerunt. Quippe, cum Fluxionum met hodus haud 
amy in ationibus finitis, Æquationes in 
ries Convergentes teducit per Theorema Bino- 


miale perque Fluentium extractionem ex Æqua- 
tionibus Fluxiones carum involventibus vel non 
involventibus. Cumque Æquationes Finitæ defu- 
il- erint, Series Conv tes ex Problematis Condi- 
i tionibus deducit, mendo Terminos Serierum 
ris im, & per conditiones illas determinando. 
lle umque porro Fluentes a fluxionibus ſint deri- 
el- | vandz, & Fluxionum lex defgerit; legem eam 
if- invenit quam proxime, Parabolicam lincam per quem- 
ca Abet datorum Punctorum numerum ducendo. At- 
que his progreſſionibus, vel illo INE fluxio- 
o- | num ſuam Methodum multo magis Univerſalem 
| fecerat Newtonss, m vel hodic eſt methodus 
ſLeibnitii Differentialis. | 
1s He Newton; Epiſtola data 24 Octob. 1676, in 
12 fine menſis illius vel initio ſequentis viſa eſt Leib- 
0 aitio Londini; quique Exemplar Hanoverie ei ob- 
tigit initio Veris 1 <q 
- Lethnitins Epiſtola data 21 Jun. 1677 reſcripſit: 
Clariſimi Slufit Methodum Tangentium nondum eſe 
abſolutam, Celeberrimo Newtono aſſentior. Et jam 
a multo tempore rem Tangentium generalius tractavi, 
ſtilicet per differentras Ordinatarum Hine no- 
ntinando in poſterum, diy differentiam duarum pro- 
ximarum y, &c. Hic demum primo cœpit Leib- 
nitius Differentialem ſuam Methodum proferre: 
neque vel minimum argumentum ett, prius cam ſe 
ſeiviſſe, quam poſtremas Newton Litcras * 
et. 
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ſet, Dicit quidem, jam @ multo tempore rem Tun. 
gentium generalins ſe tractaviſſe, ſcilicet per diffe- 
rentias Ordinatarum. Atqui in aliis literis eodem 
modo jam affirmayerat, ſe plures Convergentes ſe- 
ries tam dire&tas quam inverſas inveniſſe; priuf- 
quam ullam inveniendi cas methodum haberet; ob- 


au itüque jam em inverſe methodi ſerierum, pri- 


uſquam utilitatem ejus perciperet. Nemo in cau- 
ſa propria ſibi teſtis eſt. Iniquus admodum fuerit 
Judex, omniumque gentium jura conculcaverit, qui 
emquam in ſua cauſa pro legitimo teſte admi- 
erit. Illad ergo eſt probandum ac oſtendendum, 
jam antea methodum banc Leibnitium igyeniſſe 
uam Literas illas Newtons accepiſſet. - Quod 
1 hoc nullo argumento confirmatum fuerit z de 
primo Methodi Inventore nulla ſupereſt contro- 
verſa. ee WLIDCTIES 
Marchio Hoſpitalius, vir candidiſſimus, in Præ- 
fatione Libri ſui De Analyſi quantitatum infinite 
parvarum, A. D. 1696 edita, narrat; ut, phulo 


poſt Tangentium Methodum a Carteſio publics 
tam, Fermatius quoque methodum invenerit, } 


ipſe tandem Carteſius ſui in pleriſque ſimplicis- 
rem eſſe confeſſus eſt. * Nondum tamen, inquit 
©. Hoſpitalius, tam ſimplex erat, quam poſtea a 
© Barrovio reddita eſt, naturam — — pto- 

ug&ſponte ſua menti c ob- 


© pius conſiderando, | 
/ © jicit parvulum Triangũlſũm, compoſitum ex ar: 
© ticula Curvæ inter duas ordinatas fibi infſnite 


propinquas jacentis, & ex differentia duarum i- 
© ſtarum Ordinatarum, duarumque itidem corre- 
© ſpondentium Abſciſſarum. Atque hoc Triangulum 
illi ſimile eſt, quod ex Tangente &Ordinata & 
Subtangente fieri debet: adeo ut per unam ſimpli- 
cem Analogiam omnis jam Calculatio evitetur, 
6 _ & in Cartefiana & in hac ipſa prius Metho- 
© do neceſſaria erat. Quo tamen vel —_ 

| are 
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6 Carte revocari ad uſus poſſet, neceſſario 
c tollendz erant Fractiones & Radicales. Ob hu- 
© jus itaque Calculi imperfectionem, introductus 
© eſt ille alter Celeberrimi Leibnitii, qui inſignis 
© Geometra inde eſt exorſus, ubi Barrovius alii- 
© que defierant. Porro hie ejus Calculus in Re- 
© giones hactenus ignotas aditum fecit; atque ibi 
© tot & tanta patefecit, quæ vel doctiſſimos to- 
© tius Europz Mathematicos in admirationem 
© conjecerunt, cc. | 
Hactenus Hoſpitalius. Non viderat nimirum 
Neutoni Analyſin, neque Epiſtolas ejus 10 Dec. 
1672, 13 Jun. 1676, -& 24 Octob. 1676 datas: 
quarum nulla ante annum 1699typis publicata eſt : 
neſcius regu Newtonum. hac omnia effeciſſe at- 
que indicaſſe Leibnitio, Leibnitium ipſum arbitra- 
tus eſt inde incepiſſe ubi deſierat Barrovius; Leib- 
nitium docuiſſe, quo pacto Barrovii methodus ad- 
hiberetur non haxrendgg ad fractiones & ſurdas, 
ue re mirifice eam atnpliaſſe & promoviſſe. Si- 
militerque Jacobus Brinoullius in Actis Erudito- 
rum Jan. 1691, p. 14. ſic memorat: Qui calcu- 
lum Barrovianum (quem in, Lectiouibus ſuis Geome- 
tricis adumbravit author, cujuſque ſpecimina ſunt to- 
ta illa Propoſitionum inibi contentarum farrago) in- 
tellexerit, —— alterum a Domino Leibnitio 
inventum, ignorare vix poterit z utpote qui in priori 
illo fundatus eſt, & niſi forte in Differentialium 
notatione & operationis aliquo compendio, ab eo non 

differt. ' | 
Jam vero, in Methodo ſua Tangentium, Bar- 
rovius ducit duas Ordinatas indefinite ſibi invicem 
propinquas, literamque 4 ponit pro Ordinatarum 
differentia, proque Abſciſſarum differentia literam 
e: & in ducendis Tangentibus has tres Regulas ſta- 
tuit: 1, Inter computandum, inquit, omnes abjicio 
terminos in quibus ipſarum a vel e poteſtas 3 
ve 


* 
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wel in quibus ipſæ ducuntur in ſe. Etenim ipſ ter. 
mini nihil valebunt. 2, Poſt æquationem conſtitutam 
omnes abj icio terminos literis conftantes quantitates 
notas ſeu determinatas ſfignificantibus, aut in quibus 
non habentur a vel e. Etenim illi termini ſemper ad 
unam equationis partem adducti, nibilum adequa- 
bunt. 3. Pro a Ordinatam, & pro e Sabtangen- 
tem ſubſtituo. Hlinc demum Subtangentis quantitas 
dignoſcitun. 0:36) 

Hactenus Barrovius : Leibnitias autem in Epiſto- 
la 21 Jun. 1677, ſupra citata, in qua primo diffe- 
rentialem ſuam Methodum cœpit proponere, Bar- 
rovianam hanc Tangentium Methodum exacte ſe- 
cutus eſt; præterquam quod literas à & e Bar- 
rovianas mutaverit in'd x &'dy. Quippe in Ex- 
emplo, quod ibi exhibet, duas ducit Parallelas Li- 
neas, atque omnes Terminos ſub inferiore linea 

onit, in quibus 4x & dy ( divifim vel junctim) 
unt plus unius dimenſionis; omnes vero Termi - 
nos, in quibus dx & dy abſunt, ſuper lineam ſu- 
periorem ſtatuit; & ob rationes a Barrovio datas, 
omnes hos Terminos facit evaneſcere. Fam autem 
per Terminos in quibus 4 x & 4 y unius tantum 
dimenſionis ſunt, quoſque inter binas illas lineas 
ponit, proportionem Subtangentis ad ordinatam de- 
rerminat. Recte iraque animadvertit Marchio Ho- 
2 — Leibnitium inde inci — Barrovius 
deſierat; quippe utriuſque methodus Tangentium 
prorſus e ä : | | Re 

Illud tamen Leibnitius de hac methodo ſaper- 
annotat; Concluſionem nempe hujus Calculi cum 
S$Iufit regula coincidere; illamque regulam cuivis, 
qui hanc methodum intelligat, in promptu oc- 
currere. Acute ſane: quippe in Epiſtolis ſuis New- 
tonus indieaverat, Sluſianam regulam generalis ſuæ 
method: Corollarium tantum eſe, 


Cum- 


[29 ] 
ue in Epiſtolis Newtonus dixiſſet, in du- 
udn angentibus, Maximiſque & Minimis de- 
terminandis, 1 Methodom ſuam procedere, non bæ- 
ſitando ad ſurdas 3 Leibnitius itidem annotar, fic 
pragover PE Tangentium ſuam methodum, ut 
ſurdas & Fractiones non hæreamus; & de- 


Tangentibus ducendis, ab his non abludere. Quod ad- 
din. ex hor eodem fundamento —— quogue 
reddi faciliores me in bac ſententia-confirmat, nimi- 
rum ſemper figure ille ſunt - capa que ſunt ad 
Fe. i £149tionem differentialem. quibus ejus verbis, 
a. cum præcedenie Calculatione comparatis, non du- 
. bium eſt, quin tum ſatis ſciverit Leibnitius, News 
tono ad manum fuiſſe methodum hæc omnia ef- 
dern 3 apparetque cum tentaviſſe, ſi forte Dif- 
i ferential 12 ntium methodus Barroviana ad 
wel cadem obj promoveri poſſet. 
n) Differentialis hujus methodi Elementa publica 
12 vit e — Eruditorum Nov. — ex- 
empliſque due angentes maximaſque & mi- 
2 nimas determinandi eam illuſtravit; quibus. addit; 
ws Et bes quidem initia ſunt Geometric: cuſuſdam multo 
* ſublimioris, ad diſſicillima as pulcherrima guægue e. 
as n mixte Matheſeos problemata pertingentis, que 
ue Calculo Differential AUT SIMILYI n 
mere quiſquam pars facilitate tractabit. Ubi, cum 
, dicit AUT SIMILI, fine dubio ad Newton 
2 Merhodum reſpexit : totaque ifla periodus nihil 


= amplius in ſe habet, quam quod. Newfonns in li- 
teris 1672 & 1676 de ſua generali methodo affir· 
= manerat. 


Et in Actis Eruditorum 1686, p. 279, Malo au- 
5 tem, inquit Leibnitius, d x & fimilia adbibere quam 
K literas pro illis, quia iſtud d x eſt modiſicutio quæ- 
a dam ipſius x; c. Sciebat ſcilicet in hac metho- 


: do Literas more Barrovii ſatis commode poſſe ad- 
hibert ; 


wh addit: Arbitror que celare voluit Newtonus de yo LXVI. 
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| hiberi ; malebat tamen novis — — dx & 
-d yz etſi nihil per hæc Symbola fieri poſſit, quod 
— brevius commodiuſque per ſingulas Literas 
fiat. b | 
Anno ſequente in lucem edita ſunt Newtoni 
Principia Philoſophiæ, referrus liber ejuſmodi Pro- 
blematibus, qualia Leibnitius Diſicillima appella- 
verat & pulcherrima etiam mixtæ matheſeos Proble- 
mata, que fine calculo diſferentiali aut SIMILT 
non temere quifquam pari facilitate tractabit. De 
hoc libro ſic locutus eſt Marchio Hoſpitalius, quaſi 
totus fere per hunc Calculum compeſitus eſſet. Et i 
ſe adeo Leibnitius, Epiſtola ad-Newtonum, data Ha 
noveriæ , Martii 1693, ipſiuſque manu ſcripta, 
quæ adhuc ſupereſt, & Regiæ Societati nuper ſt 
exhibira, eandem rem agnoſcebat his verbis: Mi- 
rifice ampliaveras Geometriam tuis ſeriebus, ſed edito 
Principiorum opere oftendiſti patere tibi que Ana- 
Yi receptæ non ſubſunt. Conatus ſum ego quoque, 
notes commodis adbibitis que differentias 5 ſummas 
erbibeant, Geometriam illam quam Tranſcendentem 
appello, Analyfi quodammodo ſubjicere z nec res male 
proceſſit. Atque iterum in Reſponſo ad D. Fatium: 
quod habetur in Actis Eruditorum Maii 1700, 
P. 203, verſu 21, id faſſus eſt Leibnitiu. 
In ſecundi Libri Principiorum Lemmate ſecundo, 
Elementa hujus calculi ſynthetico demonſtrata 


ſunt; & in fine Lemmatis eſt Scholium, his ver- 


bis: In Literis que mibi cum Geometra peritiſſi mo 
G. G. Leibnitio annis abhinc decem intercedebant, 
cum ſignificarem me compotem eſſe methodi determi- 
nandi Maximas & Minimas, ducendi Tangentis & 
fimilia peragendi, que in terminis ſurdis &que ac in 
rationalibus procederet; & literis tranſpoſitis hanc 
ſententiam involventibus [Data æquatione quotcun- 
que quantitates fluentes involvente, fluxiones in- 
venire, & vice verſa] eandem celarem : reſeripfi 
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Vir Clariſimus [anno proximo | /e quogue in ejuſ- 
modi methodum gs met * foam 4 
nicavit a mea vix abludentem preterquam in verbo- 
rum & notarum formulis. Utriuſque fundamentum 
continetur in hos Lemmate. In illis Epiſtolis, & Ne Xxv1. 
in alia 10 Decemb. 1672 data (cujus exemplar poſt 
annos quattuor ab Oldenburgio ad Leibnitium mit- 
tebatur, ut ſupra diximus) adeo aperte explicave- 
rat ſuam methodum Newtonus; ut non difficile fu- 
erit Leibnitio, ſubſidio methodi Tangentium Bar- 
rovianæ, ex illis Epiſtolis eam exſculpere. Certum 
tamen eſt, ex argumentis ſupra allatis, non prius 
eum ſciviſſe eam, quam —_— illas legiſſet. 


4. loque poſt ex Hollandia admonitus eſt, ut Epiſtolas 
illas integras publicaret; quia notiones de fluxio- 
nibus Newtoniane cum plauſu ibi per hominum 

ora ferrentur, ſub nomine Methodi Differentialis 
Leibnitii. Quamobrem in præfationem primi ſu- "tr 
orum Operum Tomi, A. D. 16971 — ejus 99 F 
rei mentionem injecit. Et in Epiſtola ad Leibni- 

tium data 1 Dec. 1696, quæ in Tertio Tomo ex- 

tat, hæc de ea re habet: Cum Præfationlis( præ- 1 
figende) poſtremum folium erat ſub prelo, ejuſque 

typos jam puſuerant typothete ; me monuit amicus qui- 

dam (barum rerum gnarus) qui peregre fuerat, tum 

talem  methodum in Belgio predicari, tum illam cum 
Newtoni methodo fuxionum quaſs coincidere. Quod 

fecit ut (tranſlatis typis jam poſitis)monitum intexſrue- 
rim. Quin & in Epiſtola ad Newtonam data 10 

April 1695, & Regiæ Societati nuper exhibita, 

ſic de ea re verba facit: Utinam typis ederes pro- 

lixas illas duas Epiſtolas Junii & Auguſti (Oftobrem 

dicere debuit) 1676. * Ex Hollandia certior factus 


ſum, 
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© ſum, amicos ili 'twas hoc pofitulare, quia uorio- 

© nes tuæ (de fluxionibus) Leibnitio ibi aſcribuntur, 

© /ub nomine- Calculi differentialis. Har ex Hollan- 

© dia accepi cum totus hic Tomus preter partem Pro- 

© fationis jam prielo ſubjeftus effet, ita ut nibil aliud 

© inſerere hic potuerim, dum-cefſarent opere, preter 

© brevem illam quam ibi reperies narrationem. Non 

© Jam &quus. es vel tuo vel Centis tug honori, quam 

© oportebat ; cum res quantivis pretii tam diu in ſcri- 

© iis celas, doner alii honerem tibi debitum præri- 

© piant. Conatus ſum in eo nigotio dabitum tibi red- 

dere dolęoque me non binas iſtas Epiſtolas integras 

c atque auronEta edidiſſe. 4+4 34s W854 1119415? ib 
Porro alla brevis mentio, quam Walliſut præ- 
ſationi illi inſeruit, his verbis habetur: In ſecunidd 
Volumins (inter alia) habetur Newtoni Merbodus ge 
Fluxionibus (ut alle loquitur) conſimilis naturæ cum 
Léeibnitii ( bic Joquitur) calcula: Differentiali (quod 
gui utramque methodum contulerit © ſatis advers 
tat, ut ut ſub loquendi formulis diuerſis) quam ego 
de ſcripſi (Algebra cap. 91 Ge: preferiim cap. vy) ex 
binis Newtoni Literis aut earum altenis Fun 13 
& Octob. 24, 16576, ad Oldenburgium daris, cum 

Leibnitio communicandis (iiſdom fers verbis, altem 

leviter- mutatis, que in illis literis habentur, ubi | 
METHODUM HANC LEIBNITIO 
EXPONIT, tum ante DER CEM ANNOS 
nedum plures [1d eſt anno 1666 vel 1665 | ab ip/o 
N eucogitatam. Quod monea, ne quis cauſetur de hoc 

9 Calculo differentials nihil à nobis diftum eſſe. 

4 His ad hunc modum actis, anni ſequentis menſe 
i Junio, editores Adlorum Lipfienſium (vel potius ut 
! ex ſtylo colligitur, ipſe Leibnitius) cum de duo» 
0 bus prioribus MWalliſii Tomis narrationem conte- 

\fl xunt, hujus in Præfatione clauſulæ mentionem 
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fecerunt, queſtique ſunt, non quod dixerit N- 
tonum in duabus illis Epiſtolis explicuiſſe Leibnitio 
| fluxio- 


| [ 33 ] | 
— fluxionum Methodum decennio ante vel amplius 
n fe inventam; fed quod, de calculo differentiali 
pr, verbs faciens, eamque ut ait, ob rationem Ne quis 
cauſetur de Calculo Differentiali nibil ab ipſo dium 
fuiſſe, non monuerit Lectorem, jam tum Zeibni» 
tium Calculum illum penes ſe habuiſſe, cum mutuæ 
illæ inter ipſum & Newtonum literæ, Oldenbur + 
gii operi,; hinc inde ſcriberentur. Et in beer 
poſt illa Epiſtolis inter Leibnitium & Mallifum de 
ea re riptis, non negabat Leibuitius, Neu- 
tonum toto ante cas literas datas decennio dictam 
Methodum invenifle, id quod aſſirmaverat ibi Mai- 
lifusz non pra ſe ferebat, tam mature ſe ſuam 
Methodum excogitaſſe; nullo argumento proba- 
bat, ſe ante annum 16757 in eam incidiſſe; neque 
id ipſum probabat, niſi ex Mæutoni conceſſo; non 
aſſirmabat ipſe, ſe maturius habuiſſe; laudabat New- 
tonum, quod in hac re tam candide egerit; conce- 
debat, -utramque Methodum eodem in fummi re- 
cidere; ſeque idcirco ſolitum communi Azaiy/cos 
Infiniteſime nomine utramque indigitare; adjicic- 
bat, ſicuti Vietæ Cartefiigue methodi, communi 
Analyſeos Specioſæ nomine ferebantur; licet in a- 
liquibus differrent; ita forte ſuam Newtonigue 
Mechedos in aliquibus differre poſle : nihilque ſibi 
vindicabat, præterquam illa in quibus, ut ipſi vide- 
batur, inter ſe differebant, Notatione ſcilicet, & 
quationibus Differentialibus & /Equationibus Ex- 
ponentialibus. In Epiſtola tamen 21 Jun. 1677, 
A.quationes Differentiales ſibi ac Newtono com- Ne | yon 
munes eſſe exiſtimabat. ingen | 
Hic erat eo tem inter Walliium & Leibni- 
tium controverſiæ ſtatus. Quadriennio vero poſt, 
cum D. Fatius ſuſpicionem injecerat, poſſe fieri ut 
Leibnitius, ſecundus Calculi inventor, a Neiono 
primo ejus ante multos annos inventore nonnihil 
ſurripuerit; Leibnitius in Reſponſo ſuo in Actis E- 
ruditorum Maii 1700 W concedebat Netto- 
num 
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num ſua ſola Minerva methodum e ne- 
que negabat Newtonum multis anms fe priorem 
in eam incidiſſe: neque plus fibi arrogabat, quam 
ſe quoque propria Minerva ac fine ope Newton: 
eandem repperiſſe; præque ſe ferebat, tum cum 
primum eam typis ederet, neſciſſe ſe quicquam 
præter Methodum Tangentium a: Newtono inven- 
tum eſſe. Cumque de ſublimi quadam parte Me- 
thodi loqueretur, qua Newtonus A. C. 1686. ſoli- 
dum minimæ Reſiſtentiæ invenerat, hæc addidit; 
Quam, inquit, methodum ante D. Newtonum & 
me nullus quod ſciam Geometra habuit; uti ante 
bunc maximi nominis Geometram NE MO ſpecimi- 
ne publice dato ſe habere probavit; ante Dominos 
Bernoullios & me nullus communicavit. Huc uſque i- 
gitur inventorisprimi nomen minime ſibi vindicavit 
Leibnitiusz non auſus id facere ante obitum Wal- 
iis, poſtremi illorum Senum, qui quæ inter An- 
glos & Leibnitium per annos qua 33 acta erant 
optime noverant. Deceſſit autem Walliſius menſe 
Octobri 1703; Leibnitius vero ſibi demum arro- 
gare hoc cœpit Januario 1707. e 
Nerutonus Tractatum ſuum de Quadraturis edi- 
dit, 1704. is vero * diu ante editionem ſcriptus 
erat;  quippe plurima ex eo citata ſunt in Epiſto- 
lis 24 Octob. & 8 Novemb. 1676. Spectat autem ad 
methodum fluxionum; & ne pro novo opere ha- 


beretur, iterabat id Neutonas quod ante annos 
novem a Walliſio publicatum erat, nullo tum con- 
tradicente, hanc nempe Methodum gradatim fu- 


iſſe repertam annis 166 & 1666, Jam autem 


Actorum Lipſienſium editores (hoc eſt, ipſe Leib- 
nitius) cum de Tractatu hoc agerent, affirmabant 


r 


* De hoc Tractatu Ralphſonus in Hiſtoria ſua fluxionum Cap. I. 
ſic ſcriplit; Nemtonus Anno 1704. parvum edidit Tractatum quem 
circa Annum 1676, ex Tractatu antiquiore extraxit, quemque do- 
ctus Halleins & ego circa Annum 1691. Cartabrigis in manibus 


Leib- 


noſtris habui mus. 
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rem, & Newtonum pro Differentiis fluxiones ſub- 
ſtituiſſe. Atque hæe affirmatio ortum dedit præ- 
ſenti controverſiæ. 
Quippe D. Keillius in Epiſtola in Tanſadtionibus 
Philoſopbicis edita, retorſit in eos hoc telum; Flu- 
xionum, inquiens, Arithmetican fine omni dubio 
primus invenit D. Newtonus, ut cuilibet ejus Epi- 
ſtolas a Walliſio editas legenti facile conſtabit. Ea- 


Leibnitium fuiſſe primum ejus Methodi invento- 


NO 
LXXIX, 


No 


LXXIX, 


dem tamen Arithmetica poſtea, mutatis nomine & 


notationis modo, a D. Leibnitio in Actis Erudito- 
rum edita ef. Ry 
Newtonus, priuſquam vidiſſet id, quod in Actis 


9 


 Leipfienfibus publicatum fuerat, ægre tulit a D. 
Keillio hoc dictum eſſe; ne forte inde lis aliqua 


naſceretur. Leibnitius quoque, hoc acerbius inter- 


2 quam vel a Keillio cogitatum fuerat, in 5 
literis ad D. Sloane datis 4 Martii 1711, de hoc No LXXX 
ut calumnia queſtus eſt; — ut Regia So- 
cietas NE Keillio, 
caneret. Keillius vero id quod ſcriptum erat pro- 
baturum ſe ac defenſurum profitetur, licentiâ a 
Newtono, cui quod in Actis Lipſienfibus dictum 
eſt oſtendebatur, impetrata. Leibnitius autem in ge 
altera ad D. Sloane Epiſtola 29 Decemb. 17171 data, EX XXV. 


alinodiam ut publice 


neglecta accuſationis ſuæ probatione, Candorem 
modo ſuum prædicare, de quo vel dubitare inci- 
vile foret; non modum oſtendere quo methodum 


inveniſſet; in Actis Lipſienſibus ſuum euique da- 
tum eſſe; ſe inventionem novem annis (ſeptem 
credo dicere debuit) penes ſe celaviſſe; ne quiſ- 
quam (Newtonum intelligit) eam ſibi preripuiſſe 
glorietur; Keillium eſſe hominem juvenem, rerum 
anteactarum ignarum; dixifſe illud, Næewions no- 
lente; rixoſum porro hominem eſſe, cui ſilentium 
imponi debeat; ſc cupere ut Newtonus ipſe ſen- 


tentiam de hac re ſuam pronuntiaret. Arqut fa- 


tis noverat, nihil amplius Keillium dixiſſe, quam 


D 2 quod 


126 


quod tredecim ante annis, nullo tum contra eun- 

te, dixerat Walliſius: noverat Neutonum ſenten- 

tiam de hac re tuliſſe, in Introductione ad librum 
Quadraturarum, =_ in lucem editum, quam hxc 

lis moveretur. #all;/eus vero jam ad plures abie- 

rat: Qui reſtabant in Anglia Mathematici, pro 
noviciis habentur : de cujuſvis candore Leibnitius 

jure ſuo dubitare voletz Newtonus denique, niſi 

vel diſſimulaverit rem vel abnegaverit, in rixas & 
moleſtias trahendus eſt. 5 | 
Regia itaque Societas, cujus Auctoritati non 

minus Leibnitius, quam Keillius (uterque ſcilicet 

in ea Socii,) parere debebant, bis a Leibnitio huc 
provocata, nefaſque eſſe exiſtimans vel damnare 

vel notare Keilliun, re nondum examinata; ſcienſ- 

ue nec Newtonum neque Leibnitium (qui in vivis 

li vel ſcirent quid vel meminiſſent quod in his 

rebus ante annos quadraginta actum ſit) in hac 
Keillii cauſa teſtes eſſe poſſe; negotium id dede- 

runt numeroſo ex Societate conſeſſui, ut excuterent 
veteres in Archivis ſuis Epiſtolas & Chartas, & 

No quid in eis de hoc negotio reperiſſent, Societati 
LXXXVI, exponerent: quam = ut primum Soci- 
etas acceperat, & ipſam & Epiſtolas Chartaſque 

ipſas in publicum edi juſſit. Ceterum ex illis id 
Conſeſſul compertum viſum eſt, Newtonum anno 
1669 vel antea Methodum illam penes ſe babuiſſe, 
Leibnitium vero non ante annum 1677. 5 
Ut Methodi Differentialis primum ſe auctorem 
venditaret Leibnitius, inſimulavit Newtonum litera 
o more vulgari pro dato Incremento Ts & primo 
fuiſſe uſum, qui mos Differentialis Methodi utili- 
tates tollit: poſt edita vero Principia mutaviſſe o 
in &, ſubſtituendo & pro d x. Hoc vero nunquam 
quis probaverit z Newtonum umquam o in x. muta- 
viſſe, vel uſurpaſſe pro d, vel omiſiſſe uti li- 
tera o. Newtonus in Analyſi anno 1669, vel antea 
| {cripta, 
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ſcripta, & in Libro de aturis, & in Princi- 
piis Philoſopbie uſus eſt litera o; atque adhuc uti- 
tur, eodem plane quo prius ſenſu. In libro de 
Duadraturis uſus eſt litera o una cum ſymbolo x; 
ideoque non poſuit unum loco alterius. Symbola 
iſta o & & pro rebus diverſi generis poſita ſunt. Prius 
eſt momentum, alterum Fluxio eſt ſive velocitas, 
ut ſupra eſt explicatum. Cum litera x pro quan- 
titate uniformiter fluente ponitur; ſymbolum x _ 
eft unitas, & litera o (ſeu 19, momentum, atque 
40 & dx idem ambo Momentum fignificant. Li- 
teræ punctatæ numquam indicant Momenta; niſi 
cum multiplicantur per momentum o vel expreſ- 
ſum vel ſubintellectum quo infinite parvæ evadant; 
& tum Rectangula pro momentis ponuntnr. 
Newtonus non in formis Symbolorum ſuam Me- 
thodum conſtituit, neque fe alligat ad ullam unam 
ſpeciem Symbolorum pro. fluentibus & fluxioni- 
bus. Ubi areas Curvarum pro fluentibus ponir, 
ſæpe ponit ordinaras pro. fluxionibus, & fluxiones 
denotat per Symbola ordinatarum, ut in Analy/ 
ſua fecit. Ubi Lineas pro fluemibus ponit, quæ- 
vis ſymbola ponit pro velocitatibus Punctorum Li- 
neas deſcribentium, hoc eſt, pro fluxionibus pri- 
mis; & quævis alia ſymbola pro incremento ea- 
rum velocitatum, hoc eſt, pro fluxionibus ſecun- 
dis; ut ſæpe fit in Principiis Philaſuphiæ, Ubi 
autem literas æ&, y, ⁊, pro fluentibus ponit; earum 
fluxiones denotat vel per alias literas ut 2575 r, 
5 Z,. 


vel per eaſdem literas alia forma poſitas ut X, 


vel x, Y, 2, as, vel per quaſvis Lineas ut 
DE, FG, Hl, conſideratas tamquam carum ex- 
a 269 Atque hoc quidem manifeſtum eſt ex Li- 
ro ejus de Quadraturis, ubi in prima Propoſitione 
fluxiones indicat per literas punctatas, in ultima 
propoſitione per ordinatas Curvarum; & in Intro- 
ductione per alia Symbola, dum Methodum expli- 
cat illuſtratque per Exempla. Leibnitius in ſua 
D 3 Me- 
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[ 38 ] 


Methodo nulla Fluxionum Symbola habet; & 1dcir- 
co Newtoniana Fluxionum Symbola ſunt in eo ge- 


nere prima. Leibnitius'Symbolis illis Momento- 
rum five differentiarum d, dy, d x, 
cœpit anno 1677: Newtonus Momenta denotabat 
per Rectangula ſub Fluxionibus & Momento o, 
cum Analyſin ſuam ſeriberet, anno 1669 vel antea. 
Leibnitius Symbolis ſx s s 2 pro ſummis Ordi- 


natarum uſus eſt, jam inde ab anno 1686: New- 
tonus in Analyſi ſua eandem rem denotavit, inſcri- 


bendo Ordinatam in Quadrato vel Noctangulo, ad 


6 4 * 
ſunt in ſuo quæque genere prima. 

Quandoquidem autem inſimulatum eſt, uſum li- 
teræ 0 vulgarem eſſe, ac Methodi differentialis u- 
tilitates tollere ; e contrario, Fluxionum Methodus, 

rout a Newtono uſurpata eſt, omnes Differentia- 
lis Methodi utilitates habet, & præterea alias. E- 
legantior eſt; quippe in ejus Calculo una tantum 
infinite parva Quantitas eſt bet Symbolum denota- 
ta, idque Symbolum eſt o. Nullas quantitatum in- 
finite parvarum Ideas habemus: & 1dcirco in ſuam 
Methodum Fluxiones introduxit Newtoyus, ut 
— . fieri poſſit per finitas quantitates proce- 

eret. Naturalis magis eſt magiſque Geometrica; 


hunc modum | wil Omnia Newtoni Symbola 


fundata ſcilicet ſuper primis quantitatum naſcenti- 


um rationibus, quz exiſtentiam in Geometria ha- 
bent : cum Indiviſibilia contra, ſuper quibus fun- 
data eſt Differentialis Methodus, nullam exiſten- 
tiam habeant nec in Geometria neque in Natura: 
Sunt quidem rationes prima quantitatum naſcen- 
tium; at non ſunt quantitates prime naſcentes, 
Natura quantitates generat per continuum fluxum 
five Increſcentiam: talemque Arearum & ſolido- 
rum Generationem admiſerunt veteres Geometræ; 
cum lineam unam in aliam ducerent per motum 

k lo- 


imo uti 


Ra} 


[ 39 ] 
localem ad generandam Aream; atque Aream in 
Lineam per motum localem ducerent ad generan- 
dum ſolidum: at computatio Indiviſibilium, ut 
inde componatur Area vel Solidum, numquam in 
hunc uſque diem in Geometria locum habuir. 
Porro Newtonianas Miet hodus utilior quoque eſt 1113 
alterà, atque certior; quippe adaptata & ad promp- 
te inveniendam Propoſitionem per tales Approxi- 
mationes, quales in Conclufione nullum errorem 
creent, & ad eam exacte demonſtrandam : Leibnitiana 
vero methodus ad inveniendam tantum Propoſi- 
tionem, non ad demonſtrandam accommodata eſt. 
Cum operatio non ſuccedat in Æquationibus fini- 
tis; confugere ſolet Newtonus ad Series Conver- 
gentes; unde Methodus ejus fit incomparabiliter 
magis univerſalis, quam illa Leibnitii quæ intra Fi- 
nitas Æquationes terminatur : ſiquidem ille nullam 

rtem habet in Infinitarum Serierum methoda. 
Annos poſt aliquot quam Serierum Methodus in- 
venta eſt, Leibnitius propoſitionem invenit pro 
tranſmutandis Curvilindaribus Figuris, in alias æ- 
ualium Arearum Curvilineares, ut inde per Series 
—— quadrentur; at Methodi figuras il- 
las alias per tales Series quadrandi non erant Leib- 
nitil. Ope novæ illius Analyſeos, majorem illarum 
propoſitionum partem, que in Principiis Philoſ0- 
phiæ habentur, invenit Newtonus. At cum anti- 
qui Geometræ, quo certiora omnia fierent, nihil 
in Geometriam admiſerint priuſquam Syntheticè 
demonſtratum eſſet; idcirco Propoſitiones ſuas 
Synthetice demonſtravit Neutonus, ut Cœlorum 
Syſtema ſuper certa Geometria conſtitueretur. At- 
que ea cauſa eſt, cur homines harum rerum im- 
periti, Analyſin latentem, cujus ope Propoſitiones 
illæ inventæ ſunt, difficulter admodum perſpiciant. 
Inſimulatum eſt, Newtonum in Scholio ſub fi- 
nem libri de Quadraturis poſuiſſe tertium quartum 


quintumque terminos Seriei convergentis reſpe- 
| D 4 ctive 
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ive æquales ſecundæ tertiæ e Diffe- 
rentiis primi termini; & Taerske Methodum ſe· 
cundæ tertiæ quartæque Differentiarum tum non 
intellexiſſe. Atqui in prima Libri ejus Propoſitione 
(anno 1693 a Walliſio edita) modum oſtendit in- 
veniendi primam ſecundam tertiam ſequenteſque 
Fluxiones in infinitum: ac proinde cum Librum 
eum fcriberet, ante annum nempe 1676, omnium 


omnino fluxionum inveniendarum methodum in- 


tellexit; & conſequenter, omnium Differentiarum. 

ſi eam non intellexit, cum anno 1704 Scho- 
liam illud in fine Libri ſubjunxerit: neceſſe eſt hoc 
eo contigiſſe, quod per iftorum annorum intervallum 
de memoria forte ei exciderat. Hoc ſolum igitur 
diſquirendum eſt, oblitus ne ſuerit Methodi ſe- 
eundarum tertiarumque Differentiarum ante annum 


1h. 1 | 
7 Privcipieram Philofapbie libri fecundi Propoſi- 
tione decima, cum exponeret utilitates aliquot 
Terminorum Convergentis ſeriei ad ſolvenda 
blemata, hoc docet Newtonas; ſi primus nempe 
ferici Terminus repræſentet Ordinatam BC cujuſ- 
* | cumque curvæ Lineæ 
ACG; & CBDI fir 
Dr Paraltelogrammumin- 
'C 

, 


finite exile,” cujus la - 
: tus DI ſecet curvam in 


| 
VG, & Tangentem ej 
13 CF in F; tum DR 
B 2 dus Seriei Terminus 
repræſentabit lineam 
113 I, & tertius Termi- 
nus Lineam FG. Atqui Linea FG dimidium tan- 
rum: eſt ſecundæ differentiæ Ordinatæ: & proin- 
de, cum Principia ſua Netouns ſcriberet, Terti 
um Terminum Seriei æqualem poſuit dimidio ſe- 
cundæ Differentiæ Termini primi: & conſeq 


ter, 


8 


mh 
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ter, non oblitus tum erat Methodi Diforentiarum 
ſecundarum. | 8:10 

Dum in eo opere verfaretur, ſæpiſſime ci con- 
ſiderandum etat Incrementum vel Decrementum 
velocitatum quibuſcum — generantur; 
inque ea re recte argumentatur. Atqui incremen- 
— vel Decrementum eſt ye = flu- 
xio Quantitatis: non ergo oblitus tum erat Me- 
thodi Fluxionum | 105 itil inn? 
Anno 1692 Newtonas, a Hallifie rogatus, miſit 
ei Propoſitionem primam libri de Quadraturis, 
cum exemplis ejus in primis ſecundis tertiiſque 
Fluxionibus; id quod cuivis videre eſt in Walliſii 
Operum Tomo Secundo (anno 1693 edito) pag. 
1 392, 393 & 396. Ideoque ne tum quidem o- 

itus erat Methodi ſecundarum Huxionum. 
Nec ſane veriſimile eſt, ſe ann o, cum 
dictum Scholium adderet fine libri de 2 
— — eſſe pen _ prime pour ius — 

ropoſitionis, ultimæ quoque ad quam Scho- 
hum iſtud ſubtextum erat. 2 — ut, quæ in 
Scholio illo inter verba erit & eius caſu aliquo ex- 
cidiſſe potuit, ibi reponatur; tum Scholium iſtud 
& duabus illis Propoſitionibus & ceteris Newtomr 
ſcriptis congruet: & fruſtra omnino erunt, qui o- 
blivionem hic cavillantur. . 
- Arque hactenus de Natura atque Hiſtoria ha- 
rum Methodorum egimus : porro haud abs re fu- 
erit de toto hoc negotio obſervationes pauculas 


ſubjungere. ä 
F Commercio hoc Epiſtolico, tres memorantur No LXXII 


Leibnitii Tractatus, ſcripti nempe omnes poſtquam 
exemplar Principiorum Newtoni Hanoveriam ei 
miſſum ſuerat; poſtquam viderat quoque ejuſdem 
libri recenſionem in Actis Eruditorum Jan. & Feb. 
1689. In his vero Leibnitii Tractatibus primariæ 
Newtoniani libri Propoſitiones novo modo re- 
componuntur, Leibnitioque arrogantur; quaſi pri- 
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us eas ipſe invenerat, quam Newton; liber edere- 
tur. Quis teſtem in ſua ipſius cauſa patienter fe- 
rat? Vel fidem faciat Leibnitius ſe ante Newtoni 
librum editum eas excogitaſſe, vel de eis ſibi vin- 
dicandis pudorem habeat. IIS FAY 
In Tractatuum illorum poſtremo, viceſima pro- 
poſitio (quæ omnium Netonianarum primaria 
eſt) Corollarium fit propoſitionis decimæ nonæ. 
Atqui decima illa nona — ſibi an- 
nexam habet «4oyov & falſam. Aut evincat ita- 
que Leibnitius demonſtrationem illam non falſam 
eſſe; aut fateatur ſe 19 & 20 Propoſitiones non 
ejus Demonſtrationis ope repperiſſe, — — News 
toni eximiam illam Propoſitionem pro ſua vendi- 


taret, Demonſtrationem ejus extundere fruſtra 


tentaviſſe. Quippe in 20 Propoſitione pre ſe 
fert, neſciſſe ſe qua eam via Newtonus invenerat; 
ut ſidem ſcilicet Lectori faceret, ſe ſine illius o- 

pe eandem repperifſe. e. 
Ex erroribus in XV & XIX. Leibnitii propo- 
ſitione commiſſis, oſtenderat Keillius, Leibnitium, 
cum tres illos Tractatus ſcriberet, operandi vias in 
ſecundis Differentiis non optime calluiſſe. Id quod 
amplius adhuc conſtat, ex illius Tractatus tertii 
Propoſitionibus Xa, XI., X XII*. Has enim con- 
ſtituit ceu fundamentum Infiniteſimalis ſuæ Ana- 
lyſeos in confiderandis Viribus centrifugis; & de- 
cimam quidem proponit in relatione ad centrum 
Curvitatis orbitæ; in undecima tamen & duodeci- 
ma eam adhibet in relatione ad centrum circula- 
tionis. Cum hæc duo diverſa centra confuderit 
in fundamentalibus his Propoſitionibus ſuper qui- 
bus Calculum ſuum ſtruebat, non potuit fieri quin 
in ſuperzdificando peccaret; neque ex — 
illis extricare ſe valuit, per ignorantiam ſuam in 
ſecundis tertiiſque Differentiis. Atque hoc ulte- 
rius conſtat ex ſexto ſecundi Tractatus Articulo. 
Quippe in iſto Articulo lapſus eſt Leibnitius, pec- 
| C2» 
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tumque eo admiſit, quod neſciret ſecundas ter- 
zaſque Differentias recte tractare. Cum hos ita- 
ue Tractatus componeret, in Diſcipulorum ad- 
uc claſſe verſabatur; idque eum decer, fi pudor 
ſt, candide fater. R 
Omnino ergo veriſimile eſt, quemadmodum ex 
ictis tribus Newtoni Epiſtolis cum Barrovians 
angentium Methodo comparatis differentialem 
lam methodum extuderat Leibnitius; ita decen- 
io poſt, cum Newton Principia Philoſophie in 
ublicum prodirent, aliquatenus eum in illa pro- 
zreſſum eſſe, dum tentaret dictam Methodum ad 
rimarias Newton propoſitiones extendere; & ea 
ccaſione tres illos Tractatus conficeret. Quippe 
Propoſitiones quæ in illis habentur, ſi Errores & 
Quiſquilias dempſeris, omnino vel Newtoniane 
nt, vel ut Corollaria ex eis facile deducendæ; 
n alia ſcilicet verborum forma, re tamen non di- 
rerſa, jam ante a Newtono publicatæ. Has tamen 
Leibnitius venditavit, tamquam a ſe ſolo diu ante 
nventas, quam a Newtono ſint editæ. Nempe in 
xtremo primi Tractatus, ſe inveniſſe eas fingit, 
ntequam Newtoniana Principia prodiiſſent; immo 
onnullas ex eis, antequam ipſe Parifis diſceſſiſ- 
et, hoc eſt, ante Octobrem anni 1676. Tracta- 
um autem ſecundum claudit his verbis: Malta 
x his deduci poſſunt praxi accommodata, ſed nobis 
unc fundamenta Geometrica jeciſſe ſuſfecerit, in qui- 


bus maxima conſiſtebat difficultas : & fortaſſis attente 


onſideranti vias quaſdam novas ſatis antea impedi- 
as apperuiſſe videbimur. Omnia autem reſpondent 
fire Analyſi Infinitorum, hoc eft calcuto ſummarum 
differentiarum (cujus elementa quedam in bis A- 
is dedimus) communibus quoad licuit verbis hic ex- 


preſſo. In his, ut vides, jactat Leibnitius, ſe pri- 


um fundamenta Geometrica in quibus maxima con- 
i/tebat difficultas in hoc ipſo Tractatu ſecundo po- 


uiſſe; ſeque ſolum vias quaſdam novas ſatis antea 
im- 


[ 44] 


impeditas in Traftatu eodem 


men prius ferme bienni 
cipia, atque in hoc ipſo 
fuiſſent Leibnitio; quin & communibus quoad licuit 
verbis compoſita eſſent; atque omnia iſta Funda- 
menta omneſque iſtas vias novas in ſe continerent, 
Atque horum omnium conſcius erat Leibniting, 
tum cum Tractatum illum ederet; ultroque tum 
agnoſcere & prædicare debebat, Newtonum ſuiſſe, 
i Fundamenta Geometrica in guibus maxima conſi- 
ebat difficultas primus poſuerit, qui vias novas ſa- 
tis antea impeditas primus expediverit. Atque 
hæc quidem omnia quodammodo agnoſcebat in 
Reſponſo ad D. Fatium, uam Methodum, in- 
quiens, ante. dominum Newtonum & me mnullus 
guod ſciam Geometra habuit ; uti ante hunc maximi 
nominis Geometram NEMO SPECIMINE 
publice dato ſe babere PROBAVIT. Atqui 
od ea occaſione tam libere faſſus eſt Leibnitins 
candor, ſi honor ei conſte 
profiteri debet. 

In Epiſtola ſua 2 


diiſſent, ſc per 
geminas Meth 


aperuiſſe: cum ta- 
ultent Newton Prin- 


0 prog 
rattatu edolando ſubſidio 


t, ubique ac ſemper 


8 Maii 1697 ad Walliſium ſcrip- 
ta fic narrat Leibnitius: Methodum, inquit, Fluxis-· 
num profundiſimi Newtoni cagnatam effe methoda 
mee differentiali non tantum animadverti poſtguam 
ejus | Principiorum ſcilicet ] & tuum pr 
d etiam profeſſus ſum in Actis Eruditorum, & as 
lias quoque monui. 1d enim candori meo convenire 
judicavi, non minus quam ipfius merito. Itagus 
communi nomine deſignare ſoleo Analyſeos inſiniteſ 
malis; gue latius quam Tetragoniſtica patet. Inte- 
rim quemadmodum & Vietæa & Carteſiana metho- 
dus Analyſeos ſpecioſæ nomine venit; diſcrimina ta» 
men nonnulla ſuperſunt; ita fortaſſe & Newrtoniana 
Mea differant in nonnullis. Et in his quoque 
profitetur Leibnitias, cum Newton: Principia pro- 
iſle ſtatim Affinitatem quæ inter 
intercedit, & idcirco commu- 
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ta · ¶ ni ſe utramque /yfinitefmalis Metbodi nomine vo- 
rin · citare ; quin & candoris ſui eſſe ut Affinitatem il- 
dio I lam Aqui ſi pro homine candido ha- 
beri Trade idem hoc, quod agnovit olim, & 
nunc debet agnoſcere. Quin & fatetur Methodum 
Newtonianam eo fere gradu ſuæ methodo præiviſ- 
ſe, quo Vietæam Cartefiane : atque ut inter has, 
ſic inter ſuam & Neutoni diſcrimina quædam ma- 
nere: & deinde ea enumerat, quibus Aſethodum 
Newton ampliaſſe & promoviſſe ſe arbitratur. At- 
qui Temporis illam Prærogativam, quam tum a- 
pud Walliſium Newtono concedebat, etiam adhuc 
& apud ſuos debet concedere. 
Cum Diſcrimina illa five Augmenta Newton 
Met bodo a ſe addita memorat Leibnitius; in ſecun- 
im do loco ponit Differentiales Aquationes. Atqui 
TEM Epiſtole illz, quæ anno 1676 inter ipſos inter- 
qui eeſſerunt, clare monſtrant Newtonum eo tempore 
#5; Differentiales iſtas habuiſſe, Leibnitium vero mi- 
per nime. In tertio loco recenſet Aquationes Expo- 
5 nentiales: atqui has quoque Anghs deber Leibni- 
ip- ius. M alliſius, in ſerierum interpolatione, conſi- 
0: deravit fractos & negativos Dignitatum Indices: 
aan Newtonus in computationes Analyticas Fractos, 
am Surdos, Negativos, & Indefinitos Dignitatum In- 
1; diccs introduxit, & Epiftola 24 Octob. 1676 cer- 
4. tiorem fecit Leibuitium, ad affectas AEquariones, 
Dignitates eas quarum Indices Fracti vel Sur- 
2 i erant, involverent, ſuam Methodum ſe exten- 
„. dere. In Reſponſo autem 21 Jan. 1677 dato, vi- 
te ciſſim petit a Veriton Leibnitius, ut dicere vellet 
bo. quid de Reſolutione Æquationum ſentiret, invol- 
'a- ventium Dignitates quarum Indices eſſent indeter- 
na minati; quales hæ — =. 
ue Atqui has iplas ÆEquationes nunc Exponentiales 


Ne LXIV. 


* ; 


o- © nominat, ſeque orbi Literato venditat primum 


er | <arum Inventorem, hancque ut eximiam quandam 
u- © Inventionem oſtentat; nec tamen vel agnovit ha- 
ni ctenus 


[46] 
-Qtenus auxilia ad rem cam inveniendam a NewtoW | 
fibi ſubminiſtrata, nec vel uno Exemplo utilitaten 
ejus, ubi Dignitatum Indices ſint Fluentes, often. 
dere valuit. Cum autem, ut credibile eſt, non. 
dum eam pro ſolita ſua Inpatientia præque tali 


Exempli inopia abjecerit æquum eſt, ut ſpere. 
| —ů how ay — miri ficam ejus i 

tem publice oſtenſurum eſſe. 
1 Ne rxIV. In Epiſtola ad Leibnitium 24 Octob. 1676 dat: 
1 _ - Newtonus dixerat, fe binas inverſa Tangentium 
4 -Problemata & alia ejuſmodi difficilia reſolvendi 


-Mcthodos habere; quarum unam conſiſtere in a.. 
ſumendo ſeriem pro quavis ignota Quantitate unde ce- 
teræ commode poſſent deduci, & in conferendo homo- 
logos Terminos ſuborientis Aguationis, pro determi- 
N nandis afſumpte Seriei Ter minis. Quid hic facit 
3 - Leibnitius;? Multos poſt annos, in Actis ſcilicet 
il - Eruditorum Auguſti 1693, hanc Methodum tam- 
| quam ſuam publicat, ejuſque primam ſibi inven- 
tionem arrogat. Aut publice vero huic abrenun- 
tiet; aut argumentis vincat ſe eam inveniſſe, pri- 

0 uſquam dictas Neæutoni literas acceperit. 
. Illud quoque publice ei confitendum eſt, fe OJ- 
' denburgii Epiſtolam 15 Aprilis 1675 accepiſſe: qua 
plurimæ ſeries convergentes — Curvis quadran- 
dis, & imprimis illa Jacobi Eregorii — arcu dati 
— inveniendo, atque inde Circulo qua- 
drando continebantur. Hoc quidem privatim faſ- 
Ne ſus eſt, Epiſtola ad Oldenburgium propria manu 20 
Mai 1675 ſcripta, quæque adhuc ſupereſt in Li- 
bro Regiz Societatis Piflolars : nondum tamen 
publice agnovit; ut tum ſane factum oportuit, 

cum illam ipſam Seriem ut ſuam maluit edere. 
Porro illud quoque agnoſcendum ei eſt publice, 
Ne XL vl. ſe extracta Epiſtolarum Gregorianarum accepiſſe, 
| quæ ipſius rogatu Pariſios ei miſit Oldenburgius 
menſe Junio 1676; in quibus erat una Gregori — 
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[47 ] 
iſta ſerie 15 Feb. 1671, & Newton alia de Me- 
thodo Fluxionum, lo Decemb. 16 m 

Quandoquidem autem in Epiſtola 28 Dec. 1675 N XLII. 
Oldenburgis ſignificavit Leibnitius, ſe ſeriem illam | 
cum amicis Parifienſibus 4iennzio ante, communicaſ- 
ſe, deque ea re aliquotiss ad ipſum ſcripſiſſe; in a- 
lia item Epiſtola 12 Maii 1676, ſe de ſerie illa N? XLIV. 
ante aliquot annos ad ipſum literas dediſſe; porro 
in alia 27 Aug. 1676. ſe ſeriem illam amicis oſten- yo LII. 
diſſe triennio ante & amplius, hoc eſt, quam pri- 
mum Pariſios a Londino veniſſet: illud a Leibnitio 
jure expectamus, ut dicat qui eyenerity- ut cum | 
Oldenburgii Epiſtolam 15 Apr. 1675 acciperet, il- Ne XLII. 
lam ipſam ſeriem eſſe ſuam ignoraverit. 

In Epiſtolis 15 Jul. & 26 Octob. 1674 datis, N*XXXII 
non niſi unam ſeriem memorat Leihnitius pro Cir- XXXIII. 
cult Circumferentia z methodumque, qua ad hanc - 
pervenerit, {bi akam ſeriem obtuliſſe dicit, pro ola. 
Arcu cujus ſinus datus fuerit, etſi Arcùs propor- 
tio ad Circumferentiam totam ſit ignota. Ergo 
iſta Methodus, ex dato triginta graduum ſinu, ſe- 
riem ei ſuppeditavit pro Circumferentia tota. Quod 
ſi ſeriem quoque habuit pro tota Circumferentia 
a XLV graduum Tangente deductam, rogatur ut 
publice doceat, qua Methodo quæ ambas iſtas ſe- 
ries ei dare poſſet, eo tempore ſit uſus: cum Me- 
thodus per figurarum Tranſmutationem nequaquam 
hoc efficere valeat. Wen er. inſuper, ut ratio- 
nem reddat, cur in iſtis Epiſtolis non niſi unam 
Circuli Quadraturam memoret. | 

Porro fi anno 1674 jam tum Demonſtrationem 
habuit Seriei pro inveniendo cujus ſinus datus ſit 
Arcu; rogatur ut eam in publicum proferat; di- 
catque cur in Epiſtola 12 Maii 1676 ab Oldenbur- No xL1vy. 
gio peteret, ut ille Newton; Demonſtrationem pro 
ipſa illa Serie a Collinio adipiſceretur; & qua tan- 

em re Newtoniana ſeries a ſua illa difterat. Quippe 


ex his omnibus non levis ſuſpicio oritur, Newto- 
| niana m 


[8] 
nianam ſeriem pro reperiendo cujus finus datus I | 
fit Arcu, Leibnitio dum in Anglia commoraretur 
eſſe traditam: illumque poſtea 1673 Pariſienſibus 
eam amicis pro ſua venditaſſe; proximoque anno 
etiam ad Olaenburgium quaſi de ſua literas dediſſe, 
quo Demonſtrationem ſive Methodum Sericrum e- 

juſmodi inveniendarum expiſcaretur. Anno vero 
| , inſequente, cum Oldenburgius & iſtam de qua lo- 
j ; quimur ſeriem & illam Gregorianam & ſex præter- 
| 


— 


* ca alias ad ipſum miſiſſet, non diutius eam ſeriem 
1 arrogare ſibi Leibnitius ſuſtinuit, inopia Demon- 
4 | ſtrationis: ſeque dixit ſeries iſtas lente examinare 
1's | cumque ſuis comparare, quaſi ſux illæ a ſeriebus 
17 ex Anglia miſſis eſſent diverſæ. Denique cum ſe- 
ij — riei Gregoriane Demonſtrationem extudiſſet per 
19 Figurarum Tranſmutationem, Pariſienſibus eam 
14 ſeriem amicis velut ſuam oſtentare ccepit z ut ip- 
103 ſe in Aﬀis Eruditorum Apr. 1691, pag. 178 nat- 
rat; Jam anno, inquiens, 1675 Compoſitum habe- 
bam Opuſculum Quadratur Arithmetice ab Ami- 
cis ab illo tempors leftum &c. At Amicos iſtos ce- 
lavit Epiſtolam, qua per Oldenburgium illam ſeriem 
nactus eſt; ipſique adeo O/denburgio aſſeveravit, 
ſe uno alterove anno ante ſcriptam ejus Epiſtolam 
ſeriem iſtam repperiſſe. Porro & ſequente anno, 
cum binas Newtoni ſeries per Georgium quendam i ; 
Mobr iteratd accepiſſet, fic de eis ad Oldenburgi- ill ; 
Ne XLIv, am ſcripſit, ut numquam ſibi antea viſis, ab eòque t. 
ut ut per Collinium Newtoni pro eis inveniendis t 
ethodum nanciſceretur. Ceterum hanc gravem q 
ſuſpicionem ſi eluere volet Leibnitius; illud impri- WM ;; 
mis argumentis certis oſtendat, ſe ſeriem im 
Gregorianam, priuſquam per Oldenburgium eam ac- a 
cepiſſer, ſuo ſolius acumine repperiſſe. ( 
oc quoque, prout æquum eſt, monſtrabit Leib. I n 
nitius; qua primum Methodo diverſas illas Regreſ- 
: ſionis Series pro Circulo & Hyperbola, a Newto- 2 
No zii #0 quidem ad ipſum miſſas 13 Jun. 1676, - : tt 
__ : pP - 
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Epiſtola ſua 27 ſequentis Auguſti ſibi attributas, Ne LI. 


invenerit; antequam a Newtono eas accepiſſet. 
Cumque ab ipſo rogatus Newtonus Regreſſioni 
Methodum ei indicaviſſet ; quam ut primum legit 


Ne LXIV. 


Leibnitias, neque ſuam eſſe agnovit, & ne intelle- 
xit quidem : poſtea vero quam 4 5 eam po- No LXX. 


tuit, ut ſuam ſibi arrogavit, olim ſcilicer a ſe in- 
ventam, ſed in Chartis ſuis reconditis oblivione ſe- 


pultam. Vel probet Leibnitiut, ſi candidi æqui- 


que hominis nomen cupit auferre, ſe primum ejus 
Methodi inventorem eſſe, vel vero inventori con- 
cedat. OY 

In Literis ad Oldenburgium datis 3 Feb. 167: 
Proprietatem quandam ſeriei Numerorum, Natu- 
ralium, Triangularium, Pyramidalium, Triangulo- 
triangularium '&c. ut inyentum ſuum oftentavit 
Leibnitius; quoque majorem fidem faceret, mirari 
viſus eſt D. Paſtalium in Triangulo ſuo Arithmetico 
eam præteriſſe. Ceterum is Liber Paſcalii anno 
editus eſt 1665, atque iſtam ipſam ſeriei ejus Pro- 


rietatem continet. Agnoſcat itaque Leibnitius, 


roprietatem iſtam minime a Paſcalio fuiſſe præ- 
teritam; neque pergat ſibi vindicare, cum veri in- 
ventoris injuria. | 

Abrenuntiet quoque methodo Differentiali New- 
toni; neque ſe in partes ingerat, quaſi ſecun- 


dus ſdlicet inventor. Secundis Inventoribus, e- 


tiam revera talibus vel exiguus vel nullus eſt honos ; 
tituli vel juris nihil eſt. Quid cum iſtis igitur fiet, 
qui vel Secundos ſe fuiſſe nullis certis Argumen- 
tis poſſunt evincere? In literis ad D. Sloane 29 
Decemb. 1711 datis, Amicos ait ſuos probe ſcire, 
uo pacto Differentialem Methodum invenerit. 
Quid Amicos nobis narrat? Ipſe plane, aperte, ſi- 
ne tergiverſatione dicat, qua eam via reppererit. 
In iiſdem ad D. Sloane literis narrat, ſe novennio 
ante quam eam in lucem ederet, methodo poti- 
tum eſſe; hoc eſt, anno 1675 vel prius. Atqui 
| | cer- 


No XXX 


Ne XXX. 


Ne 
LXXXV. 


— 


* 
72 


— n — 
— — — — 2 a 
— H — : - —_ * - 1 


—— 


— 
— 


— - — — - — — - — ; 

— — — —— — — — a a — * — . 

— CY 
4 a 

- _ T — — 

3 * —— — | > —=———— 
— = — 
— — = — —_ 
* Mc 2 = 3 — 1 

Da: by PE = 7 = ' 


—— = - — 8 — 3 — 
— — - = —— — 
— — — — — — - => 
— — — — , Mo — — > a — 
i . 8 _ 
N 


L501 
certum eſt, 27 Aug. 1676 cum literis ad Olaen- 
burgium mitteret, nondum illum habuiſſe cam, 
Quippe ibi affirmat, Problemata inverſæ Tangen- 
tium Methodi, plurimaque alia, non poſſe ad ſe- 
ries infinitas neque ad AEquationes aut Quadratu- 


ras reduci. Quomodo hc duo conciliari inter 
ſe poſſint; ipſe ubi otium eſt videbit. 
Jam ſupra didicimus; Leibnitium, dum An- 


gliam & Hollandiam domum rediret, dediſſe ope- 


ram $14fane pro Tangentibus Methodo promo- 
vendæ, & ad omne genus Problemata extenden- 
dx; eaque cauſa generalem Tangentium Tabulam 
conficere voluiſſe. Nondum igitur veram iſtius 
Methodi Promotionem invenerat. Atqui ſemeſtri 
fere poſt tempore, cum in veram ejus Promotio- 
nem recens inciderat, reſcripſit his verbis: Cla- 
riſſimi Sluſiii metbodum Tangentium nondum eſſe ab- 


ſolutam Celeberrima Newtono aſſentior: & Jam A 
N*LXVIMULTO TEMPORE rem, . 975 gene 


ralius tractavi, ſcilicet per Differentias. Ordinatarum. 


Bene ſane, a multo tempore, nimirum ſemeſtri. Ex- 


cogitet jam aliquid pro candore ſuo Leibnitius, cur 
tantillum temporis ut multum deprædicaverit; ni- 
fi eo conſilio ut inventoris titulum Næutouo præ- 
riperet, fidemque faceret ſe diu antequam New- 


toni Literis eam edoctus eſſet, differentialem Me- 
1 


* 1 


thodum penes ſe habuiſſe. 
In Actis Eruditorum Junii 1696, dum duos pri- 


ores. Wallifianorum operum Tomos recenſent edi; 


tores (hoc eſt, ipſe Leibnitius) ita narrant : Cete- 


rum ipſe Newtonus, non minus candore quam præ- 


claris in rem Mathematicam meritis inſignis, publice 
& privatim agnovit Leibnitium, tum cum interve- 
niente celeberrimo Viro Henrico Oldenburgo Bre- 


menſs Societatis Regia Anglicanæ tunc Secretario) 


inter ipſos (ejuſdem jam tum Societatis ſocios) Commer- 
cium intercederet, id eſs jam fere ante. annos viginti 
& amplius, Calculum ſuum differentialem, ſerieſgus 

inſinita⸗ 
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* infinitas & ara iis quogue Methodos generales habu- 
en- i; quad Walliſius ip Prefatione operum, factæ in- 
2 ter cos communicationis mentionem faciens, preteriit, 
atu. WW gxoniam de co fortafſe non ſatis ipſi conſtabat. Cæ- 
nter um Differentiarum conſidenatis Leibnitiana, cujus 

"Wl mentionem facit Walliſius (neguis ſcilicet, ut ipſe ait, 
eauſaretur de Caleulo Differentiali nihil ab ipſo di- 
dum fuiffe) meditationes aperuit, que aliunde non eque 
naſcebautur. Ex his patet a Leibnitiolectam eſſe Præ- 
fationem illam Walliſi, in qua narrat is Newtonum 
(anno 1676) Methodum ſuam Fluxionum Leib- 
witio explicaviſle, quam tamen decennio ante vel am- 
pirus Newtonus iaveni//er. Arqui a Newtono num- 

m creditum eft, Leibnitium ante annum 167 

ifferentialem metbodum inveniſſe: ipſeque adeo Leib - 
nitius in Abit Erud. April. 1691, p. 178, faſſus eſt, 
inventam aſſe poſtquam domum Parifis rediſſet ad 
negot ia 3 capeſſenda, hoc eſt, poſt annum 
1676. 22 autem ad generalem ejus Inſinitarum 
Cerierum Miethodum atrtinet; tantum abeſt ut Ge- 
neralis dicenda ſit; ut vel exiguæ vel nullius prorſus 
ſit utilitatis; niſi forte ut anſam Leibnitio præ- 
beat, qua Gregorianam pro Circulo Quadrando Se- 
rem fibi adhamet transferatque. 

In Reſponſo ad D. Fatium in Actis Erud. 1700, 
p. 203, editis, hæc habet Leibuitius. Ip/e | New- 
tonus] {cit unus omnium optime, ſatiſque indicavit 
publice cum ſua Mathematica Nature Principia pu- 
blicaret, Auna 1687, nova quædam in venta Geome- 
trica, que ipfi communia mecum fuere, N EU- 
TRUM LUCI AB ALTERO ACCEP- 
TA, ſed meditationibus quemque ſuis debere, & a 
me decennio ante [i. e. anno 1677] expoſita fuiſſe. 
10 Atqui in Libro Principiorum hic ad partes vocato, 
„ minime agnovit Newionus ſuis eam Methodum vi- 
11; nibus inveniſſe Leibnitium, non a Neutonianis illis 
| . adjutum: Walliſiuſque nuper contrarium 


* everaverat, refellente tum nemine vel contradi- 
E 2 cente. 


[52 ] 

cente. Quod fi poſtea eam fine ope Newtoni quam 

maxime inveniſſet Leibnitius; ſecundis tamen In- 

ventoribus exilis prorſus eſt gratia, nec niſi in 

inferiori ſubſellio locus; ne dicam, i 

In eodem ad Fatium Reſponſo hæc ons ha- 
bet Leibnitius : Certe cum elementa Calculi mea edidi 

anno 1684, ne conſtabat quidem mihi aliud de in- 

ventis ejus [(c. Newtoni| in hoc genere, quam quod 
ipſe olim ſignificaverat in literis, 'poſſe ſe Tangentes 
| invenire non ſublatis irrationalibus, quod Hugenius 
guoque ſe poſſe mihi ſigniſicavit poſtea, etſi cæterorum 
ejus calculi adhuc expers. Sed majora multo conſe- 
cutum Newtonum, viſo demum libro Principiorum 
ej us, ſatis intellexi. In his iterum agnovit, librum 
Principiorum ad Newtonianam Fluxionum Metho- 
dum ſibi adirum patefeciſſe: idem tamen ipſe jam 
negat, quicquam illius Methodi in dicto Libro 
contineri. In his ſimulat, ſe prius quam iſte li- 
ber prodiiſſet nihil amplius de Newtoni inventio- 
nibus ſciviſſe, quam quod Methodum quandam 
Tangentium habuerit: & ex iſto demum Metho- 
dum ejus Fluxionum percepiſſe: atqui in Epiſto- 
la 21 Jun. 1677 data, agnovit Methodum eam 
ad Curvilinearum Figurarum Quadraturas ſe ex- 
tendere, 2 eſſe. Verba ejus hæc 
ſunt : Arbitror que celare voluit Newtonus de Tan- 
gentibus ducendis, ab his non abludere. Quod ad- 
dit, ex hoc eodem fundamento Duadraturas quo- 
gue reddi faciliores me, in ſententia hac confirmat z 
nimirum ſemper figure ille ſunt quadrabiles que 


No LXVI. 


* 


unt ad æquationem diſferentialem. 

No xxvl. Newtonus in tribus illis Epiſtolis, quas (ut di- 
XLVI, ximus) ab Oldenburgio Leibnitius acceperat, tam 
3 . eſſe ſuam Methodum dixerat, ut ope 
Egquationum, Finitarum & Infinitarum, determi- 
naret Maximas & Minimas, Tangentes, Areas, 
Solida Contenta, Centra Gravitatis, Longs 

nes ac Curvitates Curvarum Linearum Curvili- 
nearum- 


ris monſtravimus. In tertia vero Epiſtola ſuam 
Methodum illuſtraverat Newtonus per Theorema- N 


| (53 ] 
nearumque Figumrum, idque (ine ablatione Radi- 
calium x extenderetque ſe 20 ſimilia Problemata in 
Curvis (ut rule vocantur) Mechanicis, itemque 
ad Problemata Tangentium inverſa, & ad omnia fere, - 
niſi forte Numeralia quædam, qualia ſunt Diophanti. 


Leibnitius vero in Ep. 27 Aug. 1676, vix credere No LI. 


ſe poſſe finxit, eam Methodum tam eſſe Genera- 


lem. Newtonus in prima ex tribus illis Epiſtola Ne XXv1. 


Tangentium Methodum propoſuit ex generali ea 
Methodo deductam, exemploque eam illuſtravit; 
generaliſque methodi Ramum vel Corollarium eſſe 
monuit; & ejuſmodi eſſe Slaſianam, quæ nondum 


tum prodierat, conjecit. Hac re excitatus Leib- 
nitius meditabatur ſiqua via promovere poſſet Me- 
thodum Slaſanam, eamque ad omnia Problemata 


xtendere, quemadmodum jam ante ex ejus Lite- 


2 pro Quadraturis & eorum exempla. Quibus 


adjutus Leibnitius, in Ep. 21 Junii 1677 Metho- 
dum ſuam cum Newtoniana congruere dixit, du- Ne LX VI. 


endo Tangentes, producendo Methodum Sufi, 
procedendo fine Fraftionum & Surdarum abla- 
one, Quadraturaſque reddendo multò expeditio- 
es. His tot & tories actis; ad Conterraneos ſu- 
ds affirmare, ſe cum Differentialem Methodum 
anno 1684 ederet, nihil tum _— de Newtoni 
nvento inaudiviſſe, quam quod is Methodum 
HE Tangentium haberer, cujus tandem eſt 
ominis 


ne ademptione Fractionum vel Surdarum. Hoc 
ero totum etiam per Næwtoni Methodum effici 
poſſe certo ſciebat; neque candidi erat hominis id 
liſſimulare. Cum autem hactenus ſuam Methodum 
xpoſuiſſet Leibnitius, addidit ſe hic Geometrie multo 

E 3 ſub li- 


1684, 


——_ 


o LVIII. 


luci poſſe, Maximaſque & Minimas determinari, um pro 
menſe Nov. 


„ 


* 


Porro eo tempore Leibnitius de ſua Methodo ni- vide Ada . = 
il aliud prdieasesat, nifi per cam Tangentes Erudito- * 


'B 


* gur; mento ſcripſerat abjeciſſe: & ex eo quidem tei 


[54 ] 
/ublimioris initia 1 E difMcillima 
qoæque & utiliſſima Problemata, que fine Caleuls 
Differentiali AUT SIMILI vix ſolvi poſſint. Quid 
vero illud AUT SIMILI fbi vellet, qui quz- 
ſo Conterranei ejus fine Oedipode poterant intel. 
ligere? Enimvero planis diſertiſque verbis dictum 
ab eo oportuit, SI MILE M illam quam innit 
Methodum Neutoni fuiſſe; quam late ea pateret, 
quam a longo tempore reperta eſſet, prout ipſe ex 
Anglia didiciſſet, narrare; ſuamque illa poſteriorem 
eſſe confiteri. Hoc orfities controverſias præeidiſ- 
ſet ; hoc candidi & honeſti viri officium erat. Ho- 
rum tamen omnium quaſi oblitus, ſuis ille Con- 
terraneis in Reſponſo ad Fatiiim prædicat, 16 edt 
Anno 1684 Calculi ſui Elementa ederet, nihil tum 
de ulla SI MILI methodo inaudiviſſe, nihil de 
ulla alia niſi ad ducendas Tangentes: quod quatis 
hominis fuerit, aliis dicendum relinquo. * 
Hlnd denique Leibnitio eſt expediendum; Yui 
factum fit ut in Reſponſis ſuis ad Walliſum & Fs. 
tium, quorum uterque Primi ejus Merhodi Inven- 
toris gloriam Newtono detulerat, nihil tum ipſe de 
ſe ut Priore. Inventore dicebat z ſed ſenum Geo 
metrarum mortem operiebatur, alioſque qui ſu- 
perſtites adhuc ſunt pro Novitiis habebat: quit 
& ipſum Newtonum adortus cum quoquam ſe ali, 
certaturum negabat. Atqui dixerat ei Newton 
N*LvIi in Ep. 24 Octob. 1676, ſe, quo, quietius Ktaten 
7s. 4, ageret, conſilium publicandi qu de hoe Argy 


pore ſtudioſe vitavit omnes de rebus Philoſophici 
ac Mathematicis Diſputationes; quin & a Com 
mercio de his rebus Literatis, ut Diſputarionibi 
anſam porrigente, data opera abſtinuit ;; eanden 
que ob cauſam, neque de Leibnitib queri prius ſſ 

inuit, quam in Actis ſe Lipfienfibus ut Plagiar 
um traduci vidiſſet, Keilliumgue to tantum nom 
ne in lites trahi, quod ab hoc eum crimine vi 
dicare conatus ſit. 


[55 ] 

Inſimulatum quidem eſt, quaſi Regia Societas 
Sententiam contra Leibnitium in hac cauſa tuliſ- 
ſer, non utraque parte audita. Non ita ſe res ha- 
bet: nondum ſententiam tulit Societas. Leibni- 
tius quidem poſtulabat a Societate, ut Neillium in- 


auditum damnare vellet: adeo ut ipſe jure eodem 


fic damnari potuiſſet; cum idem fit jus Seio quod 
Titio, Keillio quod Leibnitio. Cumque accuſatio- 
nem ſuam adverſus Keillium deſtituiſſet Leibnitius, 


jure potuiſſet Societas notam illi inurere. Ea vero 


certorum tantum hominum Conſeſſum legit, qui 
ſcrutarentur Epiſtolas atque Chartas, quæ de his 
rebus in Archivis Societatis habentur ; & ſecun- 
dum illas Chartas Epiſtolaſque rem ipfam ut erat 
Societati narrarent. Non enim ideo lecti erant, 
ut Leibnitium vel Keillium, ſed ut veteres Chartas 


examinarent: in eaque re probe ſe & honeſte geſ- 


ſerunt. Numeroſus quippe Conſeſſus erat, e viris 
eruditis diverſarum Nationum lectus: quorum fi- 
dem in e Chartiſque examinandis, fideliter- 
que edendis, nihil quicquam ullius hominis gratia 
addendo vel omittendo vel mutando, Societas tota 
comprobavit. Quin & ipſz Ep. atque Chartæ, So- 
cietatis juſſu, conſervantur adhuc; ut ſi quis ve- 
lit, ibi conſuli & cum edito Commercio Epiſtolico 
comparari poſſint. Illud interim ſubmonendus eſt 
Leibnitius; cum id Societati impingit, quaſi inau- 
ditum eum condemnatum ifler, id ob eam rem 
per ſtatutum ejus quoddam commeritum ſe eſſe, 

ut nomen ejus inde expungatur. 
Philoſophia porro, quam in Principiis ſuis at- 
ue Optieis Newtonus excoluit, eſt Experimenta- 
lis: illa ſcilicet, quæ Cauſas rerum non fidentius 
docet, quam per Experimenta confirmari queant; 
neque implenda eſt Opinationibus, quæ per Phæ- 
nomena nequeunt probari. Et idcirco in Optics 
ſuis, res experimentis 1 7 ab illis quæ * 
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adhuc manent, diſtinxit Newtonus ; & incertas a- 
liquot ejuſmodi ſub finem Opticorum ut Queren- 
da propoſuit. Eandemque ob cauſam, in Princi- 
piorum præfatione, cum memoraſſet Motus Plane- 
tarum, Cometarum, Lunæ ac Maris, ceu in libro 
illo de Gravitatis theoria deductos, hæc addidit : 
Utinam catera Nature Phenomena ex Principiis 
Mechanicis eodem argumentandi genere derivare lice- 
ret. Nam multa me movent ut nounibil ſuſpicer, 
ea omnia ex viribus quibuſdam pendere poſſe, quibus 
corporum particule per cauſas nondum cognitas, vel 
in ſe mutus impelluntur & ſecundum regulares figus 
ras coherent, vel ab invicem fugantur & recedunt : 
quibus viribus ignotis, Philoſophi hattenus Naturam 
fruſtra tentarunt. Et ſub finem ejus Libri, in ſe- 
cunda Editione, narrat; ut præ inopia Experi- 
mentorum tanto negotio ſufficientium non aggreſ- 
ſus ſit Leges Actionum illius Spiritus ſive Agentis 
deſcribere, per quem efficitur hæc Attractio. 
Quin & eandem ob cauſam de Gravitatis Cauſa 
nihil pronuntiat; quod nulla Experimenta ſive 
Phænomena ad manum eſſent, quæ cauſam illam 
certo indicare poſſent. Atque hoc in Prinriptis 
ſuis, ſub ipſo initio, abunde declaraverat, his ver- 
bis: Virium cauſas & ſedes Phyſicas jam non expen- 
do. Et paulo poſt: FYoces Attraftionts, . [mpulſus 
vel Propenſionis cujuſcunque in centrum indifferenter 
pro ſe mutuo promiſcue uſurpo, has Vires non Phy- 
fice ſed Mathematice tantum conſiderando. Unde ca- 
veat Lector ne per hujuſmodi voces cogitet me ſpeci- 
em vel modum act ionis, cauſamve aut rationem phy- 
ſicam alicubi definire, vel Centris (que ſunt puntta 
Mathematica) vires vere & phyſice tribuere, ſi for- 
te aut centra trabere, aut vires centrorum eſſe dixe- 
70. Et ſub finem Oprices: 1255 cauſa efficient 
he attrafliones | ſc. gravitas, viſque magnetica & 
electrica] peragantur, hic non inquiro. Duam eg! 
altractionem appello, fieri ſane poteſt ut ea efficiatur 

| impulſi 


191 


impulſu vel alio aliquo- modo nobis incognito. Hanc 
vocem Attractionis ita hic accipi velim, ut in uni- 
ver/um ſolummodo vim aliquam ſignificare intelliga- 
tur qua corpora ad ſe mutuo tendant, cuicunque de- 
mum cauſe attribuenda fit illa vis: Nam ex Phe- 
nomenis nature illud nos prius edoctos efſe oportet 
guænam corpora ſe invicem attrabant, & quænam 
int leges & proprietates iſtius attractionis, quam in 
id inquirere par ſit, quanam efficienti cauſa peraga- 
tur attractio. Pauloque inferius, eaſdem Attractio- 
nes tamquam vires conſiderat, quas in rerum Na- 
tura exiſtentiam habere, licet cauſæ earum nondum 
ſint cognitæ, per Phænomena conſtat: diſtinguit- 
que eas a Qualitatibus occultis, quæ a ſpecificis 
rerum formis fluere exiſtimantur. Et in Scholio 
ſub extremum Principiorum, cum Gravitatis pro- 
prietates memoraſſet, hæc addidit: Rationem vero 

arum Gravitatis proprietatum ex Phænomenis non- 
dum potui deducere, & Hypotheſes non fingo. ><A 
quid enim ex Phenomenis non deducitur, Hypot heſis 
vocanda eſt; & Hypotheſes, ſeu Metaphyſice, ſeu 
Phyſicæ, ſeu Qualitatum occultarum, ſeu Mechani- 
ca, in Philoſophia experimentali locum non habent. 
— Satis eft quod Gravitas revera exiſtat, & 
agat ſecundum leges a nobis expoſitas, & ad Corporum 
celeſtium & Maris noſtri motus omnes ſufficiat. Jam 
vero, poſt hæc omnia quæ conſulto præmonue- 
rat Newtonus, quis non miretur, ideo eum a quo- 
quam ſugillari, quod Cauſas Gravitatis aliarumque 


Attractionum non per Hypotheſes explicet? quaſi 


criminis loco eſſet; certis eſſe contentum, incerta 
vero dimittere. Et tamen Actorum Ernditorun 
(anno 1714 menſe Martio p. 147, 142) Editores 
id Newtono exprobrant, quod cauſam Gravitatis 
neget eſſe n z afleruntque, ſi Spiritus ille 
vel Agens, quo Electrica fit Attractio, non fit - 
ther vel ſubtilis Carteſii Materia, quavis id Hy- 


potheſi contemtius eſſe; ut fortaſſe ſit „ 
en- 


[$8] 

Henrici Mori Hylarchicum. _ Quin & ipſe Leibni- 
tius, in tractatu De bonitate Dei, & in Epiſtolis ad 
Hartſoekerum atque alibi, Nerotono id vitio vertit, 

uaſi Gravitatem faceret Naturalem quandam & 
Eſſentialem corporum Proprietatem, immo occul- 
tam Qualitatem, ac denique Miraculum. 
hujuſmodi cavillationibus, homines hi conterraneis 
ſuis perſuaſum eſſe cupiunt, judicio eum & acumi- 
ne parum valere; neque eum eſſe qui Methodum 
Infiniteſimalem rem tam arduam invenire potuiſſet. 

Jllud profecto confitendum eſt, in Philoſophia 
tractanda Newtonum inter & Leibnitium plurimum 
intereſſe. Prior ille eo uſque progreditur, quo 
Phænomenorum & Experimentorum evidentia e- 
um ducit; & ubi illa deficit, pedem ſiſtit: poſte- 
rior Hypotheſibus ſuis ſcatet totus; eaſque propo- 
nit non Experimentis examinatidas, fed clauſis o- 
culis credendas. Ille, inopia Experimentorum, 
quæ Cauſam Gravitatis certo indicare poſſint, u- 
trum Mechanica fuerit necne, non affirmat: Hic, 
ſi Mechanica non ſit, Perpetuum eſſe Miraculum 
pronuntiat. Ille (atque id quoque non definiens 


{ed quærens) Creatoris Potentiæ tribuit, quod mi- 


nimæ quæque Materiz partes ſint durz : Hic illam 


Materiæ duritiem Conſpirantibus quibuſdam moti- 


bus imputat; &, ſi cauſa ejus alia ponatur quam 
Mechanica, pro Perpetuo eam Miraculo deriden- 


dam propinat. Ille Motum in Homine Animalem, 


non audet affirmare, mere eſſet Mechanicum: Hic 
pure Mechanicum eſſe audacter aſſerit; cum ex 
Hypotheſi ejus de Harmonia præſtabilita, num- 
quam Anima vel Mens hominis ſic agat in corpus, 
ut Motus hujus vel impediat vel adjuvet. Ille De- 
um aſſerit, ¶ Deum in quo vivimus & movemur & 
ſumus) eſſe Omnipræſentem, non tamen ut Mundi 
Animam: Hic, non Mundi quidem Animam eſſe, 
ſed INTELLIGENTIAM SUPRA- 
MUNDANAM,; ex quo illud conſequi videa- 


tur, 


L 59 ] 
tur, Non poſſe Deum intra Mundi limites quic- 
uam efficere, niſi per Miraculum prorſus incre- 
Abile. Ille Philoſophis præcipit, ut a Phænome- 
nis & Experimentis ad eorum cauſas progredian- 
tur, atque inde ad Cauſarum iſtarum Cauſas, & 
fic deinceps donec ad Primam Cauſam perveniatur. 
Hic omnes cauſæ primæ actiones pro Miraculis ha- 
beri, omneſque Leges per Dei Voluntatem, Natu- 
ræ impreſſas pro Perpetuis Miraculis Occultiſque 
ualitatibus cenſeri; & idcirco ex Philoſophia 
exulare jubet. Siccine vero agitur? An perpetuæ 
& univerſales Naturz leges, fi ex potentia Dei, 
Cauſzye adhuc nobis incognitz Actione deriven- 
tur, pro Miracalis & Qualitatibus eccultis, hoc 
eſt ex ejus ſententià, pro Monſtris & Ab/urditatibus, 
ſunt exſibilandæ? Omnia porro pro Dei exiſten- 
tia de Naturz Phænomenis ſumpta Argumenta, 
idcirc6ne ſunt explodenda; quia novis quis ea No- 
minibus & Ignominioſis infamet? An, ut ſuperſti- 
tioſa & abſurda, rejicietur Philoſophia Experimen- 
talis, quia neque ultra experimenta definire quic- 
quam vult; neque adhuc per Experimenta probare 
poteſt, naturæ omnia Phænomena per Cauſas me- 
re Mechanicas poſſe ſolvi? Res profecto digna 
eſt, quæ & mature & ſerio conſideretur. 
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Leibnitii & O. Keillii in fine ſubjunctis. Of- 
enſionem attulerant D. Leibnitio nonnulla, 
iu ſcripts prodidit O. Keillius in Adis Lon- 

: inenſibus azo 1708, injariam D. Newto- 
no oblatam propulfans. Datis igitur ad Societatis Re- 
galii Secretarium. literis, de.calamnia queſtas D. Leibni- 
tius, remediam a Societate petiit; idgue eos equum credidit- 
judicaturos, ut D. Keillius calpam ſuam publice fateretur. 


D. Keillio ea eft pars viſa potior, ut ad illa, que queſtus- 


erat D. Leibnitias, Iiterit ſeriptis reſponderet + Quibus in 
literis que anted ediderat , & expoſuit plenius & viudica- 
vit. D. Leibnitius nequaquam. his ſatis fabi factum arbi- 
tratus, literas alteras ad Societatem dedit; in quibus 

de D. Keillio quzeſtus, novum eum hominem appellat, pa- 


rumque peritum rerum anteactorum cognitorem, nec 


A ob cauſam editæ fint he Epiſtolæ Char- 
tulægue collectaneæ, apparebit ex Literit D. 


Ne J. 


mandatum ab eo, cujus intereſſet, habentem; Societasiſſne 


æquitati committit, annon coercende ſint vanæ & injuſtæ 
vociferationes. 

Verſabatur 238 D. Leibnitius inenxte anno 1673, 
iterumque menſe Octobri 1676; & interjecto illo temporit 
intervallo in Gallid egit. Quo omni temporis ſpatio, mut uis 
acceptis datiſque literis, commerciam habuit cum D. Olden- 
burgo, , Oldenburgi opera, tandem cum O. Collinio iti- 
dem, & nonnunquam etiam cum D. Newtono. Onuid au- 
tem ille ex Anglis tandem, vel tum cam Londini 57 


hec omnis queſtio. D. Oldenburgus & Collinius jauz 
diu obierunt; D. Newtonus autem tum Cantabrigiæ egit; 
parumęue amplius novit,quam quod ex literis ipſius a D. Wal- 
liſio deinceps editit apparet. D. Newtonus neque a D. Keil- 
li partibus Teſtis eſſe ꝑoteſt, nec D. Leibnitius ipſe a ſuis: 
Alius autem in vivis fir eſt nullus. Societas itaque Re- 
54 a D. Leibnitio bis adverſus Keillium appellata, ſe- 
ectorum ex Societate arbitrorum conſeſſum conſtituit, qui 
literas literarumque tranſcriptarum libellos, aliaſque chartu- 
las O. Oldenburgo penes Societatem reliftas, & ſiguid 


inter 


er, vel 
ex literis iſtis mutuo datis, edidicerit, in eo fere vertitur 


Ap LECTOREM. 
inter D. Collinii ſchedas repertum huc faceret, perſcrutaren- 
tur, Sententiamque ſuam gd Societatem referrent : juſſutque 
tandem ut Sententia illa a ſeleckorum arbitrorum conſeſſu 
relata, una cum ipfis literarum aliarumque chartularu m ex- 
cerptis, emitteretur. | | | 

um O. Newtonus Analyſin iſtam ſcripto traderet, que 

ſub initium horum Colleaneorum ,: | 
De hac tum f Methodum generalem equationes finitas in infinitas 
Rs reſolvendi, & equationes tum finitas tum infinitas appli- 
ex Metho- candi ad Problemata ſolvenda, ope proportionum Augmento- 
dis Seric- rum momentaneorum Quantitatum naſcentium augeſ- 
rum & Flu- centium. Augmenta hec appellat D. Newtonus Particu- 
entium Jas && Momenta; D. Leibnitius autem Infiniteſimales, In- 


. 1 r D. Newtonus Flaentes; J. Leibnitius autem Summas. 
Nan Ee velocitates augmenti appellat D. Newtonus Fluxiones ; 


nus, N VI, © l a a a 
VII. XXII, iſtaſque Hluxiones exponit per quantitatum flaentium mo- 


XLVII, menta, . Jt. 
LUI, LvI. | Q# pars hujus Methods in eo ſita eſt, ut equationes fini- 
| te in infinitas reſolvantur, eam cum D. Leibnitio, rogatu 
ſuo, communicavit D. Newtonus, literis ad illam dati: 
Junii 13. & Odobris 24. 1676. Keliquam hujus Metho- 
Vid. No di partem, poſtquam eouſque explicuerat ut eamſatis * oby.- 
LIII. am factam exiſtimaret; ne ſibi deinceps ſubriperetur priuſ- 
quam eam exponere viſum foret, literis occultis ita cela- 
vit, quo modo alias Galilæus atque Hugenius fecerant. 


nitius : D. Keillius autem eam D. Newtono adſerit; Keil- 
lioque ſaffragatar Sententia ſelectorum e Societate arbitro- 
rum conſeſſut. Alios tamen Exteros, qui methodum iſtam 
a D. Leibnitio acceperint aut aliter obtinnerint, mhil quid- 


quid inter D. Leibnitium & D. Oldenburgum commercii 
eſſet, ignorabant. Illis, quod Methodum, quam utilem eſſe 
compererant, in rem ſuam adbibuerint atque excoluerint; 
id vero laudi eſt dandum. . 

Subjunctæ ſunt Epiſtolis Annitationer quædam; qud Le- 
ctores, quibus minus eſt otii, & Epiſtolas inter ſe facilins 
conferre, & ſemel perlectas intelligere queant. 


CO M- 


a eſt, habuit jam 


compoſita diuiſibiles & Differentiar. Quantitates angeſcentes appel 


Hujus poſterioris partis inventionem ſibi vendicat O. Leib- 


quam in bis Collectaneis eſt quod ullo pacto alficiat. Illi, 


Commercium Epiſtolicum 


Qo 


D. JOHANNIS COLLINS, 


ET ALIORUM, 


De ANALY SI promota : 


Juſu SOCIETATIS REGIE 


in lucem editum. |, 


* - i. 4 *. 


** 
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Excerpta ex Epiſtola reverendi viri D. Iſaaci Bar- 
row ad D. J. Collins, Cantabrigiæ 20 Julii 
1669 datd, cujus babetur Autographon. | 


MIC Us quidam apud nos commo- 
Frans, qui eximio in his rebus pollet 
ingenio, nudiuſtertius chartas quaſ- 
dam mihi tradidit, in quibus Magni- 

tudinum dimenſiones ſupputandi Me- 
thodos, Mercatoris methodo pro Hyperbola ſimi- 
les, maxime vero Generales, deſcripſit, ſimulque 
AÆquationes reſolvendi, quæ, ut opinor, tibi pla- 
cebunt, quas una cum proximis literis ad te mittam. 


* A Friend of mine here, that hath an excellent Genius to theſe 
Things, br 
ſet down Methods of calculating the Dimenſions of Magnitudes, like 
that of Mr. Mercator for the Hyperbola, but very general, as alſo of 
Reſolying Equations, which I ſuppoſe will pleaſe you, and I ſtall 
ſend them by the next, bs | 


F 


Ex 


ht me the other Day ns Papers, wherein he hath 


No I, 
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Ex Epiftols ejuſdem' ad eundem, 31 Julii 1669 dn. 


ta, pariterque ipfius Barrovii manu ſeripta. 


* Mitto quas pollicitus eram Amici chartas, 
quæ uti ſpero haud parum te oblectabunt. Re- 
mittas, quæſo, quum eas quantum tibi viſum fue- | 
rit perlegerisz id enim poſtulayit Amicus meus, 
cum primum eum rogavi, ut eas tecum commu- 
nicare mihi liceret. ä — igitur, obſecro, 
te eas recepiſſe fac me certiorem, quod illis. me- 
tuo, quippe qui eas per Veredarium publicum ad 
te mittere non dubitaverim, quo tibi morem ge- 
rerem quam citiſſime. 3 ä 

* I ſend Frier i ich I 
preſume wi eo ne revel n 
them ſo much as you think good, remand them to me, according 


to his defire, when I ask d him the Liberty to impart them to you; 
I pray give me Notice of your receiving them, with —— 


| 
5 
1 
7 
4 
J 


longer 


Ex Epiſtola ejuſdem ad eundem, 20 Aug. 1669 das 
ta, cujus etiam comparet Autographon. 


F Amici chartas tibi placuiſſe gaudeo; eſt illi | 
nomen Neutonus, Collegii noſtri Socius, & juve- MW R 
nis, (ſecundus enim, ex quo Artium Magiſtri gra · 
dum cepit, jam agitur annus,) & qui, eximio quo 
eſt acumine, permagnos in hac re progreſſus fe- 
cit. Illas, ſi vis, cum Nobili Domino Viceco- 
mite Brounkero communica. | 5 


| + Iam glad my Friend's Paper gives you ſo much Satisfaction; 
his Name is Mr. Newton, a Fellow of our College, and very young, 
RG e 
Genius ciency in Things; you may impart a- 
pers, if you pleaſe, to my Lord Brownker. - * 


r o 


Exem- 


Sf oe K 


2 


1 
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Exemplar diftaram chartarum, manu D. Collins No Il. 


exaratum. & in ſcriniis ejus repertum, quod cum 
ipfius D. Newtoni Autographo collatum 4d ver- 
bum conſentire invenimus. Hujus autem titulus eſt 


DE ANALYSI PER &QUATIONES 
NUMERO TERMINORUM 
INFINITAS. 


N generalem, quam de Curvarum quan- 
titate per Infinitam terminorum Seriem men- 
ſuranda, olim excogitaveram, in ſequentibus breviter 
explicatam potius quam accurate demonſiratam habes. 


Bis 4B Curvz ali» - y— 


cujus AD, ſit Ap- Fai 

ficata B D perpen= 8 _, 
. Et 3 2 8 
=*, BD =), t 4 2, 
c &c. Quantitates datz, & 
u, u, Numeri Integri. 
inde, 


Curvarum Simplicium Ouadratura. 


m +3 


REG. I. Sar vy; erit _®_ x7 = Area ABD. 


m +4 


a Res Exemplo patebit. | 
r. Si x (=145) , hoc eſt, ==, & mm 
=2; Erit 3a = ABD. 
S/ (Ai, Eiit h (He- ABD. 
3. S y/x'(=s))=y, Erir SGB =ABD. 
4. 81 2 (=a"*) =, id eſt, fi 4 ==, & m 
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F 2 Exit 
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Erit ( {=) -= 
(="t) Sab, infini- 
te verſus a protenſæ, 
quam Calculus ponit 
negativam, propterea 
quod jacet ex altera 

parte Lineæ BD, | 


' | — 7. Si vx? Pre (=x 12 
A. 8 14 Erit (bx "3=) = 
BDa. = 

Si £ ( 95 Erit zur = BN E 


lofinite, qualis eſt Area 1 ex W 
parte Lineæ BD. _ 15 


Compoſitarum e Qradraturs | L 
ex Simplicibus. I 


Ne III. REG. II. $i valor ipfius y ex bubu ifiufmed 
Terminis componitur, Area etiam componetur ex 


Areis que a ſingulis Terminis emanant. © \ 


N Prima. 


* 


Six*'+x3=y; Erit 
Jr NN ABD. 
Etenim ſi ſemper Git 

* BF, & xi=FD, e- 
rit, ex præcedente Re- 
gula, 4x* ſuperficiei 
AFB deſcriptz per Li- 
neam BF, & . = AFD 


deſcriptæ per DF; 3 tte 4x" +5x7=toti ABD. 


Sic ix* — x7 ; Erit 3 ABD, 
Et ſi z fx. =y; Erit * £$x? + 
4x%—x* = ABD. = 


a+ a dS i oa ili ls > mod on * 


„% 4 #A ow tw. 


. a> #5 wle 


[6] 
Exempla Secunda. 


81 „ A ; Erit —x=' —2x"* =aBD. 
Vel fi K* - n; Erit e aß. 


Quarum ſigna Gi mutave- 
ris, habebis Affirmativum va- 
lorem (x 5 + 2x7 vel K 
zx 3) ſuperficiei aBD, 
modo tota cadat ſupra baſim 


ABe. 


| X B 
Sin aliqua pars cadat infra (quod fir cum Cur- 


va decuſſat ſuam Baſin 


inter B & a, ut hic vi- 
des in %) iſta parte a 4 


parte ſuperiori ſubdu- 


Ca, habcbis valorem 


Differentiz : Earum 
vero Summam ſi cupis, 


quzre utramque Su- 
perficiem ſeorſim, & 


eee en 


adde. Quod idem in reliquis hujus Regulæ exem- 


plis notandum volo. 


| * Exempla Tertia. #51 
"06 K bx A2 Elrit 7x3 —x”' =Superficiei de- 


ſcriptæ. Sed hic no- 
tandum eſt, quod dictæ 
Superficiei partes {ic in- 
ventæ jacent ex diverſo 
latere Lineæ BD. 


Nempe, poſito xz = | 


BF, & FD; E- 
Tit 483 = ABF Superfi- 


ciei per BF deſcriptæ 


&—x * =DFaSuper- {4 
ficici deſcriptz per DF. 


L701 
Et hoc ſemper accidit cum Indices (=) ra- 


tionum Baſis x in valore Superficici quzſitz, ſint 
variis ſignis affecti. In hujuſmodi Caſibus, pars 
aliqua BD/B Superficiei media (quz ſola dari po- 
terit, cum Superficies fit utrinque infinita) fic in- 
venitur. 

Subtrahe Superficiem ad minorem Baſin AB 
pertinentem, a Superficie ad majorem Baſin AB 
pertinente, & habebis 5D Superficiem diffe- 
rentiæ Baſium inſiſtentem. Sic in hoc Exemplo. 

Si AB =2, & AB=1; Erit B DGH =7 : 
Etenim Superficies ad AB pertinens (viz. ABF 
—DFa) erit ; — five 2; & Superticics ad AB 
pr inens (viz. AoB — oa) erit 5 — 1, five — : 

earum diferenta (viz. ABF — DF«— A578 
Ipa= BD) erit 3 +5 ſive . 

' Fodem modo, f AB 1. & AB r Erit 
EBD = 3+ $8? — x57, 

Sic fi 2 — 3 — 4x4 +x 7 nA 1 

= BBD = 2 — fl = a +I — 

enique notari poterit quantitas i in 
valore zpGcs y — 65 Te Terminus (cum Hy- 
perbolicam ſuperficiem generat) ſeorſim a reliquis 


T eſt. 

i rn 
| = Y.: Sit * = BF, 
N | ; & K* 7 + #3. = FD, ac | 

Ji AB=13 Et crit op FD 
* Kin-, utpote 
7 * quæ ex Terminis x2 
1 „ genentur. 
8 E. „Ae Ho 8 Su- 
N cies . quz Hy- 
In perbolica eſt, ex Calcu- 
* aliquo fit data, dabitur tota gBDœ. 


: Alia 


1711 


= Aliarum Omnium Quadratura. 

nt 

ars REG. III. Sia valor ipfin y, vel aliquis jus Ne Ivy, 
po- Terminus fit præcedentibus magis compoſitus, in 

in- Terminos Simpliciores reducendus eſt; operando in 


Literis ad eundem Modum quo Arithmetici in Nu- 
meris Decimalibus dividunt, Radices extrabunt, 
vel affeftas Aguationes reſolvunt; & ex iſtis Ter- 
minis quefitam Curve Superficiem, per PI, 
tes Regulas deinceps elicies. 


Exempla Dividendo. 


Sit . = Curva nempe exiſtente Hyperbola- 


= Jam ur Equatio iſta a Denominatore ſuo libe- 
retur, Diviſionem fic inſtituo. | 


o- de. 


721 


it fic vice hujus y =,-—, nova prodit y= 7 
—5 + 55 — 5 „&c. ſerie iſtac infinite con- 
tinuata; Adeoque (per Regulam 3 

Area quæſita ABDC zqualis crit ipſi 2 — ot 


7 1 
. 
;nfitits etiam ſeriei, cujus tamen Termini pauci 
initiales ſunt in uſum quemvis ſatis exacti, fi modo 
x {it aliquoties minor quan b. 


Eodem modo, fi fit —-— =, Dividendo pro- 


dibit 

JJ =1——&? an Unde (per Re- 

gulam Secundam) 

erit ABDC = x $8 + * — 73%” + 59, &c. 

Vel & Terminus xx ponatur in diviſore primus, 

hoc modo xx + 1), prodibit K 2 - x "+ + x 5 

— x +, &c. pro valore ipſius q; Unde (per Re- 

gulam Secundam) 

crit BDa= —x i — = , &c. 

Priori modo procede cum x eſt atis parva, poſte- 

riori cum fatis magna ſupponitur. 


_ | | „ 


| 260 — 2x + 76 — 138+ 348 &c. unde erit 
ABDC hr — * Wat — * 2 &c. 


Exem- 


Denique 1 af — of =9z Dividendoprodit 


1; 4s 3+ 5 


4 
] 


"rigs? 
— Rodicem E xtrabends. . 


8 fit D =, Radicem fic 32 
„„ 5x8 
e = ＋ 7691 ia 


x* K&K 7 xs 


y=8 T= += — — EB (per Reg. 20 A- 


rea * ABDC ctit =ax +2 — 


| 5x? 

4043 = T ng; 11245 115247 &c. 
Er hæc eſt Quadratura Hyperbolæ. 

Eodem modo, ſi ſit 3 aa—xx Y, ejus 

tec ** 5s 

Radix erit @ — = — 16 18% 

Ke.. 

Adeoque Arca quæſita ABDC crit 

9 4. 4 5x9 


x3 
zqualis ax gar) a — 11245 —11524) 


Et hzc eſt Quadratura Circuli . 
2 ſi Feu * = crit Radix xqualis infinite 


ſeriei 


— 


— 


[74] 
AA &c. 


qualiserit 3 3* i 


Si i LEE = =, (Cujus ee Lon - 
gitudinem curvæ Ellipticæ;) Extrahendo radicem 
utramque prodit 

I ga- . +4 x — zal“ & 

 1I—3bx ee rib Rn 
Et Dividendo, ſicut fit in Fractionibus Decimali- 
bus, habes / 

r +HS +a" + 3/4" &c. 
+ +6 to 4539 \ 
—- — gg" N 
1 (+3595 
- 
1 Aream quæſitam x+#x* Te a 
| +x# . 
171 ! 

Sed obſervandum eſt, Operatio non raro 
abbreviatur per debitam Æquationis præparatio- 
Vitex A ang 
Vita 
Si utram ue partem fractionis per * i—6xxmul- 
| tiplices pre it il 


— 7552 & reliquum O- 


nem, ut in allato Exemplo 


Pus 


fries r 1 
eriei «„ - —- 1 — 


Et Area quæſita ABD æ- 


„ vw ©, = © td 4 


T— 

pus perficitur extrahendo Radicem Numeratoris 

tantum, & dividendo per Denominatorem. ; 
Ex hiſce, credo, fatis patebit modus reducendi 

quemlibet valorem ipſius y (quibuſcunque Radici- 

bus vel Denominatoribus fit perplexus, ut hic vi- 


— — c 


dere eſt; * ERR. . 

vax*+x? 7 un- 
=) in ſeries, Infinitas PN 4.4 Terminorum, 
— per Regulam Secundam, quæſita Su- 


cies cognoſcetur. | 


— 


2 
* x? 2&4 — 1 


— — 


Exempla per Reſolutionem Æaquat ionum. 
Numeralis Zquationum affetarum Reſolutio. 


Quia tota difficultas in Reſolutione later, mo- Ne v1. 


dum quo utor in Æquatione Numerali pri- 
— mY | , 
Sit *-- = o, reſolvenda: Et ſit 2, nume- 
rus qui minus quam decima ſui parte differt a 
Radice quæſita. Tum pono 2 + p = y, & ſubſti- 
tao hunc ipſi valorem in /Equationem, & inde 
nova prodit p* + 6p* + 10p—1 = o, cujus Ra- 
dix ↄ exquirenda eſt, ut quotienti addatur: Nem- 
pe (neglectis p* + 6p* ob parvitatem) 1op—1=0, 
five p ot prope veritatem eſt z itaque ſcribo 
o, 1 in quotiente, & ſuppono o, 1 + q =p, & hunc 
jus valorem, ut; prius ſubſtituo, unde prodit 
1 + 6, 37 ＋ 11,239 + 0,061 = 0. 


[76 ] 


| 2,10000000' 4 13 Ih 
1 22 
| _[{2:29455147 = 


0 F+Fy +++ + 
"_ 2,” 41 — 2Þ 
— 58 


I 


„ +q=f + er-, 0034+ „4 + 45 
; 1-4 9 (Le. eg 1,2 + 6,0 
— *- „ + 10, 
. 


— — — 


"Summa + 2261 4 11239 + 639 + of _ 


—0,0054 7 =9] + 6,34* + 0,000183708--0,068047 4 6,377 
11,234 F 0606423 + 11,23 
＋ 0,061 '4+--5.061 | 


Summa = 0,000541708 4+ 11, 161967 ＋ 6,3? 


---0,000048 54 —. * | 2 | 


Et cum 11,237 0,061 s veritati prope acce- 
dit, ſive fere fit qaqualis —0,0054 (dividendo nem- 
pe donec tot eliciantur * quot locis primæ 
Figuræ hujus & principalis quotientis excluſive 
diſtant) ſcribo —o, oo in inferiori parte quoti- 
ent is, cum negativa ſit. , * aA 

Et jupponens —0,0054-+r = 9, hunc ut pri 
us ane. & operationem ſic produco — 852 
que placuerit. Verum ſi ad bis tot figuras tan- 
tum quot in quotiente jam reperiuntur una demp- 

ta, operam continuare cupiam, pro ſubſtituo 
—0,0054-+r in hanc 6,39*+11,239-+0,061, ſci- 
licet primo ejus termino () propter exilitatem 

ſuam neglecto, & prodit 6,37. + 11,16196r + 

0,000541708 =o, fere, five (rejecto 6, 3) r = 

n = —0,000048f3 fere, quam ſcribo 
in negativa parte Quotientis. Denique negativam 
* Quotientis ab Affirmativa ſubducens ha- 
o 2,09455147 Quotientem quæſitam. 


Æqua- 


Sager 5B 2. 


— 
— - 


0 222 


A Ln 


Fw yea ow im Tr” FT Tec YT _ 
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uationes plurium dimenſionum nihilo ſe- 
cius reſolvuntur, & operam ſub fine, ut hic factum 
fuit, levabis, fi primos ejus terminos gradatim o- 
miſeris. nid on | | 
Præterea notandum eſt quod in hoc exemplo, 
{i dubitarem an 0,1=p veritati ſatis accederet, pro 
10p— 1 = o, finxiſſem 6p*+ top— 1 =0, & ejus 
radicis primam figuram in Quotiente ſcripſiſſem; 
& ſecundam vel tertiam Quorientis figurata fic 
explorare convenit, ubi in Æquatione itta ultimo 

ultante quadratum coefficientis penultimi ter- 
mini, non ſit decies majus quam $ Ex ultimo 
termino ducto in coefficientem termini antepenul- 
timi. N | 

Imo laborem plerumque minues, præſertim in 


ZEquationibus plurimarum dimenſionum, ſi figu- 


ras omnes Quotienti addendas dicto modo (hoc 
eſt extrahendo minorem radicum, ex tribus ulti- 
mis terminis /Equationis noviſſime reſultantis) ex- 
quiras: Iſto enim modo figuras duplo plures qua- 
libet vice Quotienti lucraberis. ä 

Hæc Methodus reſolvendi A,quationes peryul- 
* an ſit neſcio, certe mihi videtur præ reliquis 

mplex, & uſui accommodata. Demonſtratio ejus 
ex ipſo modo operandi patet, unde cum opus fit, 
in memoriam facile revocatur. 

Aquationes in quibus vel aliqui vel nulli Ter- 
mini Jnr, eadem fere facilitate tractantur; & 
AÆquatio ſemper relinquitur, cujus Radix una cum 
acquiſita Quotiente adæquat Radicem Æquationis 
primo propoſitæ. Unde Examinatio Operis hic 
æque poterit inſtitui ac in reliqua Arithmetica, 
auterendo nempe Quotientem a Radice primæ 
Æquationis (ſicut Analyſtis notum eſt) ut Æqua- 
tio ultima vel Termini ejus duo treſve ultimi 
producantur inde. Quicquid laboris hic eſt, iſtud 
in Operatione ſubſtituendi quantitates unas pro a- 


lis reperietur: Id quod varie perficias, at ſequen- 
tem 


[ 78 ] 
tem modum maxime expeditum puto, prieſertim 
ubi | Numeri Coefficientes — ex pluribus Fi -· 


ris. f | 
5 Sie p z ſubſtituenda pro y in hanc 5 0. 
2 17 . Et cum iſta poſſit reſolvi in 

anc formam | 


- — — 


$—4x3+5gx3—12x3 +17 = 0. Æquatio no · 


Ne VII. 


va fic generabitur p—1 in p + 3 = D + 2p —4 
& p* + 2p+zinp+3=p# +5 p* +8+6. & 
P + f + 8p—6 inp + 3 =p*8p* + 23p* + 189 
— 18. & pf + 8p* + 23p* + 189 —1 =0, que 


quærebatur. 
Literalis ÆAgquationum affetarum Reſolutio. 


His in numeris fic oſtenſis: Sit Æquatio litera- 
lis * ＋ ay — 24 + axy —x* =o, reſolvenda. 
- Primum inquiro valorem ipfius y cum & fit nul- 
la, hoc eſt, elicio Radicem hujus Aquationis 3 
T- 24 =o, & invenio eſſe +g. Itaque 
ſcribo 4 in Quotiente, & * + a+p=), 
ſubſtiruo pro y valorem ejus, & Terminos inde 
reſultantes (p* + 3ap* + 4 , Cc.) margini appo- 
no; Ex quibus aſſumo + 44*p + a*s terminos u- 
rique ubi p & & ſeorſim ſunt minimarum dimenſi- 
onum, & eos nihilo fere æquales eſſe ſuppono, 
five ꝓ = fere, vel p = —x + g. Et ſcribens 
— x in Quoriente, ſubſtituo — Zx ＋ f prop; Et 
rerminos inde reſultantes iterum in margine ſcri- 
bo, ut vides in annexo ſchemate, & inde aſſumo 

vantitates + 44 — ax, in quibus utique 7 & 
ſeorſim ſunt minimarum dimenſionum, & fingo 

XX 


ror r fere, ſive 12 ＋* +7; & adnectens + 
5 Quotienti, ſubſtituo 2 r pro 3 & fic pro- 
cedo quo uſque placuerit. 


J. 


[1] 


| 4-24 743 — 2 2 
6 328852 131 5ogx+ 
— 4 ＋ 5 T Fi24a* F [638407 &c. 


— 


—4 TD + 8 + 34'p + 3455 +. 
+ @&y+& tap | 
+ axy|+ 4*x + axp 


— 24*— 24* 2 5 


a — vi 2 3 155+ 1 13153 5oge+ 
* A 1 (Form: WET 


Sin duplo tantum plures Quotienti terminos, 
uno dempto, jungendos adhuc vellem Primo ter- 
mino (q*) Aquationis noviſſime reſultantis miſſo, 
& iſta etiam parte (— zug.) ſecundi, ubi x eſt tot 
dimenſionum quot in penultimo termino Quotien- 
tis; In reliquos terminos (349* + 44*q, Cc.) mar- 


gini adſcriptos ut vides ſubſtituo © +rprogz& 
ex ultimis duobus terminis ( — —  — 4 


Ne VIII. 


5 = 
Aar — 44*r) Aquationis inde reſultantis, factu 


diviſione 4a — 1 + 2x*) — * Ut (eli- 


2 131 4&5 1 | 
cio + === +6384 Quotienti adnectendes. 


Denique Quotiens iſta (—7 + be Kc. per 

Regulam ſecundam dabit ax — _ + 7555 + — 
F 

4 —.— &c. pro Area quæſita, quæ ad yetita- 


tem tanto magis accedit, quanto ſit minor. 
Alius modus eaſdem Reſolvendi. 
A 5 | 


Sin valor Ag tanto magis ad veritatem acce- 


dere debet quanto x fit major; Exemplum eſto 


Y + axy +x*9—4 — 2K = ©. Itaque hanc re- 
ſoluturus excerpo terminos y* + x*y — 24” in qui- 
bus x & y vel ſeorſim, vel ſimul multiplicatz; ſunt 
& plurimarum, & * ubique dimenſionum; 
& ex ĩis quaſi nihilo æqualibus Radicem elicio, 
Hanc invenio eſſe x, & in Quotiente ſcribo. Vel 

uod eodem recidit, ex y* + y— 2 (unitate pro 
ſabftitura) Radicem extraho quæ hic prodit 1, & 
eam per x multiplico, & factum (x) in Quotien- 
te ſcribo. Denique pono x =, & ſic proce- 


do ut in priori Exemplo, donec habeam Quotien- 


„ 
. %% „ 
* Arcam 2 — 7 + [G7 e de 


qua vide exempla tertia Regulz ſecundæ. Lucis 
gratia dedi hoc exemplum in omnibus idem cum 


&c. adeoque 


N. B. eodem ſenſu quo Newton utitur ſymbolo 4 Leibui- 


— 


tius utitur Symbolo S Fe? | 
priori, 


x nullum eſſe fingitur, 


J 91 J 
priori, modo x & a ſibi invicem ibi ſubſtituantur, 
ut non opus eſſet aljud Reſolutionis exemplum 
hic adjungere. | 


xx ax 424 FP 
Arca autem ———+Ti\t &c.)terminatur 


ad Curvam quz juxta Aſymptoton aliquam in in- 
finitum ſerpit; & Termini initiales (-a) valo- 
ris extracti de ), in Aſymptoton iſtam ſemper ter- 
minantur; unde portionem Aſymptoti facile in- 
venies. Idem ſemper notandum eſt cum Area de- 
ſignatur terminis plus pluſque diviſis per x conti- 
nue, præterquam quod vice Aſymptoti rectæ 
quandoque habeatur Parabola Conica, vel alia ma- 
gis compoſita. . 

Sed hunc modum miſſum faciens, utpote par- 
ticularem, quia non applicabilem Curvis in _= 
ad inſtar Ellipſium flexis; de altero modo per ex- 
emplum y* ＋ A —28' — x* o, ſupra o- 
ſtenſo ({cilicet quo dimenſiones ipſius x in nume- 
ratoribus quotientis perpetuo augeantur) annotabo 
ſequentia. 8 

1. Si quando accidit gone valor ipſius y, cum 

t quantitas ſurda vel pe- 
nitus ignota, licebit illam litera aliqua deſignare. 
Ut inexemplo, * +@*xgt axy - 24 — o, ſi 
radix -hujus y* + a*y — 24? fuiſſet ſurda vel igno- 
ta, finxifſem quamliber (5) pro ea ponendam; & 
reſolutionem ut ſequitur perfeciſſem. Scribens 5 
in Quotiente, ſuppono 5 +p = y, & iſtum pro y 


ſubſtituo, ut vides; unde nova ' ＋ 30%, &&. re- 


ſultat, rejectis terminis 6? + a*5 — 24, qui nihilo 
ſunt æquales, propterea quod & ſupponitur Radix 
hujus 3˙ + a*y - 24 . Deinde termini 3#*p 


Tap A abæ dant — 3 2 quotienti apponen- 
dum, & — 17 +9 ſubſtituendum prop, &c, 
G 7 


[8 ] 


jy =>— — + cs AM The £8 2 12 ce 


* e = 0. Sit c = 30 f ] | 


abx a*bx* x3 43 h3 x3 aibx3 64s 


_— — 8 RY 


b+p=y + + #& +36*p + 36bp* +p* 


| + axy|+ ab + axp A 


3 1 15 ö 
; | — 24 — 24 
> «er N 495575 * my 
* Gab 
| + 2 bp*: — _ , £97 


+ ax . 4 axg 
£* REN” 
| + « abx + ccq 


| — „ 


| + abxl+ abs TY 


| 


"Gab's PIT a+b3x3 {a"bxaz , x3 N 


þ 4 ' * ” 3 3 — 
c a ds ++ . N. 3 1 c. 


£+ 


_ Completo opere, ſumo numerum aliquem pro 
a, & hanc ) + ay — 287 = ©, ficut de numerali 
æquatione oſtenſum ſupra reſolvo; & radicem e- 
jus pro & ſubſtituo. A n 

. 2. Si dictus valor fit nihil, hoc eſt ſi in æquatio- 


ne reſolvenda millus ſit terminus niſi qui per * 


vel z ſit multiplicatus, ut in hac y*—axy+x*'=0; 
tum terminos (— 4xy &) ſeligo in quibus ſe- 
orſim & y etiam ſeorſim fi fieri poteſt, alias per 
multiplicata, ſit minimarum dimenſionum. Et illi 


Xx , | . 8 82 * K 
dant - pro primo termino quotientis, & — 


+ p pro y ſubſtituendum. In hac) —a*y + axy 
* = ©, licebit primum terminum quotientis 

vel ex — 49 -, vel ex y* —4*y elicere. 
3. Si valor iſte fit imaginarius, ut in hac y*+ 
* — 29 + 6 — * 9 — 2x T* +x*t= o, e 
| ve 


a, 


T 


iin Run 


— 8 1 


** 
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vel imminuo quantitatem x donec dictus valor e- 
yadat realis. | | 

Sic in annexo ſchema- | E D 

te, cum AC (x) nulla eſt, 


tum CD (5) eſt imagi- 
* | 


Ia. 

Sin minuatur AC per 
datam AB, ut BC fiat x; 
tum poſito quod BC (a) | 
fit nulla, CD (y) erit va- H | 
lorequadruplici (CE, CF, | | 
CG, vel CH) fealis; quarum radicum (CE, CF, 
CG, vel CH) quælibet poteſt eſſe primus termi- 
nus N prout ſuperſicies BEDC, BFD C, 
BG DC, vel BH DC defideratur. In allis etiam 
e ſi quando hæſitas, te hoc modo extri- 
cabis. tg 
Denique ſi index poteſtatis ipſius & vel y fit 
fractio, reducd ipſum ad integram : ut in hoc ex- 
emplo * —x57 += ©, Poſitio 1 = u, & * 
2, reſultabit v*— 2% + z* =o, cujus radi 
eſt vz +2, &c. live (reſtituendo valores ) ” 
= x3 + &, &c. & quadrando y = #5 + 2x3, &c. 

Et hæc de areis curvarum inveſtigandis dicta 
ſufficiant. Imo cum Problemata omnia de curva- 
rum N de quantitate & ſu ie ſoli- 
dorum, deque Centro Gravitatis, poſſunt eo tan- 


dem reduci ut quæratur quantitas Superficiei pla- 
nz linea curva terminatz, non opus eſt quicquam 
de iis adjungete. In iſtis autem quo ego operor 
modo dicam breviſſime. 


Go A. 


Ne X. 
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Applicatio prædictorum ad reliqua iſtinſmodl 
Problemata. x TH" 


- - Sit ABDcurvaquavis 
— & AHKB —— 
. cujus latus AH vel BK 
| eſt unitas. Et cogita * re- 
| ctam DBK uniformiter ab 
B AH motam, areas ABD 
A — — & AK deſcribere; & quod 
| | « | 1 2 (1) * & BD ( ho. 
bon * — (x) & BD (00 mo- 
i : mentum quo ABD grada- 
tim augetur; & quod ex momento BD perpetim 
dato, poſſis, per prædictas regulas, aream ABD 
ipſo deſcriptam inveſtigare, five cum area AK (x) 
momento x deſcripta conferre. ' 
Jam qua ratione Superficies ABD ex momento 
ſuo perpetim dato, per præcedentes regulas elici- 
tur, eadem quælibet alia quantitas ex momento ſuo 
ſic dato elicietur. Exemplo res fiet clarior. 


-  Longitudinis Curvarum invenire. 


Sit ADLE cir- 
culus cujus arcus 
AD longitudo eſt 
indaganda. Ducto 


WW tangente DHT, & 

T AKB C E completo indefini- 
te parvo rw 

lo HGBK,& pofiroAE= 1 =2AC. tErit ut BK five 


GH, momentum Baſis AB (x), 'ad HD momentum 


N. B. Hic deſcribitur Methodus Fluentes & earum Mo- 
menta. Hac Momenta a D. Leibnitio Differentiæ poſtmodum vo- 
cata ſunt: Et inde nomen Methodi Differentialis. 

+ Exemplum calculi per Mome nta fluentium. 


Ar- 


to 


It's 
us 
ft 
to 
& 
js 
i 
7e 
m 


3 
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Arcus AD: 2 DT: : BDU . DC():: r 
(BK): - e (DH). Adeoque = ſive 


XX 
eſt momentum Arcus AD. Quod redu- 
2X — 2 ͥ * : J 
num fit = — -- + ori HT Sort + Axt, 
&c. Quare per regulam ſecundam, longitudo Ar. 
cus Ah eſt 's + K Lex Tri- fie? 
&c. five 3 in 1 +## M i e bx“, 
&c. | | 
Non ſecus ponendo CB eſſe x, & radium CA 
eſſe 1, * raw Arcum LD eſſe „ + x? + &x* + 
x”, IC | | 
Sed notandum eſt quod unitas iſta quæ pro mo- 
mento ponitur, eſt Superficies cum de Solidis, & 
linea cum de ſuperficiebus, & punctum cum de 
lineis (ut in hoc exemplo) agitur. 

Nec vereor loqui de unitate in punctis, ſive li- 
neis infinite parvis, fi quidem proportiones ibi 


jam contemplantur Geometræ, dum utuntur me- 


thodis Indiviſibilium. 
Ex his fiat gonjectura de ſuperficiebus & quan- 
titatibus ſolidorum, ac de Centris Gravitatum. 


Invenire prediftorum converſum. 


Verum ſi e contra ex area vel longitudine &c. 
Curvæ alicujus data, longitudo Baſis AB deſidera- 
tur, ex æquationibus per præcedentes regulas in- 
yentis extrahatur radix de x. FS 


25 


[86] 


Tnventio _ ex Area data. 


1 


Ut ſi ex area ARDC 


Hyperbolz ( —— 
data, cupiam baſim AB 


iovellign gare, area iſta 
Fe extraho ra- 

hujus 2 (ABCD 
TY ps. woah Ex) — 


2 eg illis terminis in quibus » eſt plurium 


num 
Ut fi vellem quod z 
ſiones in quotiente aſcendat, negligo 


Te , &c. & 


quam ⁊ in quotiente deſideratur. 
quinque tantum dimen. 
omnes —7x* 
radicem hujus tantum 5 * — 


= + 1 a = © extraho. 


FEET TE TIE 2 


3 


FF TER 


„ — 


224 — 2%, &c. 
+323 + 2p + 2p" 3 &c. 
7 — 


2*— 


— 225 — 


2 1 =p, 7 


— 2 
+ 2*p|+22* +29 


32? — 2g 


— 2 


4 


I —-Z 122902 — 324 l (22? + 2 e- 


Ana 


1371 

Analyſin ut vides exhibui propter adnotanda 

duo ſequentia. 1 
1. Quod inter ſubſtituendum, iftos terminos 
ſemper omitto quos nulli deinceps uſui fore præ- 
videam. Cujus rei regula efto, quod poſt primum 
terminum ex qualibet quantitate fibt collaterali re- 
ſultantem non addo plures terminos dextrorſum 
m iſtius primi termini index dimenſionis ab in- 
ice dimenſionis maximæ unitatibus diſtat. Ut 
in hoc exemplo, ubi maxima dimenſio eſt 5, omiſi 
omnes terminos poſt z*, poſt 2* poſui unicum, & 
duos tantum poſt 2. Cum radix extrahenda (x) 
fit parium Ih vel imparium dimenſtonum, hæc 


eſto regula; Quod poſt — terminum ex 
qualibet quantitate abi collaterali reſultantem non 


addo plures terminos dextrorſum, quam iſtius pri- 
mi termini index dimenſionis ab indice dimenſto- 
nis maximæ binis unitatibus diſtat ; vel ternis uni- 
tatibus, ft indices dimenſionum ipſius x unitatibus 
ubique ternis a ſe invicem diſtant, & ſic de reli- 


viſſime reſultante effe unius tantum dimenſionis, 
ejus valorem, hoc eſt, reliquos terminos quotienti 
addendos, per diviſionem quæro. Ut hic vides 
factum. 


Inventio Baſis ex data Longitudius Curve. 


1 — 2 arcu aD Sinus 
eſideratur; æquationis 

2=x + 3232+ Lox , g— 
&c. ſupra inventz, (poſito 
nempe AB=x, aD = Z, 

Aa = 1, ) radix extracta erit 

* = 3 — 2 ＋ 188 — 85 * 
I ues DET et: 
Er præterea ſi Coſinum 43 A 5 


ex iſto arcu dato cupis, fac 
| G 4 —_ - 


quis. 
2. Cum videam a velr, &c. in æquatione no- 


5 3 
'T 755 *7z CC. Ergo tota BD — 2007 Lyfe) x 
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AB (= Via, =1 — 42) 4 — 24 

T 1 
75320 oil” „ 2 

De Serie progreſſionum continuanda. 

Hic obiter notetur, quod 5 vel 6 terminis iſta- 
rum radicum cognitis, eas plerumque ex analogia 
obſervata poteris ad arbitrium producere, 

Sic hanc x = 2 + z ＋ 32? nz 2 Kc. 
produces, dividendo ultimum terminum per hos 
ordine numeros 2, 3, 4, f, 6, 7, &c. 

Et hanc x 2 — 2 + 5432) — fn, Ke. per 
hos 2x3, 4x, 6x7, 8x9, 10x11, 2h | 
Et hanc x= 1 —42z* n — 34220, &c. per 
hos 1x2, 3X4, Fx6, 7X8, 9x10, &c. | 

Et hanc z= x + 4x? + 4x* , &c. mul- 
1 IX! „ 3XJ „ FXF , 7X7 | 
Uplicando per hos, — 7 — 5 25 , 3295 &c. Et ſic 
in reliquis. 


Applicatio prediftorum ad Curvas Mecbanicas. 
Er hæc de Curvis Geometricis dicta ſufficiant. 


Quinetiam Curya etiamſi Mechanica fit, metho- 
dum tamen noſtram nequaquam reſpuit. | 


ixemplo fit Trochoi- 


des, ADFG, cujus ver- 
tex A, & axis AH, & 
AKH rota qua deſcribi- 


tur. Er 8 Super- 
ficies ABD. Jam poſito 


ra, & Iz primo 
. 5 Lon dne ip- 
BSC F dus BD. Nempe ex na- 


tura Trochoidis eſt KD 
arcui AK. Quare tota BD = BK + arc. AK. 


Sed eſt BK ( ) er Ly 
&c. & (ex prædictis) arcus AK = x: +*x3 + x 


ww] 


1 els 


4 


| 


c 
8 
ri 
d 
n 
1 
7 
1 
e 
| 
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, &c. Et (per Reg. 2.) area ABD = 11 — x7 
— 9 — 171 K* 25 &c ; a 
Vel brevius ſic: Cum recta AK tangenti 


TD parallela fit, erit AB ad BK ſicut mo- 


mentum linex AB ad momentum lineæ BD, 


hoc eſt : = : 1: 12 t 
i- — r uz, &c, Quare (per Reg. 
2.) BD = z —dxt — Af ee; Ke. 
Et ſuperficies ABD = $43 - — 3687 — N 
12 a 
-er: &c. ; 
Non diſſimili modo (poſito C centro circuli, & 
CB = x) obtinebis aream CBDF, &c. 
Sit area ABDV Quadratri- |; 
cis VDE (cujus vertex eſt V, 
& A centrum circuli interio- 
ris VK cui aptatur) invenien- 3 
da. Ducta qualiber AK D, de- 
mitto perpendiculares DB, 
DC, KG. Eritque KG: AG:: 


AB (r): BDO), five *< 


Verum ex natura Quadratricis 
eſt BA (= DC) = arcui VK, V 
five VK = x. Quare poſito AV = 1, erit GK 
= EN, KC. ex ſupra oſtenſis, & GA 
=] —jx* + xt — 5x5, Cc. 

Adeoque F * n 

KG 1I— Tir reren 
&c. ſive, diviſione facta, ) i- — ren, 
&c. & (per Reg. 2.) area AVDB K- -r 
- iir, XC. 

Sic longitudo Quadratricis VD, licet calculo dit- 
ficiliori, determinabilis eſt. 

Nec quicquam hujuſmodi ſcio ad quod hæc me- 
thodus, idque variis modis, ſeſe non extendit. I- 
mo tangentes ad Curvas Mechanicas (ſi quando id 

non 
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non alias fiat) hujus ope ducantur. Et quicquid yul. 
garis Analyſis per æquationes ex finito terminorum 
numero conſtantes (quando id fit poffibile) perficir, 
hæc per æquationes infinitas ſemper perficiat : Ur 
nil dubitaverim nomen Analyfis etiam huic tribu- 
ere. Ratiocinia nempe in hac non minus certa ſunt 
quam in illa, nec æquationes minus exactæ; licet 
omnes earum terminos, nos homines & rationis 
finitæ nec deſignare neque ita concipere poſſimus, 
ut quantitates inde deſideratas exacte cognoſcamus: 
Sicut radices ſurdæ finitarum æquationum nec nu- 
meris nec quavis arte Analytica ita poſſunt exhi- 
beri, ut alicujus quantitas a reliquis diſtincta exacte 
* 

enique ad Analyticam merito pertinere cenſe» 
atur, cujus beneficio Curvarum area & longitudi- 
nes &c. (id modo fiat) v exacte & Geometrice de- 
terminentur. Sed iſta narrandi non eſt locus. Re- 
ſpicienti duo præ reliquis demonſtranda occurrunt. 
1. Demonſiratio quadrature curvarum ſimplicium in 

Regula prima. | 

Preparatio pro Regula prima demonſtranda. 
2 + Sit itaque curvæ alicu- 
H jus AD Baſis AB , per- 
D þ pendiculariter applicata BD 
= 7, & area ABD = >, ut 
prius. Item fir BB = 0, BK 


| 3 (ov) æquale ſpatio 55. 
Eſt ergo Ag = & A = 3+ ov. His 
præmiſſis, ex relatione inter x & 2 ad arbitrium 
aſſumpta quæro p ut ſequitur. 3 
VN. B. Quadratura Curvarum per Mquationes infinitas, qua non- 
nunquam terminantur & finitæ evadunt. Eadem explicatur in Prop. 
V. Libri de Quadraturis. Et propoſitio illa pendet a quatuor priori- 
bus. Tdeoque methodus fluxionum & momentorum, quatenus ha- 
betur in Propoſitionibus quinque primis Libri de Quadraturis Nemtoso 
ipnotuir Anno 1669 7 

+ Exemplum luculentum Calculi per momenta Fluentium. 


4 F 


Pro 


v, & rectangulum BHK 


* 
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Pro lubitu ſumatur 2x3 = , five r' = 2x. 
Tum x +o (AB) pro x, & z-+ ov (A#P) pro 
2 ſubſtitutis, prodibit ; in &˙ + 3x% + 3x0? + 
o* = (ex natura Curve) 2˙ + 2zov + 0*9*. Et 
ſublatis (zr & zz ) æqualibus, reliquiſque per 
o divifis, reſtat 4 in 3x* + 3x0 + 6e* = 22v + 
+ ov. Si jam ſupponamus BB in infinitum di- 
minui & evaneſcere, five o eſſe nihil, erunt v && 
Kquales, & termini per o multiplicati evaneſ- 
cent, quare reſtabit 5 x 3xx = 2zv, five iqxꝝ 


e oy 
(=29) Ir Gives?) = 7 . Quare e cantrs 
X 


Demonſiratio. 
m + 1 


Vel generaliter, fi — xax „ = 2; five, 


ponendo — =, & MT = p, 8 


ve O&þ = 2»; ® tum x + o pro æ, & z + 8v(live; 
uod perinde eſt, z + oy) pro z, fubftiruris, pro- 
it & in 2 port, &c. = 2" + noy2"-!; &c. re- 
liquis nempe terminis, qui tandem evaneſcerent, 
omiſſis. Jam ſublatis x? & 2* zqualibus, reliquiſ- 


que per o diviſis, reſtat p. = 27 (= 

— ſive dividendo per en x, erit pr 1 — 
2 

3F live per 7 = vel reſtituendo = pro 


72 
* 


c ** 
Go c +» pro, hoc eſt, m pro = & na pro 


pe, fiet ax n =. Quare e contra, fi ax» = y, erit 
n n | 
1 * „ . Q. E. D. 
CLeibnitius ſcribit dx pro 0 vo 0x1, dx pro ov vel oy. * 
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Irventio Curvarum que poſſunt quadrar;. 


Hinc in tranſitu notetur modus quo curve tot 
uot placuerit, quarum arez ſunt cognitæ, * poſ- 
unt inveniri; ſumendo nempe quamlibet æquatio- 
nem pro relatione inter aream 2 & baſin x, ut inde 
quæratur applicata y. Ut ſi ſupponas / + xx 
. . * 
= 2, ex calculo invenies . Et fie de 
reliquis. 


2. Demonſtratio reſolutionis æguationum affectarum. 


Alterum demonſtrandum eſt literalis æquatio- 
num affectarum reſolutio. Nempe quod Quotiens, 
cum x fit ſatis parva, quo mage proeuoirye eo ma- 
Bis ad veritatem accedit, ut defectus (, 7, vel r, 

c.) quo diſtat ab exacto valore ipſius y, tandem 
evadat minor quayjs data quantitate; & in infini- 
tum producta fit ipſi y æqualis. Quod ſic patebit. 

1. Quoniam ex uli imo termino æquationum qua- 
rum 9, 4, &c. ſunt radices, quantitas illa in qua * 
eſt minimæ dimenſionis (hoc eſt, pluſquam dimidium 
iſtius ultimi termini, fi ſupponis x ſatis parvam 
eſſe) in qualibet operatione perpetuo tollitur : iſte 
ultimus terminus (per 1. 10. Elem.) tandem evadet 


minor quavis data quantitate; & prorſus evaneſcet 


i opus infinite continvatur. 

Nempe fi x = 4, erit x dimidium omnium x + 
* * + x*, &c. Et x* dimidium omnium & + 
* K* + x", &c. Itaque fix , crit » pluſ- 


quam dimidium omnium » + — 
* +x*, &c. Et * plufquam -"7 1 5 * 
dimidium omnium & + x) + > 8 


x*, &c: sie 64D, exit x pluſquam dimidium 


Om 
* Hzc propoſitione ex æquatione Fluentes involvente inveniuntur 
Flaxiones, . 


a iT=' ns : oa 
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9 x3 | |. Lge 2's * 
oninium x +,- + , &c. Et fic de reliquis. Et 
numeros coecfhcientes quod attinet, illi plerumque 
decreſcunt perpetuo, vel 6 quando increſcant, tan- 
tum opus eſt ut x aliquoties adhuc minor ſuppo- 
natur. „5359 

2. Si ultimus terminus alicujus æquationis con- 
tinuo diminuatur donec tandem evaneſcat, una ex 
ejus radicibus etiam diminuetur donec cum ulti- 
mo termino ſimul evaneſcat. | 

3. Quare quantitatum p, 2, 7, &c. unus valor 
continuo decreſcit donec tandem, cum opus in in- 
finitum 8 penitus evaneſcat. 

4. Sed valores iſtarum p, 4, vel r, &c. una cum 
quotiente eatenus extracta adæquant radices æqua- 
tionis propoſitæ. (Sic in reſolutione æquationis 
* + aay +axy - 24 —* o ſupra oſtenſa, per- 

2 | xXx 
cipies = a +p= 4 — x +4=4—3x + = 
r, &c.) Unde ſatis liquet propoſitum ig ) 
tiens infinite producta eſt una ex valoribus de y. 

Idem patebir ſubſtituendo quotientem pro y in 
æquatione propoſita. Videbis enim terminos il- 
los ſeſe perpetuo deſtruere in quibus x eſt minima- 
rum dimenſionum. ä 


Excerpta ex Epiſtola D. Oldenburgh ad D. Rena- 


tum Franciſcum Sluſium Canonicum Leodien- 
ſem, Anno 1669, 14 Septembris St. vet. dats : 
cujus Apographum conſpicitur in Libro Societatis 
Regiz, uo conſervantur Epiſtolæ, NY 3. p. 174. 


R communicavit ille [ Barrovius] univer- 
ſalem Methodum Analyticam, ipſi tranſmiſſam 
a D. Jaaco Newtono, inſervientem menſurandis 
Areis omnium ejuſmodi Curvarum, & earundem 


Perimetrorum, in quibus Ordinatæ eandem habet 
com- 


Ne XIII, 
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communem habitudinem ad Bafin : Hæcque me- 
thodus alia non eſt ab iſla, quam particulariter ap- 
icuit D. Mercator ad inveniendas areas Hyperbo- 
— reddita. Auctor ſic incipit. 


« De Analyſe per AEquationes numero terminorum 
5 infinitas. 

& Methodum generalem, quam de Curyarum 
40 e per Infinitam terminorum ſeriem men- 
cc ſuranda, olim excogitaveram, &c. 

Et poſtquam ejus beneficio oftendit compluri - 
um Curvatum Quadraturam, accedit ad Circulum; 
& convertendo / 2773s, vel s in Seriem in- 
finitam, oſtendit complures ejuſmodi Series appli- 
cari poſſe ad Circulum, adeo ut datis horum qui- 
buſlibet duobus; Radio nempe, Sinu, Arcu, & 
Area Segmenti, reliquorum quodvis inveniri poſſit 
infinite verum: (res ni fallor ab omnibus Aucto- 
ribus prægreſſis valde expetita) Ejuſdem etiam ad- 
miniculo eximie facilitavit inventionem Radicis 
Æquationis cujuſlibet, & mediarum Proportiona- 
lium; & Seriem largitur ad inveniendam lineæ 
Ellipticæ longitudinem. Similiter, ut oſtenderet 
merhodum ſuam ad Curvas mechanicas earumque 
Tangentes ſe porrigere, quadrat Cycloidem ejuſ- 
que portiones; Areamque curvæ Quadratricis, e- 
juſque Perimerrum invenit: Atque ad calcem ſie 
alt. wh 
Nec quicquam hujuſmodi ſcio ad quod hæc 
6 Methodus, idque —— modis, ſeſe non exten- 
& dat. Imo Tangentes ad Curvas mechanicas (ſi 
* . id non alias fiat) hujus ope ducuntur. 
4 uicquid vulgaris Analyſis per æquationes 
ex finite terminorum numero conſtantes (quan- 
« do id fit poſſibile) perficit, hæc per Æquatio- 
nes infinitas ſemper perficiat. | 

„% Et hæc de Areis Curvarum inveſtigandis di- 
& Ca ſufficiant. Imo cum Problemata de Cur- 

| varum 
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« yarum Longitudine, de quantitate & Superficie 
6 —— diane Centro Gravitatis, poſſunt 
& eo tandem reduci ut quæratur quantitas Super- 
« ficiei planæ linea curva terminatæ, non opus 
&« eſt quicquam de us adjungere. 


Ex Epiftola D. Collins ad D. Jacobum Gregori 
um Anno 1669, 25 Novemb. datd. gu- 
dem Epiſtola, manu dicti D. Collins deſcripta, 


conſervata eſt. 
Be provinciam ſuam publice — 
remiſit cuidam nomine Newtono Cantabrigt- 
enſi, cujus, tanquam viri acutiſſimo ingenio præ- 
diti, in Præfatione Prælectionum Opticarum, me- 
minit: quique antequam ederetur Mercatoris Lo- 
garithmotechnia, eandem Methodum adinvenerat, 
camque ad omnes Curvas generaliter, & ad Circu- 


lum diverſimode, applicarat. 


Es Epiſtols D. Jacobi Gregorii ad D. J. Collins, 
ad Fanum Sti. Andreæ apud Scotos Anno 1670, 
20 Aprilis data, prout in Autographo ipſius Gre- 
gorii legitur. 

Eriem a te miſſam de Circuli Zona intelligere 


| B3 Bs B? 


= — &c. Si hæe recte deſcripta fir, Seriem 
ſegirimam non eſſe ſuſpicor. 


Ex Epiſtela ejuſdem Gregorii ad eundem, Anno 
| 1670, 5 Septemb. data. 
Bi Geometricas] Lectiones ſumma cum 
voluptate & attentione perlegi; atque omnes 
qui unquam hiſce de rebus ſcripſerunt infinito in- 
ter- 


i- Ne XIV. 


Ne XV. 


No XVI. 
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tervallo ſuperaſſe comperio. Ex ejuſdem | Barro. ¶ aliqt 
vii] methodis Tangentes ducendi cum quibuſdam com 
e propriis collatis, inveni Methodum generalem & habe 
Geometricam *ducendi Tangentes ad omnes Cur- dum 
vas fine calculo; & quæ complectitur non tantum ; 
Barrovii Methodos particulares, ſed & ipſius ge- I ;R 
neralem Methodum Analyticam, quam habes ſub 115 
finem Lectionis decimæ. Methodus mea haud plu- 5120 
ribus quam duodecim continetur Propoſitionibus. I Sint 


Ne xv1l. Ex Epiſtola ejuſdem ad eundem Anno 1670, 23 No- Kc. 
vemb. data, cujjus etiam conſervatur Antographon. il (cd 


Janes approxlmationes pro Circuli Segmen- 
tis ex his facile elici poſſunt; at vix operæ 
pretium erit, cum poteſtates alternas tollere ne- 
queo, quod factum eſt a D. Newtono in ſua Serie, 
modo Series ſit: (nam ut dicam quod ſentio, ad 
nullam mearum reducere poſſum) Autumo tamen 
meam pari facilitate & brevitate rem confecturam. 


Ne XVI. Ex Autographo D. Jacobi Gregorii ad eundem D. 

Collins, de Fand Sti. Andreæ, 19 Decembris e- 

| Our poſtremas ad te dedi literas, nondum a- 
li 


nimadvertiſſem D. Neutoni Seriem de Circu- 
li Zonis (quam jam dudum ad me miſiſti) una cum 
Infinito uſd Sericrum numero, Conſecta- 
rium illius eſſe poſſe, quam miſi de Logarithmis: 
nempe, Dato Logarithmo invenire ejus Nume- 
rum; vel radicem Poteſtatis cujuſcunque puræ in 
infinitam ſeriem permutare, Me ſane tam tardi 
fuiſſe ingenii miror, qui tanto temporis ſpatio hoc 
non animadverteram, quum tamen multum olei & 
operæ in iſta Serie expiſcanda impenderam. At 
ut ingenue fatear, ſemper in animum induxeram, 
{i modo Series eſſet, me in eam incidere poſſe, ope 


* Hinc innotuit Methodum Tangentium Gregorii & Slut ex we- 
thodo Barrovii conſequi. U 
al 


„E „ a » 
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aliquarum e Seriebus meis pro Circulo inter ſe 
combinatis, quarum quidem 2 ad mans 
babeo; neque ullam aliam deſideraram Metho- 
dum. Series tua paululum producta fit 2RB — 
B3 OTE r e eee 
* * 55 56R5 © 57687 © 1408R5 © 6656R67 
npe*s 


— &c. Eiſdemetiam poſitis, erit Arcus (cujus 


_ B BT 137 , 35B 
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&c. Plures hujuſcemodi Series proferre poſſem z 
{cd Tu fortaſſe plus meipſo de his rebus noſti. 


Ex Epiftola D. Collins ad difum D. Gregorium, 
24 Decembris, Anno 1670 data: cujus habetur 

Exemplar manu ipſius D. Collins deſcriptum. 
Uum D. Dary * Miſcellanea ſua in lucem edi- 
dit, exemplar libelli miſit ad D. Newtonum, 
qui dictum D. Dary Serie pro Area Zonæ 
Circuli, quam ad te miſi, remuneravit; quæ ſine 
omni dubio Series eſt legitima & eximia: Ope 
D. Barrovii nonnullas alias Series e Methodo News 
toni generali derivatas obtinui; eaſque conſerto 
colloquio hendi Analytice deduci poſſe e da- 
tis cujuſvis Figuræ proprietatibus; & multas Se- 
ries ad ſingulas Figuras applicari poſſe. Univer- 
ſalem quoque eſſe, cujuſque ope omnes Quadratu- 
ras perficere poſſis, tam Curvarum quas Carteſus 
Geometricas eſſe admittit, quam earum quas cen- 
ſet Mechanicas. * = 
Hac itaque methodo Curvæ omnium Fi 5 
rum communi proprietate definitarum rectifican- 
tur, earum Tangentes & Centra Gravitatis inye- 
niuntur; item Rotunda carum Solida & Segmen- 
ta ſecunda cubantur; & in univerſis Curvis, Lon- 
gitudine curvilinea data, ordinatim applicatæ in- 
veniuntur, & vice verſa. 3 

„N. B. Miſcellanea edidit D. Michael Dary, Anno 1669. 

H Exem- 


No XIX. 


1981 


Enenpla ugdam. r 1 E 
Areu z dato, invenire Sinum * vel Co- num [7 


poſita Unitate pro Radio. 5 
x 22 — 32 Ne — err 3 69, FG 
: = I —_;2z* + 2 — _ rr nr = prphrent” 22 
+ . of Sit 2 
Er dato Sinu x, invenire x. 22 x+ 1x) + OY 
+ tw +. 
vadratricem Veterum quod attinet, nulla Me. 
WM nullus Geometra ejus Aream exhibere va- 


luit. Sit igitur AV Radius City 

culi inſcripri Unitas, & VX Ar- 
© 9p x, erit Arca BDVA = x — 
pn oy e. 
n Tractatum bac de re ſeripſit, ig 
* quo inventio longitudinis totius 
vel datæ partis Curvæ Ellipticæ, 
& Quadratricis DV, nec non Arer 


arndiä, eſt inter exempla. | | 


_ Ex Epiftola D. Jacabi Gregorii a4 D. Collins, 17 
= Feb. Anno 1674 data, cujus habetur Autographon. 


P* quo Epiſtolam ad te dedi, tres a te accepi, | 
unam Decemb. 15, alteram Dec. 24, tertiam 21 T 
Fanuarii nuper elapſi datam. ' 640 
* 0d attiner Nwroni Methodum univerſalem, 
aliqua ex parte, ut opinor, mihi innoteſcit, tam 
2 Geometricas quam Mechanicas Curvas. Ni- im 
Hilo tamen minus ob Series ad me .miffas gratias die 
habeo, quas ut remunerem mitto quæ fequuntur. & 
Sit Radius = 7, Arcus = = &, Tangens - Se. 1 


cans = H 
eſſe 
Et etit = £— gat ja — 2 +» e. ire 
* 8 rr me 


Eritque?=4+ 5; — 3 4 THETA Tad KT 
Et 
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Et. N 27 + 2473 * 72075 + Sosa Ke. 
Sit nunc Tangens artificialis = t, & Secans arti- 
ficialis = 5s, & integer quadrans = gz 


5 A * A 45 1748 6740 & 
nl — —.— — 4» — — 2 
| K 7 r + 1175 457 10 2520 ＋ i A 


Ste 


a | a 85 ef 
dit 24 —g, = e, & erit t e + Gr Tt 


27 769 | 
+ 72 $7678 &c. | | 
Sit nunc Secans artificialis 45 gr. = 5, ſfirques +7 
Secans artificialis ad libitum, erit ejus Arcus + / 
1 44. 7% 4 1465 ce eritque 24 — 7 
, wane _— < 200P* * | | 
nk damn 3 55 Kc. . 
Hic animadvertendum elt Radium artificialem 
eſſe o; & ubi inveneris majorem quam 24, ſive 
artificialem' Secantem 24 gr. majorem eſſe data Se- 
canre, mutanda eſſe Signa, & pergendum ſecun- 
dum vulgaris Algebræ præcepftlta. 
Sit Ellipfs cujus alter Semiaxium r, alter 
=c; ex quolibet Curvæ Ellipticæ puncto demitta- 
tur in Semiaxem rr recta perpendicularis = 4: erit 
Curva 'Elliprica perpendiculari a adjacens = 4 


re Sera al—4c 47 * 

6c4 | 8 5 itz! . 

64c%r  a%—qBc'r*a* +240" 14% -e &c 7292 
Ahne | - 


| $i determinerur Ellipſeos ſpecies, Series hæc 
ſimplicior evadet. Ut ſi c = 27, foret Curva præ- 


d * 2 W TY ©, 0 
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Reliquis vero manentibus , ſi Curva prædicta 
eſſet Hyperbola, prædicta quoque Series ei inſer- 
viret; i modo omnium terminorum partes affir 
mentur, & negentur totus terminus tertius, totus 
quintus, ſeptimus &c. in _ imparibus. - 

2 | ra- 
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Gratias ago maximas, tam ob benevolentiany 
qua mones de meditatis meis publicandis, quam ob 
perhumanas tuas pollicitationes. Nollem tantam 
moleſtiam tibi creare, neque mihi in animo jeſt 

uicquam edere, præterquam Quadraturam meam 
Girculi recuſam, additis quibuſdam nugamentis. 
Quod attinet Methodum meam inveniendi Radi- 
ces omnium Æquationum; una ſeries unam tan- 
tum prodit Radicem, at pro qualibet radice infi- 
nitæ ſunt ſeries. Induſtria autem aliqua opus eſt 
ad ſeriem rite incipiendam, & ad quam pertineat 
radicem dignoſgendam. Verum hac de re ſuſius 


forſan aliquando ad te ſcribam. Non eſt quod 


metuas cuiquam quicquid miſerim communicare, 
parum enim ſolicitus fum, utrumne meo an alieno 
nomine in publicum prodear. N | 

Ex Epiſtola D. Collins ad D. Bertet Pariſiis tun 
aAgeniem. Data autem eft 21 Februarii, Anno 
_ 170; 3 ejuſque exemplar manu ipfius D. Collins 


exaratum conſervatur. 


FI eximium, & dignum cui ab omnibus faveatur; 
ræcipue vero quia quatuor circiter abhinc annis 
inventa fuit a D. Jaaco Newtono Methodus Ana- 
lytica generalis, pro Quadratura omnium Spatio- 
rum Curvilineorum, tam in Curvis Geometricis 
uam Mechanicis communi aliqua proprietate gau- 
entibus. Hujus ope quicquid a . pen- 
det peragitur, ut Rectificatio Curvarum, Inventio 
Tangentium & Centrorum Gravitatis; rotundo- 
rumque Solidorum & eorundem Segmentorum ſe- 
cundorum & curvarum Superficierum dimenſura- 
tio: (non autem Superficierum Solidorum quo- 
rum Axes inclinantur, uti Parabolicorum Conoi- 
dum, c. hæc manet difficultas poſteris ſuperan- 
da.) Hæc omnia peraguntur approximando verum 
in infinitum, abſque Radicum extractione, ope in- 
finitæ Serici rationalium, cujuſmodi multæ ad u- 
- — nam 


CYſtema Algebræ integrum componere opus ſt 


Lor ] 
nam eandemque Figuram diverſimode applicari 
ſſunt; v. g. ad Circulum, una ad inveniendam 
Aream totius vel partis cujuſvis; alia ad inſcriptas, 
alia ad adſcriptas Be, Ita ut dato Sinu, Tangente 
vel Secante, inveniri poteſt longitudo Arcus, & 
vice verſa, ope diverſarum Serierum ad eam rem 
appropriatarum. Unde fit ut jam calculo facilior 
inventu ſit Arcus e Sinu dato, & vice verſa, quam 
e Sinu dato Sinus dupli Arcus. Univerſim autem 
hoc nihil aliud eſt quam methodus a Mercatore 
uſurpata, in ejus Logarithmotechnia ad Hyperbo- 
lam quadrandam, generalis reddita D. Jaco- 
bus Gregorius apud Scotos nu perrime incidit in ean- 
dem methodum. 


Ex Epiſtola D. J. Collins in 7atam ad D. Alphon- 
ſum Borellum miſſa; & menſe Decembri Anno 
1671 data: cujus habetur exemplar manu ipfins 

D. Collins deſeriptum. | | 

R Introductio ad Analyſim Specio- 

ſam, quam Stel- Konſt vocat, a D. Jaaco New- 

tono prælo parata eſt, qui jam Mathemarices Profeſ- 
ſor apud Cantabrigienſes factus eſt. Huic adjunget 
ipſius Methodum generalem Quadraturarum Ana- 
lyticam, cujus ope calculo eruit omnium Curvilinea- 
rum Figurarum regularium, communi aliqua pro- 
rietate gaudentium, Aream; earundem Curvarum 
ectificationem; inventionem Centrorum gravita- 
tis earum; itemque rotunda Solida & Superficies 
eorum rotatione genitas; & Secunda iſtorum Soli- 
dorum Segmenta: imo dato quovis Logarithmico 

Sinu, Tangente vel Secante in Canone, invenire 

licet Arcum ei competentem, abſque naturali Si- 

nu, Tangente vel Secante prius invento, & vice 
verſa; idque generaliter, ſine ulla Radicum ex- 
ione. W 
Hujus Specimen pro Circulo appoſui. 
N. B. In hujus Epiſtola exemplari, locus Seriei interſerenda 

be reſins fs * 

H 3 Ex 
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Ne xxl. Za Epiftols ejuſdem D. Collins ad D. Franciſcum 


Vernon Anglum Parifiis tum agentem, Londini 
26 Decembris Anno 1671 data: cujus babetur ex- 
emplar manu ipſius D. Collins deſcriptum. 


Barrovius certiorem me facit D. Aewtonum 

* pene adornaſſe Kinckbuy/enii ad Algebram 
Introductionem (cujus hic brevi edendæ negotium 
mihi curæ erit) camque de propria ĩpſius penu au- 
ctiorem reddidiſſe. Huic ſubjiciet generalem “ ſu- 
am infinitarum Serierum methodum Analyticam, 
cujus ope computantur omnium Spatiorum curvi- 
lineorum Areæ, tum Geometricorum tum eorum 
quæ ex mente Carteſii Mechanica ſunt, (modo Fi- 
guræ una aliqua aut pluribus communibus proprie- 
ratibus definite ſint) ipſarumque Curvarum longi- 
tudines, Centra Gravitatis, rotunda Solida & Su- 
perficies eorum rotatione genitæ. Hine etiam eru- 
untur multæ pro Circulo Series; necnon quovis 
numero dato, tanquam Logarithmico Sinu, Tan- 
nte vel Secante, calculo perfacili, ſine ulla Ra- 
dicum extractione, ſine ullis Tabulis, inveniri po- 
reſt Arcus ei reſpondens, & vice verſa; idque ve- 
ro quantum velis proxime, abſque naturali Sinu, 
Tangente, aut Secante prius invento : rot tantiſ- 
que commodis fcera eſt hæc Doctrina, de qua non 
niſi comperta loquor! Una cum his mittet viginti 


Lectiones ejus Opticas, quas D. Barrovius opus 
conſet quo majus præſens ætas vix protulit. Ad- 


monui maturandam ideo eſſe impreſſionem, quoni- 
am D. Hugenius tractatum de Dioptrica & de Cur- 
varum evolutione jam molitur. Ille autem con- 
tra, ſe magis cupere, ut accepto harum rerum nun- 


N. B.“ Hic Tractatus unus idemque eft ac ille, cujus mentionem 
fecerat D. Newtonus in Epiſtola Octob. 24. 1676. data, per D. Ol- 
denburgum P. Leibnitio communicata; & in quo methods Serierum 
infoitarum C Fluxionum ſimul explicabantur, ws ibi loci memorat. 


cio, 


RT | 
cio, Hugenius potius excitaretur quam tardaretur 
ratus minime veriſimile utriuſque Hypotheſes yet 
deductiones eaſdem eſſe poſſe. 


Ex Epiſtola D. J. Collins ad D. Thomam Strode, N'XXIV. 
26 Jalll Auno 1672 data: cujus babetur exem- 
plar manu ipfius D. Collins deſcriptum. | 
Uod Geometriam curvarum figurarum ſpe- 
ctat; hanc tandem generaliter ad Calculum 
Analyticum reduci poſſe, omnino Orbi lite- 
rato novum atque inauditum eft. Hujus æquatio- 
nes ſunt Series terminis numero infinitis conflatæ 
(quorum tamen pauci ſufficiunt communiter) ex 
notis Curvarum proprietatibus erutæ. Auctorem 
quod attinet, hujuſque methodi præſtantiam, hæc 
accipe. 
enſe Septembri 1668, Mercator Logarithmo- 
techniam edidit ſuam, quæ ſpecimen hujus Me- 
thodi (i. e. Serierum Infinitarum) in unica tantum 
Figura, nempe 8 1 continet. 
Haud multo poſt quam in publicum prodierat li- 
ber, exemplar ejus Cl. 1 of Oxoniam miſi, qui 
ſuum de eo judicium in Addis Philoſophicis ſtatim 
fecit: aliumque Barrovio Cantabrigiam, qui quaſ- 
dam Newton! chartas (qui jam Barrovium in Ma- 
thematicis Prælectionibus publicis excipit) extem- 
plo remiſit: E quibus & ex aliis, quæ olim ab 
Auctore cum Barrovio communicata fuerant, pa- 
tet illam Methodum a dicto Newton aliquot annis 
antea excogitatam & modo univerſali applicatam 
fuiſſe: ita ut ejus ope in quavis Figura Curvili- 
nea propoſita, quæ una vel pluribus Proprietati · 
bus definitur, Tang vel Area dictæ Figure, 
* accurata fi poſſibile fir, fin minus infinite vero 
E Evolutio vel longitudo lineæ curvæ; 
entrum gravitatis Figurz, Solida ejus rotatione 
© Teſtibus igitur Barrovio & Collinio methodus prædicta quad andi 
figuras accurate fi fieri poteſt, Newton innotuit Anno 1666 aut antes. 


H 4 ge- 
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enita, & eorum Superficies; fine. ulla Radicum 

tractione obtineri queant. 
Poſtquam intellexerat D. Gregorius hanc metho- 
dum, a D. Mercatore in Logarithmotechnia uſurpa- 
tam, & Hyperbole quadrandæ adhibitam, quamque 
adauxerat ipſe Gregorius, jam univerſalem redditam 
efſe, omnibuſque Figuris applicatam; acri ſtudio 

eandem acquiſivit, multumque in ca enod 


ſudavit. 15 

VUterque D. Newtonus & Eregorius in animo ha- 

bet hanc methodum exornare: D. Gregorius au- + 

tem D. Newtonum primum ejus Inventorem anti- 

cipare haud integrum ducit. 1. 
Ne xxv. Ex Epiſtola D. Collins ad D. Newtonum 30 Ju- p! 

Iii Anno 1672 data, cujus habetur exemplar manu P 

ipfius D. Collins deſcriptum. c 


Pandi Seriebus pro extrahendis radicibus in 
Speciebus [ Algebraicis] ad modum Vietæ [in 
Numericis] credo D. Gregorium haud modicam 
impendiſſe operam: nihil autem de ea re ſcribere 
ſuſcipiet, antequam Tu, methodi hujus repertor, l 
n de ea lucubrationes in lucem emiſeris; 
ed aliis rebus per interim intentus eſt. 5 | 


Noxxvl. Ex Epiſtola D. Newtoni ad D. Collins, Anno 1672, 
10 Decembris data. Repertus autem eſt ipfius 
Newrtoni Autagraphum in ſcriniis D. Collins, ana 
cum ejuſdem euemplari manu D. Collins deſcripto, 
TIX animo ance D. Barrovii amici noſtri re- 
verendi lectiones Mathematicis exteris adeo 
lacuiſſe, neque parum me juvat intelligere eos 
fe & Gregorium | in eandem mecum incidiſſe 
ucendi Tangentes Methodum. Qualem eam eſſe 
conjiciam ex hoc exemplo percipies: Pone CB 
n dre ad AB, in quovis angulo dato, termi - 
« | nar 
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nari ad quamvis Curvam AC, & dicatur AB » & 
BC y, habitudoque inter x & y exprimatur quali- 
bet æquatione, puta » — 2xxy + bxx — bbx + 
5 — 3? = ©, qua ipfa determinatur Curya. Re» 
gula ducendi Tangentem hæc | 8 
eſt; multiplica æquationis ter- C 
minos per quamlibet progrei- 
ſionem arithmeticam juxta di- 
menſiones y, puta x* — 2 


0 I | 
＋ uu bby + byy— ; ut & juxta dimenſiones 
"RIEL Wy | 
s, puta * - 2xxy + b — bbx + byy —y”. Prius 
| 3 2 2 1 60 
productum erit Numerator, & poſterius diviſum 

r x Denominator Fractionis, quæ — 
ongitudinem BD, ad cujus extremitatem D du- 
cenda eſt Tangens CD: eſt ergo longitudo BD 
r 
* 26x—bb* 

Hoc eſt unum particulare, vel corollarium po- 
tius Methodi generalis, quz extendit ſe, citra mo- 
leſtum ullum calculum, non modo ad ducendum 
Tangentes ad quaſvis Curvas, five Geometricas, 
five Mechanicas, vel quomodocunque rectas lineas 
aliaſve Curvas reſpicientes; verum etiam ad reſol- 
vendum alia abſtruſiora Problematum genera de 
Curvitatibus, Areis, Longitudinibus, centris Gra- 
vitatis Curvarum, c. Neque (quemadmodum 
Huddenii methodus de Maximis & Minimis) ad ſo- 
las reſtringitur æquationes illas, quæ quantitatibus 
ſurdis ſunt immunes. 

Hanc methodum intertexui * alteri iſti, qua /XZ- 
quationum Exegeſin inſtituo, reducendo eas ad 


Sc. in Tractatu quem Nemronus ſcripſit 671. 
autem fuit Apo m hujus Epiſtolz ad Teurnhauſium menſe 
Maio 1675, & ad Leibnitium menſe Junio 1676. | 


L106 J 

Series infinitas, Memini me ex occaſione aliquan- 
do narraſſe D. Barrouio, edendis Lectionibus ſuis 
occupato, inſtructum me eſſe hujuſmodi methodo 
Tangentes ducendi: Sed neſtio quo diverticulo ab 
ea ipſi deſcribenda fuerim avocatus. 1311 

lußi Methodum Tangentes ducendi brevi pu- 
blice prodituram conhdo : quamprimum advene- 


rit exemplar ejus, ad me tranſmittere ne grave ducas. 


Epiftola D. Sluſii ad Oldenburgh, Anne 1673, 17 
Januarii Leodii data, qua continetur methodus 
ejus ducendi Tangentes, inter Epiſtolas Regie So- 
dcietatis aſſervatur Lib. N G. pag. 11. Legitur au- 
tem impreſſa in Tranſattiombus Philoſopbicis N' o. 


Ex Epiſtola D. Oldenburgh ad D. Slufium, Amo 

1677 29 Januarii data, qua prediftis Sluſii li- 

teris reſpondetur. Legitur autem exemplar ejus 
in libris Regie Societatis N* 6. pag 27. 


atui, deo dante, prima occaſione Methodum 
ipſam, uo __—_ tua continetur, Tranſ- 
actionibus Philoſophicis inſerere. Non ingratum 
interea fuerit aceipere quæ Dectiſſimus noſter 
Newtonus, in Academia Cantabrigien Mathema- 
tum Profeſſor, de eodem argumento ad D. Col- 
linium noſtrum, qui te ſummopere & jugiter co- 
lit, __ perſcripfit in hæc verba. 

Non 


parum me juvat intelligere, Mathema- 


“ ticos exteros in eandem mecum incidiſſe ducen- 
« di Tangentes methodum. Qualem eam eſſe 
& conjiciam, ex hoc exemplo percipies. Aue ita 
6 deinteps ut in precedente ipus Newtoni Epiſola 
«K Hha bet. £2 | 

Hactenus Newtonys, quæ ideo nunc perfcribo, 


4 


ut cum noviffimis tuis comparare poſſis. 


Epi- 


2 
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Fyiftla D. Sluſi ad D. Oldenburgh, uno 1673, Ne 
e Leodii data, oy NE: N. XX VIE. 


Methodi Tangentium Sluſianæ, cuju/que aſſerva- 
tur exemplar in libris Epiſtolarum Reg. Societatis 
N' G. pag. 111. impreſſa legitur in Phil. Tranſat. 
N' of. 


Ex Epiſtola D. Oldenburgh ad D. Sluſium, Anno Noxxlx. 


1673, 10 Julii data. itur autem inter Epi · 
folas Regie Societatis, Lib. 6. pag. 196. 


EN tibi, Vir illuſtriſſime, impreſſum modum 
tuum demoaſtrandi methodum tuam ducendi 
Tangentes ad quaſlibet Curvas, quemadmodum po- 
ſtremis tuis literis eum mihi communicaveras: 
Subticui viri nomen offenſionis evitandi cauſa. 
Scripſit mihi D. Newtonus in banc ſententiam. 
« Ex priori tua Epiſtola ſubdubitabam, exiſti- 
«© maretne celeberrimus Slaſius per ea, quæ ipſi 
« de me ſcripſeras, me mihi tribuere methodum 
« ipfius ducendi Tangentes; donec intelligerem 
« a D. Collinio, te ne ſignificaſſe, eam, ex opi - 
© nione _ ſerius ary Og * —— 

« quippe videtur, eam D. Slaſio perſpectam fui 
M; k 7.1.5 annis priuſquam ederet Meſolabum ſu- 
um, proindeque antequam ego eam intelligerem. 
« At ſi res ſecus ſe haberet, cum tamen eam pri- 
© mus communicaverit amicis ſuis & . literato or- 
« bi, jure merito ipſi deberur. Quoad methodos 
© illas, eædem ſunt, quanquam, crediderim, ex 
« principiis diverſis derivatæ. Neſcio tamen num 
<« ipſius principia eam largiantur adeo generalem 
e ac mea; quæ ad æquationes terminis ſurdis affe- 
4 as ſe extendunt, abſque eorum ad aliam for- 
mam reductione. | 
Hzc ille, quz in bonam partem a te acceptum 

ri confido. = | 1 
** 


4 

| 
vx 
| 

| 
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ne XXX, Excerptaes Epißols D. Gothofredi Guilielmi Leib- 


nitii ad D. Oldenburgh, Londini, Anno 1673, 
3 Feb, data. Hujus Autographon in ſcriniis Re- 
gie Societatis extat, & exemplar ejus in lib. Epiſt. 

© difte Societatis N* 6. pag. 35 deſcriptum legitur, 


WM heri apud illuſtriſſimum Boylium incidiſ- 
ſem in clariſſimum Pellium Mathematicum 
infignem, ac de Numeris incidiſſet mentio, com- 
memoravi ego, ductus occaſione Sermonum, eſſe 
mihi el ca ex quodam differentiarum genere, 
quas voco generatrices, colligendi terminos Seriei 
cujuſcunque continue creſcentis vel decreſcentis. 
Differentias autem generatrices voco, fi datæ Se- 
riei inveniantur differentiz, & differentiæ diffe- 
rentiarum, & ipſarum ex differentiis differentia- 
rum differentiæ Sc. & ſeries conſtituatur ex ter- 
mino primo & prima differentia, & prima diffe- 
rentia differentiarum, & prima differentia ex dif- 
ſerentiis differentiarum c. ea Series crit differen- 
tiarum generatricium, ut ſi Series continue cre- 
ſcens vel decreſcens fuerit a, l, c, d. 
 Pojita of) differentie Nota, | differentiæ genera» 
trices erunt. | OY | 
1a. z . 3 % b . 44 ] 


bc. 


4 @obnbnighbnoicnend 
3 anbnbane bnimeind. 
2 206 bone cmd 
12 5 c 4 
Aut in Numeris; fi Series fit Numerorum cu» 
bicorum deinceps ab unitate creſcentium, differen- 
tiæ generatrices erunt numeri o, 1, 6, 6. Voco au- 


tem generatrices, quia ex iis certo modo multipli- 


catis 


ma, man, wh. 08 


{ 209 ] 
catis producuntur termini Seriei ; cujus uſus tum 
maxime apparet, cum differentiæ ices ſunt 
finitz z termini autem Seriei infiniti; ut in propo- 
firo exemplo Numerorum Cubicorum. :- 


} 


o T8 01297 6 ID Ie 

Hoc cum audiſſet clariſſimus Pellius reſpondit, 
id jam fuiſſe in literas relatum a D. Mouton Ca- 
nonico Lagdunenfi, ex obſervatione nobiliſſimi viri 
Franciſci Regnaldis Lugdunenfi, dudum in literario 
Orbe celebris, in libro laudati D. Mouton de dia- 
metris apparentibus Solis & Lunæ. Ego qui ex 
Epiſtola quadam a Regnaldo ad Monconiſium ſcrip- 
ta, & Diario itinerum Monconi ſiano inſerta, nomen 
D. Moutoni & deſignata ejus duo didiceram; Dia- 
metros Luminarium apparentes, & conſilium de 
menſuris rerum ad poſteros tranſmittendis; igno- 
rabam tamen librum ipſum prodiiſſe: quare apud 
D. Oldenburgium Socictatis Regalis Secretarium, 
ſumtum mutuo tumultuarie percurri, & inveni ve- 
riſſime dixiſſe Pellium. Sed & mihi tamen dandam 
operam credidi, ne qua in animis relinqueretur 
ſuſpicio, quaſi tacito inventoris nomine alienis me- 
ditationibus honorem mihi quærere voluiſſem; & 
ſpero appariturum eſſe, non adeo egenum me me- 

itationum propriarum ut cogar alienas emendi- 
care. Duobus autem argumentis ingenuitatem 
meam vindicabo. Primo ſi jipſas Schedas meas 
confuſas, in quibus non tantum inveutio mea. ſed 
& inveniendi modus occaſioque apparet, mon- 
ſtrem : deinde fi quædam momenti maximi Reg- 
naſdo Moutonoque indicta addam, quæ ab heſterno 


veſpere 


f 
1 


| 
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veſpere conſixiſſe me non ſit veriſimile, quæque 
7 — facile expectari a Tranſcriptore. 
Ex Schedis meis occaſto inventi hæc apparct : 
quærebam modum inveniendi differentias omnis 
generis poteſtatum, quemadmodum conſtat diffe- 
rentias ratorum eſſe numeros impares; inve- 
neramque regulam generalem ejuſmodi. 

Data potentia gradus dati præcedente, inveni- 
re ſequentem (vel contra) diſtantiæ datæ vel radi- 
cum datarum; ſeu invenire potentiarum gradus 


dati utcunque diſtantium differentias. Multiplice- 


tur potentia gradus, proxime præcedentis radicis 
majoris per ifferentiam radicum; & differentia 
porentiarum gradus proxime præcedentis multi- 
plicetur per radicem minorem ; productorum ſum- 
ma erit quæſita differentia potent iarum, quarum 
radices ſunt datæ. Eandem regulam ita inflexc- 


ram, ut fufficerer, præter radices, cujuſlibet gra- 


dus, etiamſi non proxime præcedentis, potentias 
datarum radicum dari, ad differentias potentiarum 
alterius cujuſcunque licet altioris gradus invenien- 
das. Et oltendi uod in Quadratis obſervatur, nu- 
meros impares eſſe corum differentias, id non niſi 
regulz propoſitæ ſubſumptionem eſſe. 


His meditationibus defixus, quemadmodum in 


Quadratis differentiz ſunt numer! impares, ita quo- 


que quæſivi quales eſſent differentiæ Cuborum; 


qum cum irregulares viderentur, quæſivi differen- 
nas differentiarum, donec inveni differentias tertias 
eſſe numeros ſenarios. Hæc obſervatio mihi ali- 
am peperit: videbam enim ex differentiis præce- 


dentibus generari rerminos differentiaſque ſequen- 


tes, ac proinde, ex primis, quas ideo voco gene- 
ratrices, ut hoc loco o. 1. 6. 6, ſequentes om- 
nes. Hoc concluſo reſtabat invenire, quo additio- 
nis, multiplicationiſve, aut horum complicationis 
genere, termini ſequentes ex differentiis generatri- 
cibus producerentur. Atque ita reſolvendo ex- 

| peri- 
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periundoque deprehendi primum Terminum o 
componi ex prima differentia generatrige o ſumta 
ſemel ſeu vice una: Secundum x ex ptima o ſemel 
& ſecunda 1 ſemel:, Tertium 8;ex prima o ſemel, 
ſecunda 1 bis & tertia 6 ſemel: gam a x 1 IX 2 
＋GXI = 8. Quartum 27, ex prima ꝙↄ ſemel, ſe- 
cunda 1 ter, tertia 6 ter, quarta 6 ſemel: na 
oxt + 1Ix-++6x3 +6x = 27, &c. idque 
Analyſis mihi univerſale eſſe comprobavit. Hæc 
fuir ocoaſio ohſervationis meæ longe alia a Meuto- 
niana, qui cumin Tabulis condendis lahoraret, in 
hoc calculandi compendium. cum Regnaldo 775 N p 
nec vel illi vel *Reghaldo adimenda . 8 
Briggius in Logarithmicis ſuis jam olim alia gue 
dam, obſervante Pelli, ex parte advertit. Mihi 
hoc ſupereſt ur addam' nonnulla illis indicta, ad a- 
moliemdum Tranſcriptoris nomen; neque enim 
inteteſt Reipublicæ quis obſervaverit, intereſt quid 
obſetvetur. Primum ergo illud adjicio, quod a- 
pud Moutonium non extat, & caput tamen rei 
eſt: quinam ſint illi numeri, quorum” Tabulam 
ille exhibet in infinitum continuandam, quorum 
ductu in differentias generatrices, productis inter 
ſe junctis, termini Serierum generentur.. Vides 
enim ex ipſo modo ano tabula ab co pag. 3 85. ex- 
hibetur, non fuiſſe id ei fatis exploratum; alioqui 
enim veriſimile eſt ita Tabulam fuiſſe diſpoſitu- 
rum, ut ea numerorum connexio atque harmonia 
appareret; niſi quis de induſtria texiſſe dicat: ira 
enim ſe habet pars Tabulæ. 5 bs | 


141 


1 

0 * 
111 
1 M 
* > * 9939 
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111 
211 1 4 
| ; 1 2 * 
e 
t 
6 F 10 10 7 1 
_ 7 „ 6 
e 
918 28 7 70 6 
101 9 36 4 126 126 
ir 10 45 120 210 252 


Apparet ex hujus Tabulæ conſtructione ſolam 
haberi rationem correſponſus numerorum generan- 
tium cum numero Termini generati; ut cum ter- 
minus eſt quartus (4) producitur ex prima diffe- 
rentia ſemel, ſecunda ter 3, tertia ter 3, quarta 
ſemel 13 ideo in eadem (4) Linea tranſverſa _ 
tur 1. 3. 3. 1. Sed vel non obſervavit vel diſſimu- 
lavit autor correſponſum numerorum, ſi a ſummo 
— 4 eundo per columnas diſponantur hoc 

Da 4 es Ant | n 


n 
2112 

1 52A. 
n 

1 4 „ 48 

611 F 10 10 T 1 
n 6 
1 
911 8 28 6. 70 6 
101 9 36 4 126 126 
1111 10 45 120 210 252 


Ita enim ſtatim vera genuinaque eorum natura 
ac generatio apparet ; eſſe ſcilicet eos numeros 


quos Combinatorios appellare ſoleo, de quibus 


multa dixi in diſſertatiuncula de Arte Combinato- 
ria; quoſque alii appellant Ordines numericos; alii 
in 
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in ſpecie primam cohunimam Unitatum; ſecundam 
Numerorum naturalium, tertiam Triangularium, 
quartam Pyramidalium, quintam Triangulo Trian- 

larium &c. de quibus integer extat Tractatus Pa- 
Fhati ſub titulo Trianguli Arithmeticizin quo tamen 
proprietatem numerorum ejuſmodi tam illuftrem 
tamque naturalem * non obſervatam ſum miratus. 
Sed eſt profecto caſus quidam in inveniendo, qui 
non ſemper maximis ingeniis maxima, ſed ſæpe e- 
tian mediocribus nonhulla offert. | : 

Hinc jam vera numerorum iſtorum natura, & 
Tabulz conſtructio, five a Regnaldo five a Mouto- 
nio diſſimulata, intelligitur : ſemper enim terminus 
datus columnæ datz componitur ex termino præ- 
cedente columnz tam præcedentis quam datæ: At- 
que illud r ret, ion opus eſſe moleſto cal- 
culo ad Tabulam a Moutonio propoſitam continuan- 
dam, ut ipſe poſtulat; cum hæ numerorum Series 

jam tradantur calculenturqu. 

Cæterum Moutonius obſervatione iſta ad interpo- 
nendas medias proportionales inter duos extremos 
numeros datos; ego ad inveniendos ipſos numeros ex- 
tremos in infinitum cum eorum differentiis, utendum 
cenſebam. Hinc ille, non niſi cum differentiæ ultimæ 
evaneſcunt (aut pene evaneſcunt) uſum regulæ in- 
venit; ego detexi OY caſus, regula = 
K N | am 


Imo obſervata fuit. Vide Paſchalii Triangulum 
 Arithmeticum, Pariſiis Anno 1665 editum , pag. 
2. bi definitionum antepenultima hæc eft. 


Le nombre de chaque cellule eſt egal a celuy de la 
celllue qui la precede dans ſon rang perpendiculaire, 
plus a celuy de la cellule qui la precede dans ſon ys; 
parallele. Ainſi la cellule F, eſt a dire le nambre 
la cellule F, agale la cellule C plus la cellule E; 
& ainſi des autres. | Wh 


No 
XXXII. 


11140 

dam inobſeryata comprehendendos; ubi po 

ex datis numeris finitis certo modo wle vapes 
producere numeros plurimarum Serierum in infini 
— euntium, etſi differentiæ carum non evane- 

C. ri n 

Ex iiſdem fundamentis poſſum efficere. in pro- 
greſſionibus problemata plurima; aut in Nume- 
ris ſingularibus, aut in Rationibus vel Fractioni- 
bus: poſſum enim progreſſiones addere ſubtrahere- 
que, imo multiplicare quoque & dividere, idque 


compendioſe. 
bs 1 1 „ 
14 'F A & Jas. ＋ „n 
4; 8 F 22 * Fr 7 | 
94. r 2 | | * 4 
7 28 77 FE 
1 6M © x dc 
IT „„ 75 —_ : | 


e, Ge. Ce. Ge. | 
M,ulta alia circa hos numeros: obſervata ſunt 2 
me, ex quibus illud eminet, quod modum habeo 
ſummam inyeniendi Seriei Fractionum in infini- 
tum decreſcentium; quarum numerator Unitas, 
nominatores vero numeri iſti Triangulares aut Py- 


ramidales, aut Triangulo Triangulares . 


NPXXXI. Ii ſeriniis etiam Reg. Societatis aſſervantur Auto- 


a quingue Epiftolarum, a D. Leibnitio ad 
. Oldenburgum eodem Anno 1673 /criptarum; 


prima autem Londini data eff Februaru 20, e- 


ligue vero Pariſiis Martii 30, Aprilis 26, Mail 

24, & Junii 8. Ormniumgue, ſi ſecundam exci- 
pias, exemplaria leguntur in Libro Regie Socteta- 
tis N' 6. Pag. 34, 101,115 C137. 


Hactenus D. Leibpitius iu Arithmetica venſabatur 
jam ad Geometriam ſe convertit, & Anno proximo 
ad Oldenburgiam /cribit Epiſtolas duas Pariſis 

Jul. 15, & Oct. 36 datas, que leguntur in Lib. E- 
piſs. Regie Societatis N* 7. pag. 93 & 110, eademge 


Tee 
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 reperiuntur impreſſæ in Toma tertio Operum Ma” 
thematicorum D. J. Wallis, & in ſeriaiis Reg 
Societatis afſervantur earuns Autographa. 


E barum prior 15 Julii daa. 
U eſt quod nullas a me habuiſti literas 6c. 
— Alia mihi Theoremata ſunt, momenti 
non paulo majoris. Ex quibus illud imprimis mi- 
rabile eſt, cujus ope Area Circuli, vel Sectoris e- 
jus dati, I. 5 mt ant per Seriem quan- 
dam Numerorum rationalium continue produttam 
in infinitum. Sed & Methodos quaſdam Analy- 
ticas habeo generales admodum & late fuſas, quas 
majoris facio quam Theoremata particularia & 
exquiſita. 1 and Fe TAL 


| ' ST x 


Ex popteriore 26 Octob. data. 
ant hee 450 ied id ts wort eee LK) 
PRs in ea Geometriæ parte rem memarabi- 


lem mihi eveniſſe nuncio. Scis D. Viceco- XXXIII. 


mitem Braumterum, & Cl. Nic. Mercatorem exhi- 
buiſſe Infinitam Seriem numerorum rationalium, 
ſpatio Hyperbolæ æqualem. Sed hoc in Circulo 
efficere hactenus potuit * nemo. Etſi enim illi 
Brounterus & Walliſius dederint numeros rationa- 
lea magis magiſque appropinquantes; nemo tamen 
dedir Fm werque dtdit; ſed forte non ejus ſenſu, | 
Pro nem Numerorum'” rationalium, cujus in 
inſinitum continuatæ ſumma ſit exacte æqualis 
Cireulo. Sed vero mihi tandem feliciter ſueceſſit. 
Inveni enim ſeriem Numerorum valde ſimplicem, 
* ſumma exacte æquatur Circumferentiæ Cir- 
i; pofito Diametrum eſſe Unitatem. Et habet 
Cullaius jara ante quadriennium Series Newtonianas, ante trien- 
nium Gregoriavss, cum Amicis communicare cœpit. Leibnitius in 
Anglia did erſabatur Anno ſuperiore (167 3) & hujuſmodi Series non- 
dum commanicaverat, nec prius cum Amicis in Aula communi- 
care ccepit quam ab Oldenburgo acceperat, ut mox patebit; neque 

alias commumicavit quam quas acceperat. ; 
2 ea 


IN 
XXXIV. 
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ca Series id quoque e od miras quaſdam 
Circuli & Hyperbolæ exhibet harmonias. Itaque 
Tetragoniſmi Circularis Problema, jam a Geo- 
metria traductum eſt ad Arithmeticam Infinito- 
rum. Quod hactenus fruſtra quærebatur. Reſtat 
ergo tantum, ut Doctrina de Serierum ſeu Pro- 
greſſionum numericarum ſummis perficiatur. Qui- 
cunque hactenus Quadraturam Circuli exactam 
quæſivere, ne viam quidem aperuere per quam 
co pervenire poſſe ſpes fit. Quod nunc primum a 
ne factum dicere auſim. Ratio Diametri ad Cir- 
cumferentiam exacte a me exhiberi poteſt per Ra- 
tionem, non quidem Numeri ad Numerum, (id 
enim foret abſolute inveniſſe;) ſed per rationem 
Numeri ad totam quandam Seriem numerorum 
rationalium valde ſimplicem & r m. Eadem 
* Methodo etiam Arcus cujuſlibet, * Sinus 
datur, Geometrice exhiberi ejuſmodi ſeriem, 
valor poteſt; nullo ad integræ Circumferentiæ 
dimenſionem recurſu. Ut adeo neceſſe non ſit, 
Arcus rationem ad Circumferentiam noſſe. 


5 


Oldenburgo poſtea quæſivit, Maii 12, 1676. 


Excerpta ex Epiftola D. Oldenburg ad D . Leibni- 
tium, Anno I 674, 8 Decembris data, cujus af- 


Methodum exhibendi Arcum cujus Sinus datur, Leibnitins ab 


ſervatur Autographum. Eadem autem 8 in- 
Lib. Ne 7. pag. 


ter Epiſtolas Regie Societatis, ., 
1193 :eftque reſponſum ad literas D. Leibnitii 26 
Octobris præcedentis datas. 


¶ od de profectu in Curvilinearum dimenſione 
memoras, bene ſe habet: ſed ignorare te no- 

lim Curvarum dimetiendarum rationem & Metho- 
dum a laudato Gregorio, nec non ab Jaaco Neu- 
tono ad Curvas quaſlibet tum Mechanicas, tum 
Geometricas, quin & Circulum ipſum ſe _ 
dere 
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dere, ita ſcilicet ut fi in aliqua Curva Ordinatam 
dederis, iſtius Methodi beneficio poſſis Lineæ Cur- 
væ longitudinem, Aream figuræ, ejuſdem centrum 
Gravitatis, Solidum rotundum ejuſque ſuperficiem 
ſive erectam ſive inclinatam, ſolidique rotundi 
ſegmenta ſecunda; horumque omnium converſa 
invenire: quin & dato quolibet arcu in Quadran- 
te, Logarithmicum Sinum, Tangentem vel Se- 
cantem, non cognito naturali, & converſum com- 
putare. Quod vero ais neminem hactenus dediſſe 
progreſſionem numerorum rationalium, cujus in 
infinitum continuatæ ſumma fir æqualis circulo, id 
vero tibi tandem feliciter ſucceſſiſſe, de eo quidem 
tibi gratulor, &c. | 


Ex Epiſtola D. Leibnitii ad D. Oldenburg, Pari- Nei 
fiis Anno 1675, 30 Martii data. Extat Auto- XXXV. 
graphum ſcriptorisy & reperitur deſcripta inter E- 
piſtolas Reg. Soc. N* 7. pag. 213. Hac autem re- 
ſpondetur ad fx. Oldenburgi /iteras 8 De- 


cembris pracedentis datas. 


CCribis, clariſſimum Newtonum veſtrum habere 
methodum exhibendi Quadraturas omnes, omni- 
umque curvarum ſuperficierum & ſolidorum ex re- 
volutione genitorum dimenſiones, & centrorum gra- 
vitatis inventiones, per appropinquationes ſcilicet, 
ita enim interpretor. Quæ methodus ſi eſt uni- 
verſalis & commoda, meretur æſtimari; nec dubi- 
to fore ingenioſiſſimo Authore dignam. Addis tale 
quid Gregorio innotuiſſe. | 


No 
XXXV 
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E Epiſtols D. Oldenburg 4d. D. Leibnitium, A- 


no 1675, 15 Aprilis data, cujus babetur exemplar 
inter Epiſtolas Reg. Sacietatis N 7. pag. 216. 
Hac reſpondetur ad D. Leibnitii Zteras 30 Marti 
precedentis datas : Anglice autem extat manu D. 
Collins defignata ac 10 Aprilis data, eamgue La- 
tine tranſiulit D. Oldenburg & ad D. Leibni- 
tium mitt. * * 19 | | 


TN Collinius, præmiſſa ſalute, quæ ſequuntur re- 


mittit. Primo Cl. Gregorium in poſtrema 
ſua ad Illuſtrem Hugenium reſponſione Seriem ſup- 
peditaſſe ad ſemicircumferentiam circuli invenien · 
dam, quæ talis. 
Pone radium = , dimidium Jatus quadrati in- 
ſcripti circulo = d, & differentiam inter radium & 
latus quadrati e: ſemicircumferentia æqualis eſt 


&c. in infinitum; quæ Series adeo Te poteſt 


ut a ſemicircumferentia minus differat quam ulla 
quantitas aſſignabilis. % 2887 
Editum hoc fuit a D. Gregorio poſtquam D. Mer- 


catoris Logarithmotechnia jam extabat, que quam 


primum viderat lucem, ad D. Barroviwm a me fuit 


tranſmiſſa; qui obſervato in ea infinite ſeriei uſu 


ad Logarithmos conſtruendos, reſcribebat Metho- 
dum illam jam aliquandiu excogitatam fuiſſe a ſuc- 
ceſſore ſuo Newtono, ommbuſque Curvis, earum- 
que portionibus, Geometricis æque ac Mechani- 
cis univerſim applicatam, cujus rei ſpecimina quæ- 
dam ſubjecit, viz. | 

Poſita pro Radio Unitate, datoque x pro Sinu, 
ad inveniendum z Arcum Series hæc eſt; 


- 3 5 5 ; 
Z = & T7 x * r* + © 9 &c. in 


- 3 ®S + 
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infinitum. Et extrafta radice hujus Aquationis me- 

thodo ſymbolicaz fi dederis 2 pro arcu, ad inyeni- 

endum x ſinum ſeries hæc eſt; - 

8 Jo - 2? + 3 4 — Tais Kc. 

Atque hæc Series facile continuatur in infinitum. 

Prioris beneficio ex Sinu 30 grad. Ceulenii nume - 

ri facile ſtruuntur. ö en 
Conſimiliter ſi ponas radium R, & B Sinum ar- 

cus: Zona inter diametrum & Chordam illi paral- 


jclam eſt P f 
„ o 5B? 7B? 


93 

2 2RB — . 20R?  g6R5 © 576R7 © 1408R9 
* | > 
mini ſecundi, quarti & F. 


2 
ſexti, &c. inſeryit aſſig- — 


— &c.. Atque eadem 
* 
nandæ Aren Zonæ æqui-A 


ſeries mutatis ſignis ter- 


5 
lateris Hyperbolz, viz. | 
B33 BS * 539 
AFGB=2RB + 5 — 56 T 56s pe * 


73˙¹ 1 gcc 
1 9 —_ | | 

Rurſum, dato Radio R, & Sinu verſo five fa- 
itta a, ad inveniendam Aream ſegmenti reſecti a 
orda : pone b: pro 2R4, ; | 4 

| 24 4 


5a? 74 &c | 
n 1 2 4 as 
Et Arcus integer = 2b + 5 + 35 + 5 + 
3543 | 634 | 
nai T 105 T Kc. 

Duæ hæ Series D. Gregorio debentur, quas ex- 

hibuit ex co tempore quo uſus eſt hac Methodo; 

uod ab ipſo aliquot poſt annis factum, poſtquam 


cilicet intellexerat D. JENS generatim eam 
4 2 * 


[120]: 


applicaſſe. Exinde quoque ad nos miſit Series fi” 
miles ad Tangentes naturales ex earundem Arcu- 


bus, & converſim, obtinendum. Ex. gr. pone Ra- 
dium = r, Arcum 4a, Tangentem 7; crit = @ 
a 245 1747 6249 —_ 7 
Er Et ere 
Et converſim ex Tangente invenire Arcum ejus 
on es * e9 | 1 Wi 

To, = 1 — * * F 


Atque hoc factum cum vides, facile credideris, 


poſſe eadem Methodo æque facile ex Arcu inve- 
niri Sinum vel Tangentem Logarithmicum. abſ- 
que inventione Naturalis, & converſim. Pronum 
quoque tibi fuerit credere Methodum hanc appli- 


cari poſſe ad rectificationem quarumlibet curva- 


rum, particulatim vero ad lineam Quadratricem, 
& ad inveniendam Aream illius Figuræ: id quod 
antchac nulla demum cum Merhodo fuit præſti- 
tum. Atque ulteriore calculationis labore extendi 
poteſt ad inveniendas Areas Superficierum in ro- 
tundis Solidis inclinantibus, nec non ad invenien- 
das Soliditates ſecundorum ſegmentorum in Solidis 
rotundis, E. G. Si Conoides aliqua ſecetur a plano 
tranſeunte per Baſin ejus, poterit id vocari Segmen- 
tum primum; & ſi hæc portio iterum ſecetur a 
plano recto ad planum prius ſecans, portio eum in 


modum ſecta hoc ipſo- intenditur ut fit Segmen- 


tum | ſecundum. |] | 

Porro Methodus eadem applicatur inveniendis 
radicibus purarum poteſtatum, valde affectarum æ - 
quationum; ita ut ex quolibet numero abſque 
Logarithmorum ope, excitare poſſis quamlibet po- 
teſtatem per ſaltum, & ex quavis poteſtate, utut 
affecta, invenire Radicem ejus, vel quodvis me- 

* Hane Seriem D. Collins initio anni 167 1 2 Gregorio acceperat 
fupras D. Leipnitius eandem cum amicis in Gals hoe tnea ut 6. 
ain communicavit, celata hac Epiſtola. | 


di- 
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dium illud inter & Unitatem aſſignatum. D. Gre- 
gorius magno labore paravit Seriem infinitam, ge- 
neratim reſpectivis poteſtatibus affectis cujuſlibet 
æquationis propolitz adaptandam; ita ut quivis 
Algebræ cultor, penu ipfius inſtructus, mox apta- 
re poſſit Seriem aliquam ad inveniendam quamli- 
bet Radicem cujuſvis æquationis propoſitæ, poſt- 
quam innotuit ad quod latus noti limitis Radix ce- 
ciderit. Verum id hactenus nobis non commu- 
nicavit, uti nec nos illum by ” — ſoli- 
citavimus, imprimis cum ipſe lu permittat 
Newtono, ut ile primus Lo bujus Methodi de 
infinita Serie inventionem orbi Mathematico pate- 
faciat, &c. e 


Ex Epiftola' D. Leibnitii ad D. Oldenburgh, An- V- 


graphon ejus, eademque legitur in Lib. Epiſt. Re- 


giæ Sotietatis'N* 7. pag. 235. Reſponſum autem 
| ef 2 prediftas 5. Oldenbargi literas 15 Apri- 
S aatas. | > Au 


Iteras tuas multa fruge Algebraica refertas ac - 
cepi, pro * tibi & doctiſſimo Collinio 
tias ago. Cum nunc præter ordinarias curas 
echanicis imprimis negotiis diſtrahar, non potui 
examinare Series quas miſiſtis, ac cum * meis com- 
parare. Ubi fecero, + perſcribam tibi Sententiam 
meam: nam aliquot jam anni ſunt quod inveni 
meas via quadam ſic ſatis ſingulari. * 
um 


His verbis Series, D. Teibnitius ſe ante annos aliquot 
inveniſſe vrofe tus oft, a — 4 — diverſas fuiſſe. Subjungit e- 
tiam ipſe verbis diſertis ſua a Communicatis lange diverſa eſſe circa 
hanc rem meditata. Vid. Epiſt. Mai 12, 1676. 

N. B. _ —— 1 Leibnitins, ſed ubi Series duas 
primas per Mohr um quendam denuo accepiſſet, poſtulavit Metho- 
dum D Newron — ad iſtas 22 ad ſe mitti, quaſi 
gullas prius ab Oldenburgo accepiſſet. Et hoc pacto Epiſtolam = 


10 1675, 20 Maii Pariſiis data. Extat Auto- XXXVII. 
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ſom magni facio, quoniam omnes purie Matheſe 
os partes ab ipſo egregie cultas . Malta ha- 
beo deſtinata a qui me deterrent calculi” tan - 
tum, qui nec ſuſeipi 


pi facile ab homine occupato, 
nec alteri niſi doctiſſimo ac ſinceriſſimo tuto rel 
: poſſunt. 8 Tx | | 21 At | AIST! 5 * 
N* Ex Afiis Eruditorum Anno 1691 Menſe Aprili pg: 
XXV mn. 198. babentur bee D. Leibnitii n 


1 


p was ww. oa. Yo Wa. -— » Þ — 


22 Anno 1675 compoſitam habebam * opuſculum 
 Onadrature Arithmetice ab amicis ab ill tem- 
fore lectum, ſed quod, materia ſub manibus creſcen- 


te, limare ad editionem non vacavit, poſtguam alir po! 
occupationes ſupervenerez preſertim cum nunc proli- dif 
ius exponere vnigari more, ur Analyſes noſtra noua net 
paucis exbibet, non ſatis opera pretium videatur. In- ge! 
terim infitnes quidam Matbematici, guibus weritas gor 
primarie noſtræ Propaſitionis duuum in Actis publi- 10 
cate innatuit, pro humanitate ſua noſtri gualiſcungue 
inventi candide meminere. Wil 4 
* D E. 


ceptarum timam ſibi vi . 

* Quadratura Arithrnetica; de qua hic 4itur, ea eſt quam Grego 
rins cum D.'Collmis initio Anni 165, © Loi 
tio hoc Anno communicavit. De hac 
anno communicare ccepit : Anno proximo ſcriptum polivit ut cum 
Oldenburg cummuniciretur: Anno tertio in patriam redux Nego- 
tits publicis intereſſe corpit, && materia ſub manibus creſcente opus 
ad Edirionen limare non amplius vacavit. Sed neque operæ pre- 
pom duxit ſubinde prolixius exponere vulgari more Analyli 
ua nova paucis exhibet. Inventa eſt igitur hæc Anal 73 
D. Leibnitius opuſculum vulgari more compoſitum polire & limare 
defiit, & Negotiis publicis intereſſe ceepit. , 


' * 


Abefraphum Epiſtole Gregorii ad 
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Excerpta ex Schediafinatis manu D. Collins eur No 

| tis & in ſcrintis 'ejus repertis, & womnmllis in locis XXXIX. 
Oldenburgi calamo caſtigatis; que quidem D. Ol- 
denburg D. Tſchürnhauſio franſmittenda acce- 
perat & Latine verrerat. Extant autem tum Au- 
tograpba D. Collins, tum reſponſum ad tadem D. 
Oldenburgo reddizam, cam Titulo manu ejus in- 
ſcripto, © Reſponſum ad Scriptum D. Collinii 
de Cartefii Inventis, Accep. d. 8 Junii 1675. 


N Onnulli Carieſiam arrogantiz infimularunt, aſ- 

= ſerentem ſe ex ARES —.— Methodiſve 
in optimam ſimpliciſſimamque inci- 
lle: an ullibi oj — Carteſius plane 
neſcio, certum tamen eſt Methodum ducendi Tan- 
gente multum promotam fuiſſe a Newrono & Gre- 
gorio. Ita liquet ex Neu Epiſtola Anno 1672, 
10 Decemb. data. Vide pag. 104. 1 4 


N. B. In hoc Schediaſmate habetur 


Epiſtole bejus, ur * 
5 Sept. 1670. ſupra impreſſe, 


Ex Epiſtola D. Oldenburg ad D. Leibnitium, An- No XL. 
10 1675, 7900 unii data, & in Lib. Epiſt. Regie 
Societatis 7. pag. 243 deſcripta. Reſponſum 


autem oft ad præcidentes D. Leibnitii Literas 20 


Maii datas. 


Ominus Newtones, bene ficio Logarithmorum 
graduatorum in ſcalis mwagghtunus locan- 

dis ad diſtantias æquales, vel circulorum concentri- 
corum eo modo graduatorum adminiculo, invenit 
radices Æquationum. Tres regulz rem confici- 
unt pro Cubicis, quatuor pro Biquadraticis. In ha- 
rum diſpoſitione  reſpe&ive Coefficientes omnes 
jacent in eadem Linea reQaz a cujus puncto tam 


remoto a prima Regula ac ſcalæ graduatæ _ 
a 


Ne XLI. 


i, 


N*XLII. 


des, impertire tibi yoluit —— T/chirnhanſins nu- 
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ab invicem, Linea recta iis ſuperextenditur, ung 
cum præſcriptis conformibus 1 qu 
" regularum una datur-poteſtas pura radicis quæ. 
tæ. TS +, yaa 


Ex Epiſtola D. Leibnitii ad D. Oldenburg, Parifiis 
Anno 1677, 12 Julii data. Hujus extat Auto- 
graphum; habeturque Exemplar ejus in Lib. E. 
piſt. Reg. Societatis N* 7. pag. 149. Reſponſum 
autem eſt ad Literas precedentes D. Oldenburg! 
& impreſſa legitur inter opera D. Wallifli. 4 
hac perperam ſcribitur Parius pro Darius. 


Ethodum Celeberrimi Neutoni, radices &. 
quationum inveniendi per Inſtrumentum, 
credo differre a mea. Neque enim video, in mea, 
uid aut Logarithmi aut Circuli concentrici con- 
erant. Quoniam tamen rem Vobis non ingra- 
tam video, conabor abſolvere, ac tibi communi- 
care, quamprimum otu fat, erit. 
Scripſiſti aliquoties, Veſtrates omnium Curva- 
rum dimenſiones per appropinquationem dare. Ve- 
lim noſſe, an poſſint dare Geometrice Dimenſio- 


nem Curve Ellipſeos vel Hyperbolæ ex data Cir- 


culi aut Hyperbolæ quadratura. 


Ex Epiftola D. Oldenburgi ad D. Leibnitium, An- 
no 1677, zo Septemb. data. Cujus extat Exem- 
plar manu D. Oldenburg deſcriptum. Legitur e- 

 tiam in Lib. Regie Societatis Ne 7. pag. 159. & 
Reſponſum eſt ad præcedentem. ORIYA © 


S quoddam Belgicum Belga quidam 
Georgius Mohr vocatus, Algebræ & Mecha- 
nicz probe peritus, apud Collinium noſtrum reli- 
quit, qui apographum ejus, quale hic inſertum vi- 


per 


V2.7 EB ©. SO 


% 


-... 


falutavir. _—— Scire cupis an dare noſtrates G 

metrice poſſint dimenſionem Curvæ Ellipſeos aut 
Hyperbolæ, ex data Circuli aut Hyperbolæ qua- 
dratura. Ait Collinius illos id 22 non poſſe 
Geometrica præciſione, ſed eos poſſe ejuſ- 
modi approximationes quæ quacunque quantitate 
data minus a ſcopo aberrabunt. Et ſpeciatim quod 
attinet alicujus arcus circuli rectificationem, im- 
pertiri tibi poterit laudatus T/churnbauſius Metho- 
dum a Gregorio noſtro inventam, quam cum apud 
nos eſſet, Collinius ipſi communicavit. | 


Ex Epiftola D. Leibnitii ad D. Oldenburg, Pari- 
fiis 28 Decembris Anno 1675 data. Extat Au- 
tographum ejus, deſcribiturque in Lib. Reg. Socie- 
N' 7. pag. 189+ & a D. Walliſio impreſs 
eſt. 4 


Pariſios hinc profectus eſt, & te ſine dubio jam 
©. 


Uarum tibi literarum debitor, rogo ne ſequius 

interpreteris ſilentium meum, ſoleo enim in- 
terrumpi nonnunquam, & hæc ſtudia per intervalla 
tractare. Quod T/churnhauſfium ad nos miſiſti, fe- 
ciſti pro amico]: multum enim ejus conſuetudine 
delector, & ingenium agnoſco in Juvene præcla- 
rum & magna promittens. Inventa mihi oſtendit 
non pauca, Analytica & Geometrica, ſane perele- 
ne. Unde facile judico, quid ab co expectari 
Poult, 

Habebis & a me Inſtrumentum AEquationes 
omnes Geometricas conſtruendi unicum: Et me- 
am Quadraturam Circuli ejuſque partium, per 
Senem Numerorum Rationalium infinitam z; de 
qua aliquoties ſcripſi, & quam jam pluſquam Bien- 
nio abhinc Geometris hic communicavi. 


* 


No XLIII. 
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No XLIv. E Egle P. Leibes 44 D. Oldenburg, b ge 


riſiis 12 Maii Amo 1676 data, cujus Antogra- 
_ phum in ſerinus Regie, Sorietatis 2 Fab 


ak man. eee in n ſeriptis. . 


"UM Ge ergins Moby Dans mus [ſuper us Beiga] in 


ye tn & A nobis at- 
tulerit communicatam a Doctiſſimo Collinis 
veſtro expreſſionem — inter Arcum & Si- 
num 2 Series Ne _ owe 
Arcu 2, Radio 1. 


. 
$f 2s * 
1 2=# +58 ＋ 2 ＋ 1 112 * 


37 
11 * &c. 
* d Þ nn 7 e + i de 

Hæc * Inqv an, cum drt ille, uz 


mihi valde ingenioſa videntur, & poſterior impri 
mis Series elegantiam quandam ngularcm babe 


at, ideo rem Fratam mihi feceris, Vir Clariffime, 
fi — — tranſmiſeris. Habebis viciſſim 


mea ab his longe diverſa circa banc rem meditz- 


NY XLV. 


ſeripſiſſe credo, demonſtratione tamen non dit 
quam ſ nunc Polio. Oro ut Cl. Collinio muſtam 1 
me ſalutem dicas: is facile tibi matrriam are 
ditabit ſatis faciendi defiderio meo. 


Ex Foiſtols D. Collins ad. D. Oldeuburgue, D. 

Lerbnitio um Parifiis agent? tranſmittends. Hu- 

Jus exemplar, Anno 1676. 14 Junii, manu ipſius 

| D. Collins deſeriptum, ac in ſcriniis 9 reper. 
tum etiamnum conſervatum eſt. 


Ronde ſi placet, ad ca que. quærit D. | 
Leibnitius in Literis ejus 12 oi datis, Se- 


* Quaſi ante Annum eaſdem non accepiſſet ab Oldanburgo. 
+ Ke es prædictum de a Arithmetica D. Leibni- 


tius re perrexit. 


co 

ta, de quibus jam aliquot abhinc Annis ad te ] 
7 

L 

J 
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op zac aid 1900 une ww 
* „ : PL. 8 is 38 
mæ numeros Coeſficientes, --- —— 
riei pri Wenn „ 62,40? 112½ 1152? 
11 1 ener „ 
hoc modo compoſitos eſſe, , & = 
eee 
R 
— 40? & 40 K U — 112? & 112 X 8x9 11529 


35 9x9 63 73 3th 6 9 
& 1 X ITT = 58169 atque ita deinceps ininfi- 
nitum: unde intelligi poſſit hanc Seriem elegantia 
minime cedere converſæ ejuſdem, quæ tamen illi 
magis arridet. Meditata ejus de eodem Argumen- 
to, cum fundamentis plane diverſis innitantur, non 
poſſunt nobis non eſſe acceptiſſima; atque exopta- 
mus ea ſidem noſtram exuperare poſſe. Hujus au- 
tem Methodi ea eſt praftantia, ut cum tam late 
pateat, ad nullam hæreat difficultatem. Gregorium 
autem alioſque in ea fuiſſe opinione arbitror, ut 
uicquid uſpiam antea de hac re innotuit, quaſi 
labia diluculi lux fuit,. ſi cum meridiana. claritate 
coafergture os 5 ont Us tr 2 
H Anne, cam D. Gregorius anno ſaperiare d XL. UI. 
ad ſinem vergents exortuns eftt, que cum A. 
xicis cammunica ver at in unum corpus folicitante D. 
Leibnitio collect /unt. Et entat colieftio manu D. 
J. Collins exarata, cum hoc Titulos 


* Excerpta a D. Gregorii Epiſftolis cum D. Leib- 
nitio communicanda, ſiligus poſiquam perlegerit 
ille reddenda. Et fic orditur. 


D .H. Oldenburg Armigero. 
Uandoquidem impenſe rogaſti me, permotus 


ſolicitationibus D. Leibnitii & aliorum ex A. 
cademia Regia Pariſina, ut Hiſtoriolam aliquam 
concinnarem, Studia & Inventa doctiſſimi D. Ja- 


cobi 
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cobi Gregoris nuper defuncti exhibentem; quoni. 
amque arcta inter nos amicitia, crebraque dum vi- 
veret literarum reciprocatio fuit: In honorem No. 
minis ejus, quæcunque majoris momenti in lite. 
ris ejus occurrunt, ſumma fide in unum colligere 
ſtatuo, &c. 7. #8 


* Extratts from Mr. Gregory's Letters, 10 be lent Monſieur Leibnitz 
Rant: to peruſe ; who is defer d to return the ſame to y0u. * 


1 H. Oldenburg, E. 

e. ene £353:bold _ If 2126 

L Oraſmuch 2s you have much preſſed me being incited 
thereto by ho arnet Deſires of Mr. 2 and ede 


Academy at Paris, to give an Account of the prex 
Pao Hraamons of te ee fans Mr. Pune Gor 
; e bei 2. great Fri ip | 
= berween ug in is Li time 1 hall for the Honour I ber py 
\ emory, impartially give you an Account of the moſt material 
U ſages in his Letters, US, HD 1 Nn, 


In bac Collectione habetur Epiſtola ſuperius im- 
preſſa Gregorii ad Collins 5 Sept. 1670. Ha. 
betur & Epiſtola ſuperius impreſſa, quo Gregorius 
Quadraturam predifiam Arithmeticam initio Anni 
1671 cum D. Collins communicavit : Habetur & 
Epiſtola D. Newtoni ad D. Collins, 10 Decemb. 
1672 data, & ſuperius impreſſa, in qua Newtonus 
fe Methodum generalem habere dicit ducendi Tangen- 
tes, — Curvilineas, & ſimilia peragendi; & 
Methodum Exemplo ducendi Tangentes exponit : quam 
Methodum D. Leibnitius differentialem poſtea vo- 
cavit. Hæc Colleftio ad D. Leibnitium miſſa fuit 
26 Junii 1676. | 


— , 
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E Epiſtola D. Collins ad D. Davidem Gregori- Ne 
um prædicti Jacobi Gregorii nuper defuncti fra · XL VII. 


trem. Data autem eſt Anno 1676, 11 Auguſti, 
ejuſque habetur exemplar manu ipſius D. Collins 
deſcriptum. [ | 


FJ — compoſui, qua in unum congeſſi 
quæcunque unquam a Fratre tuo de rebus 
Mathematicis, vel literis aliaſve ſcripto, vel collo- 
=_ acceperim: eo fine ut eandem ſcrinii Regiæ 

ietatis (cujus erat ſodalis) commiſſam & aſſer- 
ratam, Amici ejus inſpicere poſſint, vel ſi libue- 


tit ioluto pretio tranſcriptam habere. Conſtat au- 


tem duodecim circiter ſchedis. Me vero nihil 
omiſiſſe quod alicujus momenti eſſe poterit, fi non - 
nulla cum Hugenio aliiſve controverſa excipias, a- 
ras ſacras juraturus contingere auſim. Mathema- 
ticis Gallis quouſque profecerat, quæque reliquerat 
Frater tuus, ſcire aventibus, me operam dediſſe ut 
is ſatisfacerem, ex ſequentibus comperies. Sub fi- 
nem autem exemplaris hujus Epiſtolæ hec ſubjunxerat 
D. Collins. a | 

Eruditi ex Academia Regia. Pariſenſi, audita D. 
Gregorii morte, cupide ſciſcitabantur ea quæ mo- 
riens reliquerat; ſimulque narrationem eorum 
quæ attinent doctrinam Serierum infinitarum a- 
pud nos repertam petebant: Sequentem ideo ad 


cos tranſmittendam curavi, ac deinde ad Davidem | 


Gregorium Fratrem Jacobi ſuperſtitem. WIT 
Cod attinet Doctrinam Serierum infinitarum; 
Mercator in Logarithmotechnia ſua primum 77 ol 
cimen ejus orbi exhibuit, applicando eam ad Hy- 
perbolæ Quadraturam tantum, & ad Logarithmo- 
rum Conſtructionem, abſque radicum extractione. 
Hanc ipſam ejus doctrinam a D. Valliſio in Tranſ- 
act. Philoſoph. illuſtratam habemus; eamque po- 
ſtea adauxit & promovit D. Gregorius in Exerci- 


tationibus ejus Geometricis eodem anno editis. 
K Paucos 


* <p — 
— = > 1 
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' Pauros poſt menſes quam editi ſunt hi Libri, 
miſſi ſunt ad D. Barroviam Cantabrigie : ille au- 
tem reſponſum dedit, hanc infinitarum Serierum 
doctrinam jam ante biennium a D. Iſaaco Newton) 
inventam fuiſſe, & quibuſvis 1.4 generaliter 
applicatam; ſimulque tranſmiſit D. Newtoni opus 
manuſcriptum, a D. Collius deinde cum D. Vice- 
comite Brounker Regiæ Societatis tum Præſidi 
communicarum. Barrovio autem cathedram Ma- 
thematicam abdicante, Neutonus ab eodem com - 
mendatus in ſucoeſſorem ejus electus eſt, & de hac 
Doctrina publice prælegit; Lectioneſque ejus in 
Bibliotheca publica Cantabrigienfs aſſrrvantur. 

Collins deinde, mediante D. Barrovio, D. News 
tono familiaris factus literarum commercium cum 
eo habuit; & ab eo Epiſtolam obtinuit 10 Decen- 
bis Anno 1692 datam, qua docet modum ducen- 
di Tangentes ad Curvas Geometricas, ope Aqua 
tionis qua relatio inter Ordinatim applicatas & Ab- 
feiffas exprimitur. ide Epiftolam hanc pag. 1oꝗ, 10. 
© "Collins etiam in diverſis literis Anno 1669 ad 
D. Gregorium datis, eidem fignificavit Newtos: in 
hac materia ſucceſſus. Greporivs autem contra, (c 
yuoque plures habere pro circulo Series; ſimulqui 
petiit nonnullas e Neunbonianis, quas cum praprii 
vonferre voluit, ad fe mitti. Miſit igitur aliqus 
D. Collins, quas Gregorius a ſuis prorſus diverſas, & 
faciliores ca ue aptiores inveniens, haud levi 
ſtudjo in eandem ipſam Newton; Methodum in- 
ciqdit, circa Annum exeuntem 1670: ſicut ipſe a- 
perte in Epiſtola 19 Decemb. teftatur. Pag. 96. 


Cum D. Leibnitius Methodam perveniends ad &. 

ries Anno ſuperiori ſibi miſſas defideraret, ( ut Gre: 
jana omnia Lutetiam Pariſiorum mitterenturs 

Oldenburgus '& Collins Newtonum enixe roga- 

runt ut ipſe Methodum ſuam deſcriberet cum D. Leib- 

nitio communicaudam. 

| Epiſtola 
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Zoiſtola prior D. Iſaaci Newton, Matheſeos Pro- 
feſſoris in Celeberrima Academia Cantabrigienſi; 
ad D. Henricum Oldenburg, Regalis Societatis 
Londini Secretarium ; 13 Junii 1676, cum lllu- 
firiſſimo Viro D. Godfredo Guilielmo Leibnitio 
(es mediante) communicanda. Literis Oldenbur- 


gi, (26 Junii) ad Leibnitium m2. 


Uanquam D. Leibnitii modeſtia, in Excerptis 
quæ ex Epiſtola ejus ad me nuper miſiſti, 
Noſtratibus multum ar ck circa Speculationem 
quandam Inſinitarum Serierum, de qua jam cœpit 
eſſe rymor: Nullus dubito tamen quin ille, non 
tantum, quod aſſerit, Methodum reducendi Quan- 
titates quaſcunque in ejuſmodi Series, ſed & ya- 
ria Compendia, forte noſtris ſimilia fi non & me- 
liora, adinvenerit. | 
Quoniam tamen ea ſcire pervelit qua? ab Anglis 
hac in re inyenta ſunt z & ipſe ante annos aliquot in 
hanc Speculationem inciderim: Ut votis ejus ali- 


qua ſaltem ex parte ſatisfacerem, nonnulla eorum 


quæ mihi occurrerunt ad te tranſmiſi. 

Fractiones in Infinitas Series reducuntur per 
Diviſionem; & Quantitates Radicales per Extra- 
ctionem Radicum; perinde inſtituendo Operatio- 
nes iſtas in Speciebus, ac inſtitui ſolent in Deci- 
malibus Numeris. Hæc ſunt Fundamenta harum 
Reductionum. | 

Sed Extractiones Radicum multum abbrevian- 
tur per hoc * Theorema. 


FIPQ] = Fs +7 AQ + Z*BQ. ; 
+ =0Q+ nm DQ+ &c. 


* 4" 
_ *Refolutionem Binomii in hujuſtnodi Seriem Anno 1669 Newtono 


K 2 Ubi 


No 
XLVIII. 
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Ubi P -+ PQ ſignificat Quantitatem cujus Ra- 
dix, vel etiam Dimenſio quzvis, vel Radix Di- 
menſionis, inveſtiganda eſt. P, Primum Termi- 
num quantitatis ejus; Q reliquos terminos divi- 


ſos per primum. Et =, numeralem Indicem di- 


menſionis ipſius P + PQ : five dimenſio illa Inte- 
gra 1 ſive (ut ita lo — Fracta; ſive Affirma- 
tiva, ſive Negativa. = ſicut Analyſtz, pro 
aa, aaa, &c. ſcribere ſolent 4, 4, &c. ſic ego, 


pro Va, Va, Vc. a, &c. ſcribo 45, 45, a? & 
pro , =9 =» {cribo a—1, a—2, 4—3. Et fic pro 


— = == {ſcribo aa>x&IMnlT's & pro 


, ane. 
Jon Ends r 


In quo, — caſu, ſi 2 + S- concipiatur eſſe 


P+P oj” i in Regula: erit PA, Q= — — 
—2, # = 3. Denique, pro terminis inter ope- 


randum inventis in Quoto, uſurpo A, B, C, D, 
N 


&c. N cmpe A pro primo termino P/; B pro ſe- 
cundo = AQ; & fic deinceps. 2 uſus Re 
gulæ patebit Exemplis. 


1 bs . Ver xx cc 7 xx ( ſeu cr + — 


| er 
= FT 27 — 82 - + Fo 128c? 256c? &c. 


Nam, in hoc caſu, eſt P = cc, Q= =, w = I, 
*=2, A(=Ps = ch c. B (==AQ)= <=, 


Xx * 


873+ Et ſic deinceps. 


Exem- 


. 0a 
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Exemplum 2. Eſt / 5:5+73z—x5: (id eſt, 


gx &] 8 1 
4 + ci f) = + _ — 26 _— | 2 
+ &c. Ut patebit ſubſtituendo in allatam Re 


c — 


lam, 1 pro m, 5 pron, c pro P, & 


Q. Poteſt etiam —x* ſubſtitui pro P, * 2 


pro Q. Et tunc evadet e . * 
c x45 cbt DK Tce 0 | 


ro 
Bows 


ent OM eds won. + &c. Prior modus 


* * 2 * 
eligendus eſt ſi x valde parvum fit; poſterior, fi 


valde magnum. - 
Exempl. 3. Eſt 7³ — 


æqualis N X 7 — * Apt 


=", e ris u= 5. A (P; = 


5 G00 eſt, Nx 


14 45 


1475 &c. Nam P 


53 * = , hoc eſt /. B (= „AQ —1 * 
1 aa | 
X = 5 & 


Exemplum 4. Radix Cubica ex Quadrato- qua- 


drato ipſius 4 + e, (hoc eſt, JT) eſt 45 2 


ty” + Ke. Nam P =4. Ne 


m=4 n=3. A(=P5) =, &c. 

Exempl. 5. Eodem modo ſimplices etiam pote- 
ſtates eliciuntur. Ur, fi quadrato-cubus ipſius 
de, (hoc eſt, 7+ e|' ſeu a+) deſideretur: E- 
rit juxta Regulam, P = d. 224 f. & n= I. 
Adeoque A (Pf) d. B( == — AQ) = 7 de 


& lic C= lo dee. D=10dde". E=x de*. Fe. & G 
3 oy 


(734 ] 
( = FQ) = o. Hoc eſt, I = Ad + 
F de +10de +10dde? + y ad Te. 

Evempl. 6. Quinetiam Diviſio, five ſimplex ſit, 
fiveMpetita, per candem. Regulam perficitur. Ut ſi 
757 (hoe eſt, 77]! five 7445) in ſeriem 
ſimplicium terminorum reſolvendum fit: Erit, juxta 
Regulam, Pd. Q=7 m — 1. 2 I. &K A (= 
Pp; = d= =) ſeu . B (=—AQ =— 1 X 


1 e 


7X5) == jp Et fic C =. D == 7; &c, 


Hoc eſt, TY * 77 * 4 7 &c. 

Exem. 7. Sic & {F7|—3, (hoc eſt Unitas ter di- 
viſa per 4 +e, vel ſemel per cubum ejus) evadit 
1 
75 + 7 — x Ta, 

Exemplum. 8. Et N x 75 N＋, (hoc eſt, N 
diviſum per radicem cubicam ipſius 4 + 8) cvadir 

1 * 7 + 2 ee 146? & ö 

Nx 5 3d on gy To 

Exempl. 9. Et NxT 7, hoc eſt, N divi- 
ſum per radicem quadrato-cubicam ex Cubo ipſius 


N | 
five — i 
q + 73 V. DX 34h + Taee =) evadit 


1 J 1 pu- 
NX r* 274 125 d7 * 

Per eandem Regulam, Geneſes Poteſtatum, Di- 
viſiones per Poteſtates aut per Quantitates Radi- 
cales, & Extractiones Radicum altiorum in Nu- 
meris, etiam commode inſtituuntur. 

Extractioues Radium AÆquationum Affectarum 
in Speciebus imitantur carum Extractionem in 
5 Nu- 


vw = HY 


=2z 


— 
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Numeris. Sed Methodus Niere — Ougbtredi no- 
ſtri huic negotio minus idonea eſt. Quapropter 
aliam 9 adactus ſum, cujus ſpecimina, ne 
repetantur, vide in Traftatu de Analyſt, Oc. pag. 


9, 10, Ge. .. 

Dicam tantum in gente, Quod radix cujilvis 
Equarionis ſemel extracta, pro Regula reſolvendi 
conſimiles iones aſſervari poſſit; quodque ex 
pluribus ejuſmodi Regulis, Regulam Generalio- 
rem plevumque efformare liceat; & quod Radices 
omnes, ſive ſimplices ſint ſive affectæ, modis in- 
finitis extrahi poſſint; de quorum fimplicioribus 
. ſemper conſulendum eſt. 


omodo ex Æquationibus fic ad Infinitas Se- Ne IX, 


ries reductis, Areæ & Longitudines Curvarum, 
contema & Superficies ſolidorum, vel quorumque 
Segmentorum figurarum quarumvis, eorumlibet 
Centra Gravitatis determinentur; & quomodo e- 
tiam Curvæ omnes Mechanicz ad ejuſmodi M- 
2 Infinitarum Seriorum reduci poſſint, in- 
eque Problemata circa illas refolyi perinde ac ſi 
Geometricæ eſſent; nimis longum foret deſcribere. 
Sufficiat Specimina quædam t̃alium Problematum 
recenſuiſſe: Inque iis, brevitatis gratia, lireras A, B, 
C, D, &c. pro terminis Seriei, ſicut fub initio, 
nonnunquam uſurpabo. 
1, Si ex dato Sinu Recto, vel Sinu Verſo, Ar- 
cus deſideretur: Sit radius 7, & finus rectus *: 
3 5 
Eritque Arcus = «+> += + 2 4 &c. 
IXIXxXx BTT Dc 


Hoc eft, = * + 2x3xe- AT 4x5 rr 6x77 © 


+ 57% D &c. vel fit d diameter, ac & finus 


verſus; & erit Areus = d of + 4 + 3 
64 4g 


K 4 727 
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£7 18 = 1 | * 4/3 
| &c. Hoc eſt, dx in I n 


x3 2 
4 27 ＋ &c. Ne. IP 
Si viciſſim ex data Arcu deſideretur Sinus: 


Sit radius 7, & arcus z : Eritque ſinus rectus = 

5 ure E 29 

2 120 © 504or® * 362880 © &c. Hoc 
21370 

| wine — =* z+ : kl 28 

Haus verſus : 2 24 7 T 72075 4032077 T&c 

1 xz xx 

1 eſt, a7 zx ren E — 

: C. b : 

3. Si Arcus capiendus fit in ratione data ad a- 

lium Arcum : Eſto diameter = d, chorda arcus 


dati = x, & arcus quzſitus ad arcum illum da- 
tum ut # ad 1: Eritque arcus quæſiti Chorda 


a 28 9 un 25 — n 
—— —  OTLEMY — —— 
=, ;. T+ % * xrel — T 6x7 dd 


Xt Dt ioxng + &c. 8 
Ubi nota, quod cum » eſt numerus impar, Series 
deſinet eſſe infinita, & evadet eadem quæ prodit 
per vulgarem Algebram, ad multiplicandum da- 
tum angulum per iſtum numerum 1. 
D 4. Si in Axe alteru- 
— 8 tro A Ellipſeos ADB 
| (cujus centrum C, & 
| B axis alter DH) detur 
E F punctum aliquod E, 


| circa quod recta EG, 
| ”  occurrens Ellipſi in 
2 „ H i G, motu angulari fe- 
ratur; & ex data Area ſectoris Elliptici BEG, 
- quzratur recta GF, quæ a puncto G ad axem nor- 
* maliter demittitur: Eſto BC = 9, DC x, 


EB = 7, ac duplum areæ BEG = 2; 


Er 


no 


— 
— 


2. 8 N 


2 


1 
— 


& © 


= > 


eie 3 4 w1 


ae 
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Et erit GF = ; — 2 + —H—IP gs 


230 of- &c. Sic itaque Aſtro- 


| 6810 
nomicum illud Xepleri Problema reſolvi poteſt. 
5. In cadem Ellip6, 6 flatuarur CD =, ®! 


& CF = x: Erit Ellipticus DG = x + = 
T 1 T Te * r ＋ Ko. 
1 1 1 ö . 


— 


oc, me, ares 2270) 
I r | **. > 3} 
T 11266 - 48 rc? P 88r7rcs 

| 5 


— — —— „ — —_— 


— ligaes zpareꝰ 


Hic numerales Coefficientes ſupremorum termino- 


rum (z, % 55+ &c.) ſunt in Muſica progreſſione: 


Et numerales Coefficientes omnium inferiorum in 

unaquaque columna prodeunt multiplicando con- 

tinuo numeralem Coefficientem ſupremi termini 
— =} 


per terminos hujus progreſſionis „ 


ff 23— 22— 1 

= , , on , &c. Ubi „ ſignificat nu- 
merum dimenſionum ipſius c in denominatore iſti- 
us ſupremi termini. E. g. ut terminorum infra 
Tete numerales coefficientes inveniantur, pono 


n=6, ducoque r (numeralem coefficientem ipſius 
: ) in . hoc eſt in 13 & prodit , nume- 


22r*c* 


ralis coefficiens termini proxime inferioris ; dein 
1 . 

duco hunc 2 in | Xl five in TY hoc eſt, in 

+: & prodit numeralis coefficiens tertii termini 

in 
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in iſta columna. Atque iſta OP oats. * facit ri 7 
2 numeralem coefficientem quarti termini; & . x Ay 
S —_ facit itt numeralem coefſicientem infimi ter. ¶ du 
mini. Idem in aliis ad infinitum uſque columnis rig 

2 poteſt: Adeoque valor ipſius DG per Wren 


Regulam pro libitũ produci. 
Adbzc, ſi BF benen #, ſitque r latus rectum Nc & 


Ellipſeos, & e = ar 5 Etir Arcus Ellipticus BG= „ 


rx in 12 A "Fx 5 —To © — 
* — 2 "+3. 285 — ge ＋ zoe — 
37 


5 — ge Ne ; 
* bs 41 4 ticæ 
7 — tinu 


re, fl . totius Ellipſeos deſideretut; 8 
Biſeca CB in F, & quære Arcum DG per pris WW trix 


Theorema, & Arcum BG per poſterius. exif 
6.91 vice verſa, ex — 22 VG. ak ſem 
ratur Sinus ejus CF; tum dito CD = 5 3 e 
VA 
& Arca illo DG = z; erit | ad , 
CF =z—, J — G72 — be, ey 
, I +... 0 cur 
+ dg * 420 rc T: 

493 
wy” * 


Quz autem de Ellipſi dicta ſunt omnia, facile 
accommodantur ad Hyperbolam; mutatis tan- 


tum ſignis ipſorum c & e, ubi ſunt inen di- 
menſionum. 


7. Præ· 


(y 


cl Hyperbola, Ccujus 
Aſymptoti — AF re- 
tm angulum FAD |} 
conſtituant; & — — | 
Bula BC, | 

—— | _ 
1 G DE oc in 112 
45 BC, & Area BCED 


1 — BD = ; + — = +726 +06 © 
+ &c. Ubi Coefficientium Denominatores 


10. 55 


prodeunt multiplicando terminos hujus Arithme- 


ticz Progreſſionis, 1, 2, 3, a 7, &c. in ſe con- 
tinuo. Et hinc ex Logarithm o dato poteſt Nur 
merus ei competens — 
8. Eſto VDE Quadra- 
trix, cujus vertex eſt V; 
exiſtente A centro, & AE 
ſemidiametro Circuli ad 
quem aptatur, & angulo 
VAE recto: Demiſſoque 
al AE diculo quo- B 
vis DB, & acta Quadra- 
trieis Tangente * | 
current act axi ejus AV in — 


4B = x; Eritque DB = @ — S 
- &c. Et VT 75 7B 


—_—_ 


. 45 a? 94 


2X6 
= 


Area AVDB = 8 3 1 Z 


2 x? 14K 604 x 


Et Arcus VD = x + 274 T+ 2025 4+ P $9302 545 : 
+ &c, Unde viciſſim, ex dato vel VT, 


aut 


. 
rY 
1 
' 
4 


4 — =». a l 
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aut Area AVD B, arcuve VD, per Reſolutionem 1 
affectarum æquationum erui poteſt x ſeu AB. 
g. Eſto denique AEB Sphæroides revolutione El. hu! 
lipſeos AEB circa axem AB genita, & ſecta Pla- 
nis quatuor, AB per axem tranſcunte, DG paral- W 0 
lelo AB, CDE perpendiculariter biſecante axem, 
& FG parallelo CE: Sitque recta CB = a, CE Je 
c CF=x, & FG =: Et Sphzroideos ſeg- MW © 
mentum CDGF, dictis quatuor Planis compre. Pe. 
henſum, erit 10195 


X * „. ” hu 
—+ Z cc — 3c , O09 609 ge &e pe 
ex ö 54 | pri 

20 47 40 £a* gu 
4 — ad 

56 46 336 ca R 
= 9 qu 
$76 a3 va 

— &c; ci 


Ubi numerales Coefficientes ſupremorum ter- 
minorum (2, — 5% — , — „, — , Kc.) in FF 
infinitum producuntur, multiplicando primum co- > 
efficientem 2 continuo per terminos hujus progreſ- q 


51 , 3x9 —_ al 
462) 5 —— RT cen 4 | 

ſionis 2x3 4x5 6x7 8 10x217 &c. E ſi 

numerales coefficientes terminorum in unaquaque n 

columna deſcendentium in infinitum, producuntur I 

multiplicando continuo coefficientem' fupremi ter- ſr 


mini, in prima columna, per eandem progreſſio- 
. X POS 1 x1 
nem; in ſecunda autem, per terminos hujus >" 


2K 3 
3x 3, FxY. 4217 FEI 28 = [7% 9 
4x5 6x7 Bx9 KC. in tertia, per terminos mai, 


3X9 


L14711 
3x1, £334 122, 927, &c. An quarta, per terminos 
2x3 4X5 6x7 8x9 . | | 
hujus 775 4x5 . 6x7? Crt. 
nos hujus e 223 A, &c. Et ſic in infinitum. - 
2x3 4x7 617 | oe oo, 2e 
Et eodem modo ſegmenta aliorum Solidorum 
deſignari, & valores eorum aliquando eommode 
per Series quaſdam numerales in infinitum product 


poſſunt. 8 5 2 0} ere; | 
Ex his videre eſt quantum fines Analyſeos per No 1. 


hujuſmodi infinitas æquationes ampliantur: Quip- 
pe quæ, earum beneficio, ad omnia pene dixerim 
problemara (ſi numeralia Diophanti & ſimilia exci- 
pias) ſeſe extendit. x « £15 
Non tamen omnino univerſalis evadit, niſi per ul- 
teriores quaſdam methodos eliciendi Series infinitas. 
dunt enim quædam Problemata, in quibus non liceat 
ad Series Infinitas per Diviſionem vel Extractionem 
Radicum ſimplicium affectarumve pervenire. Sed 
quomodo in iſtis caſibus procedendum ſit, jam non 
vacat dicere ut neque alia quædam tradere, quæ 
circa Reductionem Infinitarum Serierum in fini- 
tas, ubi rei natura tulerit, excogitavi. Nam par- 
cius ſeribo, quod he ſpeculationes diu mihi faſti- 
dio eſſe ccperunt, adeo ut ab iiſdem jam per quin- 
que fere annos abſtinuerim. xd 
Unum tamen addam : quod poſtquam Problema 
aliquod ad Infinitam AEquationem deducitur, poſ- 
ſint inde variz Approximationes, in uſum Mecha- 
nicæ, nullo fere negotio formari; quæ, per alias 
methodos quæſitæ, multo labore temporiſque di- 
ſpendio conſtare ſolent. f 
Cujus rei exemplo eſſe poſſunt Tractatus Huge- 
nii aliorumque de Quadratura Circuli Nam, ut 
ex data Arcus Chorda A, & dimidii Arcus Chor- 
da B, Arcum illum proxime aſſequaris; Finge ar- 
cum illum eſſe 2, & circuli radium 1; 9 
„ 


— 


— 2 — 
" - . 8 o _ 
. * a _ 4 — n 
P rr 1 "I 
* — © op "= o - 
- — 2 — > — 
8 " * 
? = 1 


© — 


n — l 
— 222 ——2—. 'r : ·· A A ny 4 PEN „„ — 
— - P 
— . * g —— — 
= 9 2 . f 
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ſuperiora crit A (nempe duplum Sinus dimidii 2 


25 
= = — Et B =: 
-} S 5 4X4 Xx 1207+ &c. 3 
ME. z5 
2X16x677 + 2X16 x ox 20 — &c. Duc j jam Bin 


numerum fictitium , & a produfto auſer A, & 
reſidui ſecundum terminum, {nempe — 


TR 


o+ =) eo ut evaneſcat, pone = o; indeque 
nn n = 83 & _ 2 32 k= 


5 
ho - + &c, n * Sa errore tans 


tum exiſtente — _ Ke. in exceſſu. Quod ef 
Theorema Hugenianum. 

$ Inſu er, ſi in 
. Arcus 15 5 ſagit- 
| ta AD indefinite 


GB, Gb abſcin- 
dant Tangenten 
Ee quam proxime 
æqualem Arcui 


Mi: Eſto Circuli centrum C, Diameter AK =4, 
& ſagitta AD = x: Et exit DB 


ER” 


(= Ep) e ee f 


e 7 
Et AE =AB=&# & + =, | 
6d * 1124 


&c. Et AE—-DB: AD:: AE: AG. Quare 


AG = — 757 vel + & c. Finge ergo 


AG i & viciſſim crit DG (4d 2 


— 


1 EE => VnYu o-& © 


Q I 
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D ls AE DB. Quare AE— DB = 


* 


NE x2 


* &c. Ad 7 
4 h . Fe rites, "FOR 


_— * 
AE Ant $a + i We + Kc. H 
* e « 


aufer de valor. bar AE ſupra habito, rea. 


bi error es, ＋ vel — &c. Quare in AG as 
717 45 

pe AH quimam partem DA, & KG = HC, & 

atzx GBE, G42 abſcindent TFangentem Ee quam 

proxime æqualem Arcui BAbz errore tantum exi- 


2 x oK 


ſtente 577 d + vel — &c. multo minore 
227 uam in Theoremate Hugenii. Quod fi 
AK: 3AH:: DH: ; & capiatur KG=CH 
— erit error adhuc multo minor. 
Argue ita, ſi Circuli ſegmentum aliquod BA5 
per hanicam deſign —.— eſſet: Bis redu- 
cerem Aream iſtam in — Seriem, puta hanc 


, 2 . 2 7 49" 1 
BA = zd — , —&c.Drin 
4 14 3697 
quærerem conſtructiones Mechanicas quibus hanc 
Seriem proxime aſſequerer; cujuſmadi ſunt he : : 


Age rectam AB, & erit ſegmentum BA = 
*AB+BD * proxime : exiſtente ſcilicet erro- 


re tantum _ _— dx + &c. in defectu: Vel pro- 


ximius, erit ſegmentum illud (biſecto AD in F, 


4BF TAB 


& acta recta BF) = —; 1 44D; exiſtente 


errore ſolummodo 767 ax + &c; qui ſem- 


totius ſegmenti, etiamſi 


> I 
per minor erit quam 0 
ſeg- 


500 


» — = ———— +» 
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ſegmentum illud ad uſque ſemicirculum augea- 
tur. 

Sic & in Ellipſi ABS Vid. Fig. precedent.) cujus 
vertex A, axis alteruter AK, & latus rectum Ap; 


cape PG = JAP + Re X AD. In 


Hyperbola vero, cape PG = $AP + 22322 
| O 

X AD. Et acta recta GBE abſcindet tangentem 

AE quam proxime æqualem Arcui Elliptico vel 

Hyperbolico AB, dummodo Arcus ille non fir 

nimis Magnus, 15 


Et pro Area Segmen- 
ti Hyperbolic 853 ; 
in DP cape MD = 

AD: 
77K & ad D & M 
erige ndicula 
Dg, MN occurren- 
tia ſemicirculo ſuper 


Diametro AP deſcrip- 


| . 4AN + 43 
to; Eritque n 


* 440 2 B bA proxime : Vel proximius, erit 
Dr „b RA; 6 modo capiatur 


is 
AD. ; 
DM Z AK 
| Tuus, &c. 
„ Cantabrigie 
Jui 13. 1676. V Newton. 


- 


 P bet ww © 
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Epiſtola D. Leibnitii ad P. Oldenburgum, 27 Ne Lt. 


Auguſti 1676 data, cum D. Newtono communi- 
* canda. | N 


Clariſimo Viro, D. Henrico Oldenburgio, Gode- 
fredus Guilielmus Leibnitius. 
1 tux, die 26 Julii datæ, plura ac memo- 
rabiliora circa rem Analyticam continent, 
uam multa volumina ſpiſſa de his rebus edita. 
uare tibi pariter ac Clariſſimis Viris Newteno 
ac Collinio gratias ago, qui nos participes tot me- 
ditationum egregiarum eſſe voluiſtis. | 
Inventa Newtoni ejus 2 digna ſunt, quod 
ex Opticis Experimentis & Tubo Catadioptrico 
abunde eluxit. 
Ejuſque methodus inveniendi Radices Aqua- 
tionum & Areas Figurarum, per Series Infinitas, 
prorſus differt a mea: Ut mirari libeat diverſita- 
tem itinerum per quæ eodem pertingere licet. 
Mercator Figuras Rationales, ſeu in quibus Or- 
dinatarum valor ex datis Abſciſſis rationaliter ex- 
primi poteſt, (ut ſcilicet indeterminata Quantitas 
in vinculum non ingrediatur, ) quadravit; & ad 
Infinitas Series reducere docuit, per Diviſiones. 
Neutonus autem, per Radicum Extractiones. Mea 
Methodus Corollarium eſt tantum doctrinæ gene- 
ralis de Transformationibus; cujus ope Figura pro- 
1 quælibet, quacunque uatione explica- 
ilis, tranſmutatur in aliam Analyticam æquipol- 
lentem; talem ut, in ejus AÆquatione, ordinatæ 
dimenſio non aſcendat ultra Cubum aut Quadra- 
tum, aut etiam Simplicem Dignitatem ſeu Infi- 
mum gradum. Ita fiet ut quælibet Figura, vel 
per Extractionem Radicis Cubicæ vel Quadraticæ, 
Newtoni more; vel etiam, Methodo Mercatoris, 


Per 
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per ſimplicem Diviſionem; ad Series Infinitas re- 
duci queat. l AX 0 rd” 

Ego vero ex his Tranſmutationibus ſimpliciſſi- 
mam ad rem præſentem delegi. Per quam ſcili- 
cet * unaquæque Figura transformatur in aliam æ- 
quipollentem rationalem; in cujus æquatione, Or- 
dinata in nullam prorſus aſcendit Poteſtatem: Ac 
proinde ſola Mercatoris Diviſione per Infinitam Se- 
riem exprimi poteſt. 

Ipſa porro * generalis Tranſmutationum metho- 
dus, mihi inter potiſſima Analyſeos cenſenda vide- 
tur. Neque enim tantum ad Series Infinitas, & 
ad Approximationes; ſed & ad ſolutiones Geome · 
tricas, aliaque innumera vix alioqui tractabilia in- 
ſervit. . Ejus vero fundamentum vobis candide li- 
bereque ſcribo; perſuaſus quæ apud vos habentur 
præclara, mihi quoque non denegatum iri. 
Transformationis fundamentum hoc eſt: Ut fi- 
gurs opoſita rectis innumeris utcunque, modo 

cundum aliquam regulam five legem ductis, re- 
ſolvatur in partes; que partes, aut alia ipſis x- 
quales, alio ſitu aliave forma reconjanctæ, aliam 
componant figuram priori æquipollentemſeu ejuſ- 
dem Areæ, etſi alia longe figura conſtantem. Un- 
de ad Quadraturas abſolutas, vel hypotherticas Geo- 
ometricas, vel ſerie inſinita expreſſas Arithmeticas, 
jamjam multis modis perveniri poteſt. 

Ut intelligatur; Sit Figura AQCDA, Ea, du- 
tis rectis BD parallelis, reſolvi poteſt in Trape - 
zia 12D, 2B 3D, &c. Sed, ductis rectis conver- 
228 ED, reſolvi poteſt in Triangula E 1D 2D, 
2D 3D, &c. | Fa ; | 
His modus tranimutandi figuras Curvilineas in alias ipſis 
les, ejuſdem eſt generis cum Tranſmutationibus Barrovianis & Gre- 
orianis, Et Conicæ Sectiones hac Methodo ſemper ad Series Infi- 
tas reduci poſſunt per diviſiones. Generalis tamen non eſt * Nam 
l Curya fit ſecundi generis, incidetur in zquationem quadraticamʒ fi 
tertii generis, in cubicam, fi quarti, in uadraticam, fi 1 
quadrato-cubicam, &c. præterquam in caſibus quibuſdam valde parti- 


cularibus. Per extractiones vero Radicum Proble mata facilius ſolvun- 
tur abſque Tranſmutationibus. 81 


8 
3 
P. 
g 
2. 
1 
2 
ti 


x Si jam alia fit Curva A 1F 2F 3F, cujus Tra 
. ia 1B 2F, 2B 3F fiat Triangulis E 1D 2D, 
2D D 3D ordine — æqualia, tota fi- 
Þ gura AE 3D 2D 1DA, toti figurz A 1F 2F 3F 
r "BA erit æqualis. 
| C_ 1 Trapeziis conferendo, fierj 
— poteſt ut 1N 2P, vel quod 2: xd redit, Rectan- 
0 gulum 1N 2P,'fir æquale Trapezio reſpondenti 1B 
» 2D, five Rectangulo 1B 2D ; tametſi recta 1N 
- 1P non fir æqualis rectæ 1B 1D, modo fit 1N 
n 2N ad 1B 2B ut 1B 1D ad iN iP; quod infini- 
- tis modis fieri poteſt. 
Quæ omnia talia ſunt ut cuivis ſtatim ordine 
„ progredienti, ipſa natura duce, in mentem veni- 
Sy ant; contineantque Iodivifibilium Merhodum ge- 
neraliſſime conceptam, nec (quod ſciam) hactenus 
* ſatis univerſaliter explicatam. Non tantum enim 
* Parallelæ & Convergentes, ſed & aliæ quæcunque 
* 2 lege ductæ, rectæ vel curvæ, adhiberi poſ- 
„ ene. Quanta autem & quam ab- 
| 5 hinc duci poſſint, judicabit qui methodi u- 
niverſalitatem animo erit complexus. Certum e- 
nim eſt omnes Qnadraturas —— notas, abſo · 
lutas vel hypotheticas, nonniſi exigua ejus ſpeci- 
mina eſſe. 
Sed nunc quidem ſuffecerit applicationem oſten - 
dere ad id de aue agitur; 1 ſcilicet , 
- 


„ 


2 corre 


Jl 
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& modum Transformandi figuram datam in aliam 
æquipollentem rationalem, Mercatoris Methodo 
tractandam. 84 . 

AQCA ſit Quadrans Circuli: Radius AQ r: 
Abſciſſa A 1B x: Ordinata 1B 1D = y; Aqua- 
tio pro Circulo 27x—x* = y*. Ducatur recta A 1D: 
producaturque donec ipſi QC etiam productæ oc- 
currat in iN: Et Q 1N vocetur z. Et ** erit 

3 2 
A 1B ſcu x = — :Er1B1D five y = my 
Eodem modo, ductà A 2D zN, i Q2N = z—þ8 
(poſita ſcilicet i N 2N = Þ) erit A 2B = 


275 


eg 3 & A2B—A 1B, five recta 1B 


5 . 273 | 273 | 

2B, erit IE IT pr + 2+ Sive, po- 
ſita Þ infinite parva, (poſt deſtructiones & divi- 
nn Dot | B a 
ſiones,) erit 18 28 . HFabita ergo re- 
cta 18 1D, & recta 1B 2B, habebitur valor Re- 
Etanguli 1D 2B, multiplicatis eorum valoribus 
in ſe invi RT Tr 
in ſe invicem; habebitur inquam b Pr 


valore Rectanguli 1D 2B. 

Sit jam Curve 1P 2P 3P &c. natura pro arbi- 
trio aſſumpta ralis, ut Ordinata ejus 1N 1Þ (ex da- 
ta abſciſſa Q 1N five. 2) ſit TY Ideo quo- 
| | p? «3 

—_ IN 2N g, erit rectangulum 1P 2N, etiam 
< +} A | ; 
== Ac proinde æquale Rectangulo 1D 2B, 
& ſpatium 1P N 3N3P2P1P zquale ſpatio Cir- 
' *eulari reſpondenti 1D 1B 3B 3D 20D. Eſt au- 
tem quzlibet Ordinata NP rationalis, ex data ab- 
ſciſſa AN; quia, poſita QN = 2, Ordinata NP 
alen 1 87 522 | | 
hy s ve T4 gt, Ped Ergo 


* . B. D. Leibnitius hanc Methodum vulgari more prolixius 
die exponit, quam Analyſis ejus nova paucis exhibere potuiſſet, ideo- 
e Analyſin ilaam novam nondum invenerat. 


» SS 0c 
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- ipſa per Infinitam Seriem Integrorum exprimi po- 


teſt, Dividendo. Et Spatium talibus Ordinatis com- 


prehenſum, æquipollens Circulari, infinita Serie 
numerorum Rationalium, Methodo Mercatoris qua- 
drari poteſt. Quod cum facillimum fit facere, hic 
omitto, Neque enim elegantiz ſuæ, ſed Metho- 
- 98 explicandæ cauſa, hoc exemplum aſ- 
umpſi. | 
1 ſiquis loco Circuli mihi dediſſet Curvam, in 
qua Ordinata aſcendiſſet ad gradum Cubicum, po- 
tuiſſem eam reducere ad Curvam, in qua Ordina- 
ta non aſſurrexiſſet ultra Quadratum, vel etiam ne 
quidem ad Quadratum. | 
Itaque ſemper, five Extractionibus Radicum 
Newtonianis (gradus cujuſliber dati) vel Diviſioni- 
bus Mercatoris, poterit cujuſliber Figure ſpatium 
inveniri, interventu alterius æquipollentis. Mul- 
tum autem ad Simplicitatem intereſt quid eligas. 
Omnium vero poſſibilium Circuli, & Sectoris 
Conici Centrum habentis cujuſliber, per Series 
Infinitas quadraturarum, ſimpliciſſimam hanc eſſe 
dicere auſim quam nunc ſubjicio. i 
Sit QA 1F Vid. Fig. præcedent.] Sector, dua- 
bus rectis in centro Qconcurrentibus & Curva 
Conica AF, ad Verticem A five Axis extremum 
perveniente, comprehenſus. Tangenti Verticis 
AT occurrat Tangens 1 FT. Ipſum AT vocemus 
t; & Rectangulum ſub Semi- latere Recto in Se- 
mi- latus Tranſverſum ſit Unitas. Erit * Sector 
Hyperbolæ, Circuli vel Ellipſeos, per Semi-latus 


Tranſverſum diviſus, = - bai - + 7 oY —&c. Sig- 
no ambiguo + valente ++ in Hyperbola, — in 
Circulo vel Ellipſi. Unde, poſito Quadrato Cir- 
cumſcripto 1, erit Circulus: — 4 + 4-— &c. Quæ 
expreſſio, jam Triennio abhinc & ultra a me com- 
municata amicis, haud dubie omnium poſſibilium 
® Vid. pag. 98. lin. penult. & pag. 120. lin. 7. 
L 3 ſims 
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ſimpliciſſima eſt maximeque afficiens mentem. 
Unde duco Harmoniam ſequentem; * 


$+3+4$+5+5+83 +53 + +33 +55 &c. =} 
Ol GS 10 ee e 
$ IF 2* us js &c. =+ 
1 4 5 Gc. 
: * 176 &c. 


Ubi 3 + $3 „ &e. 
exprimit Aream Circuli 
ABCD, & 3+#+ +; 
Kc. aream Hyperbolz 
æquilateræ BCEF, cum 
fit BC dupla ipſius EF, 
& quadratum inſcrip- 
tum = 4. Numeri 3, 8, 
| 17, 24, &c. ſunt Qua- 

E F drati Unitate minuti. 

Viciſſim, 4 ex Seriebus Regreſſuum pro Hyper- 
bola hanc inveni. Si ſit numerus aliquis Unitate 
minor 1i—m, . nn Hy perbolicus 
J. Erit m = — new: 
Si numerus fit major Unitate, ut 1 + #4 tuuc pro 
eo inveniendo mitn 


in Newtoni F expreſſa 
2 3 


22 Unde, fi 1 +» ſit major Unitate, erit g 
1 . 
minor Unitate. Fiat ergo 1 + m = ge ac in- 


* Vide Acta Lipſica Feb. 1682, 
| venta 


— a gun wh a r Tz ' 
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venta , habebitur & 1 + # numerus queſitus. 
Quod regreſſum ex Arcubus attinet, + incideram 
ego directe in Regulam, quæ ex dato Arcu Sinum 
mplementi exhibet. Nempe, Sinus Comple- 
1 4 * a+ 
ment! = 1 — — + Iz &, Sed poſtea 
quoque deprehendi ex ea, illam nobis commu- 
nicatam pro inveniendo Sinu Recto, qui eſt 
4 a as | 
— IX2x3 + IS2X3X4%5 Ter; &c, poſſe demonſtrari. 
Quod tribus verbis fic fit. Summa Sinu- 


um Complementi ad Arcum, ſeu omnium 1— 
+ A3 a5 


4 * 4 4 
772 1121314 &c. eft + — Ix2Xx3 + IX2X3X4Xx5 
&c. Porro, Summa Sinuum Complementi ad Ar- 
cum (ſeu Arcui in locis debitis inſiſtentium) æ- 
quatur Sinui Recto dufto in Radium, ut notum 
eſt Geometris; id eft, æquatur ipſi Sinui Recto; 
quia Radius hic eſt Unitas. Ergo Sinus Rectus 
4 a? #5 
N — 1x2X3 + IX2X73 4x5 ? &. Hinc , 
ex dato Arcu & Radio, fine ulla pror- 
ſus aliorum notitia, haberi poteſt Area Seg- 


menti Circularis duplicati : quz eſt - 5 771 
Kc. Unde optime 


IX2X3xX4X5 ' IX2X3X4X5X6x7 
Segmentorum Tabula ad Gradus & Minuta &c. 


culabitur. 1 
Pro Trigonometricis autem operationibus, per - 


commoda mihi videtur hæc expreſſio: Ut Sinus 


4 * a+ 
Complementi c ponarnr => I == ot RD 


N. B. Methodum perveniendi ad has Series 15 8 dir 
ten jam modo acceperat, idque ex ipſius rogatu. Imo Series i 

2 Newtoz9 una cum Nate perveniendi ad eaſdem jam modo ac- 
ceperat, & pro Hyperbola ſignum tantum mutavit; pro Circulo Si- 
num Verſum a Nerteno acceptum ſubduxit a Radio, at haberet Si- 


num co I 
L 4 quor 
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| * ſola, memoria retenta, omnibus caſibus 
operationibus, directis ſcilicet ſimul & recipro- 


cis, ſufficit; Quod ideo fit, quoniam Æquatio 


ru ＋ eſt plana. Unde ſi viciſſim quæ- 
2 * f 
ras Mrum ex Sinu Complementi, radix extrahi 


poteſt; adeoque fict Arcus a = 1 — 
exacte ſatis ad uſum eorum qui in itineribus Tabu- 


larum commoditate carent; quia error æquationis 
non eſt 5% i. . 
Innumera alia poſſent dici, quæ his fortaſſe ele- 
gantia & exactitudine non cederent. Sed ego ita 
tum comparatus ut plerumque, Methodis Gene- 
ralibus detectis, rem in poteſtate habere conten- 
tus, reliqua libenter aliis relinquam. Neque enim 
iſta omnia magnopere æſtimanda ſunt, niſi quod 
artem Inveniendi perficiunt, mentemque excolunt. 


Si quæ obſcuriora videbuntur, ea libenter eluci- 


dabo: Et illud quoque explicabo, quomodo hac 


Methodo Æquationum quoque utcunque Aﬀecta- 
rum Radices per Infinitam Seriem dari poſſint, ſi- 
- ulla Extractione; quod mirum fortaſſe vide- 
Itur. | 141 | 

Sed deſideraverim ut Clariſſimus Newtonus non- 
nulla quoque amplius explicet z ut originem The- 
orematis quod initio ponit: Item, Modum quo 
12 P, 9, r, in ſuis Operationibus invenit: 
c denique, ie in Methodo Regreſſuum 
ſe gerat, ut cum ex Logarithmo quærit Nume- 
rum. Neque enim explicat quomodo id ex Me- 

thodo ſua” derivetur. | ne 
Nondum mihi licuit ejus Literas qua merentur 
diligentia legere: quoniam tibi e veſtigio reſpon- 
dere volui. Unde non ſatis nunc quidem affirma- 
re auſim, an nonnulla corum quæ ſuppreſſit, ex 
ſola earum lectione conſequi poſſum. Sed optan- 
dum tamen foret, ipſum ea potius ſupplere Ne- 
d tonum : 


(1137 ]- 
num: Quia credibile eſt, non poſſe eum ſcribe · 
re, quin aliquid ſemper præclari nos doceat (ut 
apparet) egregiarum meditationum plenus. 


mp 4 1942, 
Ad alia tuarum literarum venio; quæ Doctiſſi - Ne LIL. 


mus Collinius communicare gravatus non eſt. 
Vellem adjeciſſet appropinquationis Cregorianæ li- 
nearis Demonſtrationem. Credo tamen aliam ha- 
beri ſimpliciorem, etiam in infinitum euntem; quæ 
fiat ſine ulla Biſectione Anguli, imo, ſine ſuppo- 
ſita Circuli Conſtructione; ſolo Rectarum ductu. 

Vellem Gregoriana omnia conſervari. Fuit enim 
his certe ſtudiis promovendis aptiſſimus: Cæterum 
ejus demonſtrationi editæ, de Impoſſibilitate 8a 

raturæ abſolutæ Circuli & Hyperbolæ, multa 
haud dubie deſunt. | ; 

De Aquationum Radicibus Surdis Generalibus 
inveniendis; five, quod idem eſt, tollendis Æqua- 
tionum poteſtatibus intermediis, mulra & ego me- 
ditatus ſum ; & jam Vere anni ſuperioris Spe- 
cimina - Hugenio  communicaveram  Regularum 
Cardanicis fimilium. Seriem enim habebam e- 
juſmodi Regularum in infinitum euntem; in qui- 

us & Cardanica continebatur. Sed ultra gra- 
dum Cubicum non erant Generales. Perſpexi 
tamen inde veram Methodum progrediendi lon- 
gius. Quamquam multis adhuc opus ſit artibus, 
uas excutiendas libenter ingenioſiſſimo T/chirn- 
aufio relinquo; qui hic ad eadem quæ ego habe- 
bam Specimina, imo & alia præterea, etiam de ſuo 
pervenit. | | 

Ex iis quæ Collinius ait de Gregoriana Methodo, 
difficile non fuit nobis certo divinare in quo con- 
ſiſtat ejus ſubſtantia. 

Imaginariarum quantitatum in Realium Radi- 
cum exprefſiones ingredientium ſublationem, fru- 
ſtra putem ſperari, imo quæri. Neque enim illæ 
allo modo vel Calculis vel e ob- 

| * s unt : 
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funt : Et Verz Realeſque ſunt Quantitates, ſi in 
ter ſe conjunguntur, ob deſtructiones virtuales. 
Quod multis elegantibus Exemplis & Argumentis 
deprehendi. © . 

Erempli gratia, ==; + /1—V—} 2. 
Tametſi enim neque ex Binomio 1 z, ne- 
e ex Binomio /i; radix extrahetur; nec 
proinde fic deſtruetur imaginaria / — 3 : ſuppo- 
nenda tamen eſt deſtructa eſſe virtualiter, quod 
actu appareret ſi fieri poſſet Extractio. Alia ta- 
men via hæc ſumma reperitur eſſe / 6. Unde 
in Cubicis Binomiis ubi realitas ejuſmodi formula- 
rum (tunc cum Extractio ex ſingulis Binotniis fieri 
nequit) ad oculum oftendi non poteſt; mente ta- 
men intelligitur. Quare fruſtra Carteſius aliique 
expreſſiones Cardanicas pro particularibus habue- 
re. Siquis poſſet invenire . Circuli 
& ejus Partium, ex data Hyperbolæ & ejus Par- 
tium quadratura, is poſſet eas tollere; modo in i 
ſam Quadraturam imaginariæ illæ rurſus idgred: 
antur. | ey 1 
Ceæterum ex illis quas habeo meditationibus cit. 
ca Radices æquationum irrationales, neceſſario 
ſequitur res ſatis Paradoxa: Scilicet omnes Æqua- 
tiones gradus Octavi, Noni, Decimi, poſſe ad gra · 
dum Septimum reduci. Itaque & omnia Proble- 
mata ad Decimum gradum uſque occurrentla poſ- 
ſunt ad Septimum deprimi. | 
 Horribiles Calculi ſubeundi erunt illi qui in hoc 
Argumentum velut per vim irrumpet; ſed facilli- 
mi ipſi qui ante meditabitur: cum, ut prævi- 
deo, ipſa natura rei ducat ad compendia quædam, 
per quæ ſpes eſt Calculi magnam partem abſcin- 
di; remque elegantibus artificiis, Ingenii « potius 
vi quam Calculi labore, tranfigi poſſe. | 
Sed ſiquis laborem non ſubtertugeret, eum do- 
cere poſſum Methodum Analyticam generalem 1 


9 
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fallibilem, per quam omnium Æquationum radis 
ces generales invenire liceret. | 

Verum meliora illis proponerem agenda qui Cal- 
culo delectarentur. Conſilium enim habeo Tabu- 
larum Analyticarum, quæ non minoris futuræ eſ- 
ſent uſus in Analyſi, quam Tabulæ Sinuum in Geo · 
metria Practica; imo, arbitror, qui paulum in iis 
calculandis verſatus fit, cum progreſhones reper- 
turum in infinitum, quarum ope magna Tabulz 
pars {ine labore continuari — Nihil eſt quod 
norim in tota Analyſi momenti majoris. Nam 
in his Tabulis pleraque Problemata ſtatim ſoluta 
haberentur, aut levi opera poſſint inde deduci. 

Pendet negotium - ex re longe majore, Arte 
ſcilicer Combinatoria generali ac vera. Cujus 
vim ac poteſtatem neſcio an quiſquam hactenus far 
conſequutus. Ea vero nihil differt ab Analyſi illa 
ſuprema, ad cujus intima, quantum judicare poſ- 
ſum, Carteſius non pervenit. Eft enim ad eam 
conſtituendam opus Alphabeto Cogitationum hu- 
manarum. Et ad inventionem ejus Alphabeti, o- 
pus eſt Analyſi Axiomatum. Sed non miror iſta 
nemini ſatis conſiderata: Quia plerumque facilia 
negligimus; & multa, que clara videntur, aſſu- 
mimus. Quod quamdiu faciemus, nunquam ad 


illud perveniemus, quod mihi videtur in rebus in- 


tellectualibus ſummum; nec genus Calculi etiam 
non Mathematicis accommodati obtinebimus. 
Optarim Cl. Pellium gencralia ſua Meditata, & 
illud ſpeciatim quod memoras Cribrum Eratoſtbenit, 
non ſupprimere. Nam etſi omnia forte quæ de- 
ſtinarak non abſolverit; meditata tamen ipſa & 
Conſilia iorum Virorum non perire publici 
intereſt. Utilia quoque futura ſunt quæ de Si- 
nuum Tabula ad Æquationes accommodanda habet. 
Item de Limitibus & Radicibus. | 
Quod dicere videmini, pleraſque difficultates 


(exceptis Problematibus Diopbantæis) ad Series In- 
finitas 
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ſinitas reduci; id mihi non videtur. Sunt enim 
multa uſque adeo mira & implexa, ut neque ab 


Equationibus pendeant, neque ex Quadraturis, 


Qualia ſunt (ex multis aliis) Problemata * metho- 
di Tangentium inverſæ; quæ etiam Carteſſus in 
poteſtate non eſſe faſſus eſt. 

In tomo 3 Epiſtolarum, una habetur ad Beau- 
nium; in qua, ad propoſitas a Beaunio, Curvas 
quaſdam invenire conatur; quarum una eſt Ludus 
Naturæ, ut intervallum inter Tangentem ad (axem) 
directricem uſque productam & Ordinatim-appli- 
catam ex Curva ad directricem, ſit ſemper idem; 
recta ſcilicet conſtans. Hanc Curvam nec Carte- 
fins nec Beaunius nec quiſquam alius (quod ſciam) 
invenit. Ego vero qua primum die, imo hora, 
cæpi quærere, ſtatim certa Analyſt ſolvi. Fateor 
tamen nondum me quicquid in hoc genere defide- 
rari poteſt conſecutum: quamquam maximi mo- 
menti eſſe ſciam. Ac de his quidem nunc ſatis. 

Ego id agere conſtitui, ubi primum otium na- 
ctus cro, ut rem omnem Mechanicam reducam ad 
puram Geometriam; problemataque circa Elate- 
ria, & Aquas, & Pendula, & Projecta, & Solido- 
ruin Reſiſtentiam, & Frictiones, &c. definiam!: 
Quæ hactenus attigit nemo. Credo autem rem 
omnem nunc eſſe in poteſtate; ex quo circa Re- 
gulas Motuum mihi penitus perfectis demonſtra- 
tionibus ſatisfeci; neque quicquam amplius in eo 
genere deſidero. Tota autem res, quod mireris, 
pendet ex Axiomate Metaphyſico pulcherrimo; 


quod non minoris eſt momenti circa Motum, quam 


hoc, totum eſſè majus parte, circa magnitudinem. 

De Centro baricis quoque ſingularem quendam 

aditum reperi ad novas ac plane a prioribus diver- 
* $i zquariones diff rentiales D. Leibnitio jam innotuiſſent had 


dixiſſet Problemata Methodi Tangentium inv erſæ ab Aquationibus 
non pendere. = | = 


fas 


1 
+4 
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fas contemplationes, in Geometria pariter ac Me- 
chanica magno uſui futuras. Hæc ubi (Deo vo- 
lente) abſolvero, reliquum temporis, quod ſcilicet 
Philoſophicis meditationibus deſtinare fas erit, Na- 
turæ indagationi debeo. ond ene t 
 T{chirnhaufins proximo Tabellione ſcribet. 


Excerpta ex Epiſtola D. Ehrenfried de Tſchürn- 
hauſe ad D. Oldenburgum, Pariſiis 1* Septemb. 
1679 data, tujus extat exemplar manu D. Col- 

lins deſcriptum. | uin SOOT mn TON 


g | PTA / 


k v4 | » {I> &S 

1 uy cum deſiderio reſponſum, cum ali- 
quot abhine menſibus ad re literas meas tranſ- 
miſeram; ſed nec ex modo datis colligere licet 
has receptas fuiſſe. Interim admodum oblectatus 
fui, hiſce conſpectis quæ ad D. Leibnitium exara- 
ſti; maximeque me tibi devinxiſti, quod me par- 
ticipem volueris facere tam ingeniofarum inven- 
tionum, & promotionis Geometriæ tam pulchræ 
uam utilis. Statim curſim eas pervolvi, ut vi- 

erem num forte inter haſce Series Infinitas exi- 


ſteret * ea qua ingenioſiſſimus D. Leibnitius Cir- 


culum, imo quamvis ſectionem Conicam (centro 
in finita diſtantia gaudentem) quadravit, tali ra- 
tione ut mihi perſuadeam ſimpliciorem viam, nec 
quoad linearem conſtructionem, nec numeralem 
expreſſionem, nunquam viſum iri z quique hiſce 
pores inſiſtens, generalem adinvenit Methodum 

iguram quamvis datam in talem rationalem tranſ- 


mutandi, quæ per ſolum inventum (admodum præ- 


ſtans meo judicio) D. Mercatoris, ad Seriem In- 
ſinitam poſſet reduci; ſed hac de materia, cum 


ipſe non ita pridem mentem ſuam declaravit, non 


* Annon D. Tſchirnhauſe viderat Excerpta ex Gregorii Epiſtolis 
cum D Leibnitio communicata, ubi habetur Series Gregorii quam 


Leibnitio hic tribuit? Vide pag. 128. 


opus 
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opus eſt ut prolixior ſim, Verum ut ad ſpecimina per- 
ne D. Newton revertar; hæc non otw 
ere non mihi placere, tam ob utilitatem qua ſc tam 
late ad n uantitatum dimenſiones, ac a+ 
lia difficilia enodanda in Mathematicis extendunt, 
quam ob deductionem harum a fundamentis non 
minus generalibus quam ingenioſis derivatam: non 


ohſtante quod exiſtimem, ad quantitatem quamvis 


ad infinitam ſeriem æquipollentem reducendam, 
fundamenta adhuc dari & ſimpliciora & univerſa- 
liora, quam ſunt fractionum & irrationalium redu- 
ctio ad tales Series, ope Diviſionis aut Extractio- 
nis; quæ mihi tale quid non niſi per accidens 
ſtare videntur : cum hæc ſucceſſum quoque ha- 
beant, licet non adſint fractiones aut irrationales 
Quantitates. Similia porro quæ in hac re præ- 
ſtitit eximius ille Geometra Gregorius, memoranda 
certe ſunt, & quidem optime fame ipſius conſul- 
turi, qui ipſius relicta Manuſcripta luci publicæ ut 
exponantur operam navabunt. Itrit 


— 
— 


piſtols D. Newtoni poſterior, ad D. Oldenbur- 


o 


-- gum, Ooh. 24, 1676 data, cum D. Leibnitio 


comm 
Vir Digniſſime, | 


F JVanta cum voluptate legi Epiſtolas Clariſſi- 
| morum Virorum D. Libnitii & D. T/chirn- 
Baußi vix dixerim. 

Perelegans ſane eſt Leibnitii methodus perveni- 
endi ad Series Convergentes :& ſatis oſtendiſſet in- 


genium Authoris, etſi nihil aliud ſcripſiſſet. Sed quæ 
alibi per Epiſtolam ſparſit ſuo nomine digniſſima, 
ciunt etiam ut ab eo ſperemus maxima. Diver- 
ſitas modorum quibus eodem tenditur eo magis 
placuit, quod mihi tres Methodi perveniendi a 
— 


— © — = — 
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ejuſmodi Series innotuerant; adeo ut novam no- 
biſcum communicandam vix expectarem. 
Unam e meis prius deſcripſi: jam addo aliam; 
illam ſcilicet qua primum incidi in has Series. Nam 
incidi in eas antequam ſcirem Diviſiones & Extra- 
ctiones Radicum quibus jam utor. Et hujus ex- 
on plicatione pandendum eſt fundamentum Theore- 
vis matis ſub initio Epiſtolæ prioris poſiti, quod D. 
m, W Leibnitius a me deſiderat. eig fen 
la- Sub - initio ſtudiorum meorum Mathematico- 
u- rum, ubi incideram in “ opera Celeberrimi Wal- 
o- i noſtri, conſiderando Series quarum intercala- 
0s tione ipſe exhibet Aream Circuli & Hyperbolæ; 
n W utpote quod in Serie Curvarum, quarum Baſis ſeu 
les WM Axis communis fit. , & Ordinatim · applicatæ 


2 | | 
da 2 = errno. I. 
u- &c. ſi Areæ alternarum quæ ſunt x, x—$x', x—jx*, 
* „e +;x—$x7 &c. interpolari poſſent, ha- 
beremus Areas intermediarumzquarum prima -? 
c eſt Circulus : ad has interpolandas notabam, quod 
, BW in omnibus, primus terminus eſſet x, quodque ſo- 
F cundi termini z', *, j, 3x*, &c. eſſent in 
Arithmetica progreſſione; & * quod duo 
primi termini Serierum intercalandarum deberent 
1493 3 4,3 $ a3 
clſe — =, — Dy x— , &c. 

Ad reliquas intercalandas conſiderabam, quod 
Dendmigatores 1, 3, 7, 7, &c. erant in Arith- 
metica progreſſione; adeoque ſolæ Numeratorum 
Coefficientes numerales eſſent inveſtigandæ. Hz 
autem in alternis datis Areis erant figuræ poteſta- 
tum numeri undenarii; nempe 117, 11, 11, 117, 
117. Hoc eſt, primo 1; deinde x, 1; tertio 1, 
8 I; quarto I, 3, 3, 1; quinto 1, 4, 6, 4 1. 

2 | 
vide D. ulli Arithmeticam infinitorum, P.op. 118, 121, 
Ejuſque Algebram, Cap. 82, Gre 
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Quærebam itaque, quomodo in his Seriebus, ex 
datis duabus primis figuris, reliquæ derivari po. 
ſent. Et inveni quod poſita ſecunda figura m, re. 
liquæ producerentur per continuam multiplicatio. 


4 8 „„ — © — 1 2 
nem terminorum hujus Seriei. Xx Xx — 


f a A 3 
. D 
Exempli gratia; Sit (terminus ſecundus) m 


& erit 4 XD hoc eſt 6, tertius terminus; & 


6 x , hoc eſt 4 quartus; & 4 * hoc 
eſt 15 quintus; & 1x I hoc eſt o, ſextus; 
quo ſeries in hoc caſu terminatur. W 21 

Hanc Regulam itaque applicui ad Series interſe- 
rendas. Et cum, pro Circulo, ſecundus terminus 


eſſet , poſui m = 43 & prodierunt termin 


8 —2 
vx — five —43 —#Xx TH five + 545 + 4x 
2 


| Ti 
—3 ſive — t; & ſic in infinitum. Unde cog- 
novi deſideratam Aream' ſegmenti Circularis eſſe 
x . &c. 
3 5 7 9 
Et eadem ratione prodierunt etiam interſerendæ 
areæ reliquarum Curvarum: ut & area Hyperbo- 


le & cæterarum alternarum in hac Serie 77-59 


— LH se, &c: 
1+ xx\*? 1+ xx I+ * C. . : 
Et cadem eſt ratio intercalandi alias Series, id- 
ue PE intervalla duorum pluriumve terminorum 
mu ; 


deficientium. 
Hic fuit primus meus ingreſſus in has medita- 


tiones : qui e memoria ſane exciderat, nifi oculos 


in adverſaria quzdam ante paucas ſeptimanas retu- 


Ubi 


* 
- 


IS 
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Ubi vero hee didiceram; mox conſiderabam 
terminos i —zx|Þ 1A 1— 4175 7 — &c. 
hoc eſt, t, 1—xx, 1 —2xx + x*, 1 — 3 + 3x* 
— x*, &c. eodem modo interpolari poſſe ac are- 
4s ab ipſis generatas : & ad hoc nihil aliud requi- 
ri quam omiſſionem denominatorum 1, 3, 5, 7, 
&c. in terminis exprimentibus areas; hoc eſt, co- 
efficientes terminorum quantitatis intercalandæ 
st, vel 17, vel; generaliter T, pro- 
dire per continuam multiplicationem terminorum 
hojus Serici RX X & | 
Adeoque (exempli gratia) l, valeret 1 
* — txt Kc. Et r valeret 1 —2x* + 
if +5325 &c, Et f valeret 1 — * 

Sic itaque innotuit mihi generalis Reductio Ra- 
dicalium in infinitas Series, per Regulam quam 
poſui initio Epiſtolæ prioris, antequam ſcirem Ex- 
%% 
Sed, hac cognita, non potuit altera me diu la- 
tere. Nam ut probarem has operationes, multi- 
plicavi 1 — * — n — 4x© &c. in fe; & factum 
eſt 1 —xx, terminis reliquis in infinitum evane- 
ſcentibus per continuationem ſeriei. Atque ita 
1 — xx - — n Kc. bis in ſe ductum pro- 
duxit 1 —xx: Quod, ut certa fuerit harum con- 
cluſionum Demonſtratio, fic me manuduxit ad 
tentandum e converſo, num hæ Series, quas ſic 
conſtitit eſſe Radices quantitatis 1 — xx, non poſ- 
ſent inde extrahi more Arithmetico. Et res be- 
ne ſucceſſit. Operationis forma in Quadraticis 
Radicibus hæc erat. 


[1146] 
1 (-- eee A OC | 
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— * has operationes tanquam 
8 genuina folummodo adbibui. Nec latuit 

io per Diviſionem res utique facilior. 

* — & Reſolutionem affectarum tionum 
mox aggreſſus ſym, ᷑amque obtinui. ſimul 
* plicatæ, Segmenta Axium, aliæque 
1 libet Rectæ, ex Areis pee ome Mhres vel Arcubus 
$ innotugre, Naw regreſſio ad hxc nihil indi- 
bat przter Reſolutionem Aquationum, quibus 

115 vel Arcus ks, avis rectis dabantur. 

No LVI. tempore Peſtis ingruens, contigit anni 
360 1666, ] -coegit me hinc fugere, & alia co- 
itare. Addidi tamen ſubinde condituram quan- 
75 7 F ex Area Hyperbolæ, quam 


hic ſubjungo. 

Sit FED Hyperbols, 
cujus Centrum C, Ver- 
tex F, & uadratum 
ace AFE = 
1. In AC cape AB, 1 


oo. BD, 15574 f 


perbolam Se 
erit ſemi-ſumma * a- 


tiorum AD & 
By = * — + —.‚.— &c, & ſerni-dif 
ferenti® 


c baAB 


His engen neglexi_penirs 5 


fe 


2929 9 = 0 CTHhmmm 


C. . ant ee 
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| 1 44. 0:0 506902 0 0.00000604 4 
Quz feductas adcar, | 
0.1009000000000 —0.50f 0000000000 


$333333333 2#0000000 
20000000 1666666 ' + 
Fu 1423 7 12500 
1111 100 
90 | _— +" 


0. 1003373477310 . o. 00 f 167926 
Horum ſumma o. 105 3605 156577 eſt ad; & dif 
ferentiz o. og 3101798043 eſt AD. Et eadem ra- 
tion pofitis AB, A hine inde = 0.2, obtine- 
bitut Ad = 0o.223143ffi3i4z, & AD = 
0.182321 5567930: iabitis fic Logarichmis Hy- 
perboticis memerorum quatuer decimalium 0.8, 
0.9, 1.1, & 14; cum fit = 145 23 & 0.8 & 
0.9, ſint minores Unitate: adde Logarithmos co- 
rum 2d — — ye Thos habcbis 
0.6931471505597 Logarithmunz Hy perbolicum 
numeri 2. Cajus triplo adde Log. 0.8 (fiquiden 
fit == = 10,) & habebis 2.3025850929933 

numeri 10: Indeque per Additio- 


* 
nem ſimul prodeunt Logarithmi numerorum 9 & 


11 GY A omnium — yy 3 23 35 1 
1 Logarithmi in promptu fant. Inſuper, ex 
la wn een, Daren fuperioris computi per 
loca Decimalia & Additione, obtinentur Logarith- 
mi Decimalium o.98, 0.99, 1.01, 1.62; ut & ho- 
rum 0.998, 0.999, 1.001, 1.002. Et inde per Ad- 
ditionem & Sudductionem prodeunt Logarithmi 
Frimorum 7, 13, 17, 375 &c. Qui una cum ſupe- 
riori Logarirhmum numeri 10 diviſi, eva- 
dunt veri Logarithmi in Tabulam inſerendi. Sed 
hos poſtea propius obtinui. — 
M 2 Pudet 
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Pudet dicere ad quot figurarum loca has com- 


putationes otioſus eo tempore produxi. Nam 
tunc ſane nimis delectabar inventis hiſce. Sed ubi 
prodiit ingenioſa illa* Nicolai Mercatoris Logarith- 
motechnia (quem ſuppono ſua primum inveniſſe) 
ccœpi ea minus curare ; ſuſpicatus, vel eum noſſe 
Extractionem Radicum æque ac Diviſionem Fra- 


ctionum; ve! alios ſaltem, Diviſione patefacta, in- 


venturos reliqua, prius quam ego ætatis eſſem 
maturæ ad ER | 

Eo ipſo tamen tempore quo liber iſte prodiit, 
communicatum eſt per amicum D. Barrow (tunc 
Matheſeos Profeſſorem Cantab.) cum D. Collinio, 
+ compendium quoddam Methodi harum Serierum; 
in quo ſignificaveram Areas & Longitudines Cur- 


varum omnium, & Solidorum ſuperficies & Con- 


tenta, ex datis Rectis; & vice verſa, ex his datis 
Rectas determinari poſſe: & Methodum ibi indi- 
catam illuſtraveram diverſis ſeriebus. 8 
Suborta deinde inter nos Epiſtolari conſuetudi- 
ne; D. Collinius, Vir in rem Mathematicam pro- 


movendam natus, non deſtitit ſuggerere ut hæc pu- 


blici juris facerem. Et ante annos quinque [1671] 
cum ſuadentibus amicis conſilium ceperam eden- 


Mathematici priores inyenerunt hoc Theorema, quod ſumma 
ter minorum progreſſionis Geometrice in iuſinitum pergentis eſt ad termi- 
norum primum & maximum, ut hic terminus ad differentiam duorum 
ter minorum primorum. Idem demonſtratur Arithmetice multipli- 
cando extrema & media. Demonſtravit M alliſius dividendo rectan- 

lum ſub mediis per extremum ultimum. Vide Mulliſũ opus A- 
rithmeticum Anno 1657 editum cap. 33. f. 68. Per Halliſi diviſio- 
nem Mercator demonſtravit & auxit Quadraturam Hyperbolz a P. 
Brounber prius inventam. Et Gregorius idem derhonſtravit Geome- 
trice. Sed horum nemo methodum generalem quadrandi curvas per 
diviſionem inyenit. Mercator hoc nunquam profeſſus eſt. Grego- 
rius ejuſmodi methodum, licet vir acutiſſimus & literis Collinii ad- 


monitus, vix tandem invenit. Nemtonus invenit per interpolationem 


2 3 poſtea diviſionibus & extractionibus radicum, ut notio- 
SU * 

＋ Analyſin intelligit per Equationes Infinitas ſupra impreſſam, de 

qua vid. pag. 65, 66, 67. * 4 
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di Tractatum de Refractione Lucis, & Coloribus, 
em tune in promptu habebam; cœpi de his Se- 
nebus ireram cogitare; & * Tractatum de iis e- 
tiam conſcripſi, ut utrumque ſimul ederem. 

Sed, ex occaſione Teleſcopii Catadioptrici, E- 
piſtola ad te miſs2 qua breviter explicui concep- 
rus meos de Natura Lucis, inopinatum quiddam 
effecit ut mei intereſſe ſentirem ad te fellinanter 
ſcribere de Impreſſione iſtius Epiſtolæ. Et ſub- 
ortæ ſtatim per diverſorum Epiſtolas (Objectio- 
nibus aliiſque refertas) crebræ interpellationes me 
prorſus a conſilio deterruerunt; & effecerunt ut 
me arguerem imprudentiæ, quod umbram cap- 
tando, eatenus perdideram quietem meam, rem 
prorſus ſubſtantialem. 

Sub eo tempore Jacobus Gregorius, ex unica 
quadam Serie e meis quam D. Collinius ad eum 
tranſmiſerat, poſt multam conſiderationem (ut ad 
Collinium reſcripſit) 2 ad eandem Metho- 
dum, & Tractatum de ea reliquit quem ſperamus 
ab Amicis ejus editum iri. Siquidem pro ingenio 
quo pollebat non potuit non adjicere de ſuo nova 
multa, quæ rei Mathematicæ intereſt ut non per- 
cant. | 
Ipſe autem Tractatum meum non penitus abſol- 
veram, ubi deſtiti a propoſito; neque in hunc di- 
em mens rediit ad reliqua ad jicienda. Deerat 

uippe pars ea qua decreveram explicare modum 
chend Problemata, Fes ad Quadraturas reduci 
nequeunt z licet aliquid de Fundamentis ejus poſu- 
iſem. Cæterum in Tractatu iſto, Series Infinitæ 
non magnam partem obtinebant. 

Alia haud pauca congeſſi, inter quæ erat Me- 
thodus ducendi Tangentes, quam ſolertiſſimus S/ 
fius ante annos duos treſve tecum communicavit; 


* Hujus Tractatus meminit D. Collins in 7 duabus ſupra 
impreſſis, pag. 101, 102, Et Nemtenus in Epiſt. ſupra impreſſa, p. 10g. 
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de qua tu (ſuggerente Callinio) pſcripſiſti candem 
mihi etiam innotuiſſe. Diverſa ratione in cam 
incidimus. Nam res non eget Demonſtratione, 
prout ego operor. Habito meo Fundamento ne- 
mo potuit Tangentes aliter ducere, niſi yolens de 
refta via deviaret.ʃ 65 
Qvinetiam non hic hæretur ad Aquationes 
Radicalihus unam vel utramque Inde ſi qitam Quan- 
titatem involventibus utcunque affectas; fed ahſ- 
que. aliqua talium A quationum Reductione (quæ 
opus plerumque redderet immenſum) Tangens con- 
teſtim ducitur. Et eodem mode fe res habet in 
quæſtionibus de Maximis & Minimis; aliiſque 
quibuſdam, de quibus jam non loquor. 

Fundamentum harum Operationum, ſatis ob- 
vium quidem, (quoniam jam non poſſum Explica- 
_ ejus proſequi,) fic potius celavi 4 6e 
tzeff7e3longogqrr4ſgtizun. 
Hoc fundamento conatus ſum etiam reddere 
+ ſpeculationes de Quagratura Curvarum ſimpli - 
ciores; pervenique ad Theoremata quædam ge- 
neraliora. Et, ut eandide agam, ccce primum 
Theorema. * 


| a ho. is Newer an impvelides PE, LAG 105, 108. 
Joc eſt, Data tigne quotcumque fluentes quantirates 
vente, Fluxiones e & rs a. Prior pars Problenaatis ſol- 
vitur per Regulam Binomii initio Epi is Nemtoniant 
traditam g initio hujus demonſtratam. — — ſecundus 
Binomii ſu mamentum ter mini primj, terminus ſocundus Seriei, in 
quam dignitas Binomii per Regulam illam reſolvitur, erit momen- 

tum Dignitatis Bmomit. Poſterior pars Problematis ſalvitur x 
diendo a momentis ad fluentes: ubi kzrerur fieri ſolet q 
do figuras; & ubi ad quadraruras heretur, extrabendo flyentes per 
3 guatuor, quarum duas Nemtenus in Epiſtola priore explicuit, 
du * ſub finem hujus Epiſtolæ literis tranſpofitis occultavit, ut 
mex dicetur. 
+ Hujuſmodi Theoremata Nemrono ante annum 1669 innotuiſſe 
et, per Analyſin ſupra impreſſam pag. go, lin. 17, & per Epiſto- 
Calliai ad Thamam Strode 26 Julii 1672 data, pag. 103, lin. 32, 
$3+ 34+ t & per hane Epiſtolam. 
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tim-applicata, termino abſciſſæ ſeu baſis z norma- 
liter inſiſtens: ubi literæ d, e, F denotant quaſlibet 
uantitates Datas; & 0, 1, N indices Poteſtatum 
ve Dignitatum quantitatum quibus affixz ſunt. 


Tac N r=g 55 Q, & 


928 
mn: & Area Curve erit Qin —— 
F eA 42 B — eC — D 


fan —2 for 3 fo fe 
&c. literis A, B, C, D. &c. denotantibus terminos 
| 2 2 27 
proxime antecedentes z nempe A terminum , B 
B terminum— — x &c. Hec Series, ubi r 
fraftio eſt vel numerus negativus, continuatur in 
inſinitum; ubi vero r integer eſt. & affirmativus, 
continuatur ad tot terminos tantum quot ſunt U- 
nitates in eodem ; & fic exhibet etricam 


Quadraturam Curvz. Rem Exemplis illuſtro. 


Exemplum 1. Proponatur Parabola, cujus Or- 
dinatim-applicata fit / ax. Hæc in formam Ro- 


gulz reducta fit z* x Oi. Quare d= 1, o, 
&=0, Fa, y=1, A=5.. Adeoque r=1, 155 
Q= —x 4z*, n= o. Et erit Area quæſita - 


x az*in T3 hoc eſt, 2 2. Et fic in genere 
fi cz» ponatur Ordinatim · applicata, prodibit Area 
— —45 2è 11, . 

Exempl. 2. Sit Ordinatim- applicata ===" 
Hæc per Neductionem fit a*z x C t ; 
vel etiam 4 x— i TC In pri- 
ori caſu eſt 4 4, i, ec, f = —1, 

M 4 y = 


Ad Curvam aliquam fit dd xe f H Qrdina- Ne Lyn. 


Tr52 1 


y=2, A =—2, Adeoque r= l 


| - a4 — an. 
Q=— xc - 5 hoc eſt — Tr T . 
1 Et Area Curvæ in — —f, | urg | 
1 Qi id eſt ds 
| ſecundo autem caſu, eſt 24˙ 0 — FW | 
0 F cc, = — 2, A =—2, f=1, 1, | 
1 at — — —— 5 
— — 1 , 4 — — 
LOO + erat? 4 eſt 2c —Accxt 
42e _ j 


9 2 . Et Area = in — ©, hoceſt ———>— g 


Ares his caſibus diverſimode exhibetur, quatenus | 
computatur a diverſis finibus, quorum aſſignatio 
per Hos inventos valores Arearum n eſt. 


Exempl. 3. Sit Ordinatim- -applicara | 2 „ 
hoc eſt, per Reductionem ad debitam formam; 


vel 4 *xb+2/53 vel aS x — HET, . Et e- 
rit, in priori caſu, 4 = a', 0 = — , e=b, f=1, 
a= iy Xeon Adeoque 1. 3 „ &c. " Quare, 
cum r non fit numerus affirmativus, procedo ad 
alterum caſum. Hic eſt d =, = 4, e = 1, 
. 0 e 2 ö 


4 age] — 652446, 
i | Et 2 , 2 —1 
e T. c e Area, Qn Sr | 1 77 = 
Tl . . 0 41 1ʃʃ 
* * hoc eſt zer in 
f | a zz +62 + b%« . | 
1 Exempl. . Sit denique Ordinatim- applicata 
; 3 bes | 
— . Hxc ad formam Re- 
* 2 4 


bre —3acctT +3a4tez3T— 4 22 


4 wy — — 2 — 0 
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* I 3 = x 
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2 | 3 
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4. , 5 * 4 5 44 ' "As 24 | 
rj =2, 5 = L Q=:— Exc—az}, 1 . Et 
PEN ' >» » 
; i # IL t 3 7 f 
ares Q 2 9 ty, 
e i be ff *, deft — 
en TT NECES 
mor Tu alf 
28 aa | | 
Quod fi res non ſucceſſiſſet in hoc caſu, exiſtente 
r vel fractione vel numero negativo; tunc ten- 


taſſem alterum caſum, purgando terminum — 


in Ordinatim- applicata a Coefficiente 273 hoc eſt 
reducendo Ordinatim-applicatam ad hanc formam, 


ba TT x ＋ P Et ſi r in neutro ca- 


ſu fuiſſet numerus integer & affirmativus, conclu- 


ſiſſem Curvam ex earum numero eſſe quæ non 


poſſunt Geometrice quadrari. Nam, quantum a- 
nimadverto, hæc Regula exhibet in infinitis - 
quationibus Areas omnium Geometricam Quadra- 
turam admittentium Curvarum, quarum Ordina+ 
„ 1 conſtant ex Poteſtatibus, Radicibus, 
vel quibuſlibet Digniratibus Binomii cujuſcunque : 
licet non directe, ubi index Dignitatis eſt nume- 
rus Integer. exluc wvi iy 
Ar, quando hujuſmodi Curva aliqua non poteſt 
Geometrice quadrari ; ſunt ad manus alia Theore- 
mata pro comparatione ejus cum Conicis Sectio- 
ni vel faltem cum aliis Figuris Simpliciſſimis 
uibuſcum poteſt comparari: ad quod ſufficit e- 
tiam hoc iplum unicum jam deſcriptum Theore- 
ma, ſi debite concinnetur. 
Pro Trinomiis etiam, & aliis quibuſdam, Re- 
gulas quaſdam concinnavi. 
Sed in ſimplicioribus vulgoque celebratis Figu- 
ris, vix aliquid relatu dignum reperi quod evaſit 


 * Hz omnes Regulz Propoſ tionem quintam ſextam ſeptimam & 
oy; m Libri de Quadraturis conſtituunt. c 
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aliorum conatus; niſi forte Lon 
modi cenſeatur. Ea fic con 


tudo Ci Midi Jul. 
ur. 


Sit vo Ciſſois 
A DiamcterCir- 
culi ad quem ap- 
ow oc V Vertex, 

* AF Aſ 421 — 2 


| — — wal 
ad AV demiſſum. 
Cum ſemi-axe AF 
5 e AV, & ſemi. 
1 parametro AG=! 


{| Je] = 2 
r TAB ® Kcincer AB ey 
um media pr Proportion ur 
& * endicula Ct, VK «For quand man 
EE, Bis 4 KT, kt tangen- 
tes Hyp — * in eiſdem K & t, & occurrentes 
-AV in TK 75 & ad AV conſtituatur 2 
lum AVNM æquale ſpacio LK. Er 
VD longitudo erit Sextupla altitudinis V De 
monſtratio perbrevis eſt. Sed ad Infinitas Series redeo. 
Quamvis multa reſtent inveſtiganda circa modos 
approximandi, & circa diveria Serierum genera quæ 
unt ad id conducere: tamen vix cum 3 
T/charnhaufio ſperaverim dari poſſe aut ſimp 
ra aut magis ia — * — 
Quantitates ad Sorier — 
mus, quam ſunt DiviGanes & E 
cum, quibus Leibnitius & ego utimur; Salem non 
eraliora : quia pro Quadratura & Ed ue Cur- 
varum ac ſimilibus, nullæ poſſunt dari Series ex 
hiſce ſimplicibus terminis Algebraicis (unicam 
tantum indefinitam Quantitatem involventibus) 
conſtantes, quas non licet hac Methodo colligere. 
Nam non poſſunt eſſe plures * — 
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nes ad idem determinandum, quam ſunt indefinite 
Quantitates , ex quarum Poteſtatibus Series con · 
flentur: & ego quidem ex adhibita quacunque 
indefinjra quantitate Seriem novi colligere; & i- 
dem credo Leibnitio in poteſtate eſſe. 

Nam quamvis mea methodo liberum fit clige- 
re, pro conflanda Serie, quantitatem quamlibet in- 
definitam, 2 uzfirum dependeat; & metho- 
dus, quam ipſe nobiſcum communicavit, determi- 
nata vi r. ad lee _—_ e 

ntitatum, quibus opus commode deduci poteſt 
by Fractiones "ads per ſolam Diviſionem ati 
Series Infintz: tamen aliz quzcunque indefinitz 
Quantitates pro Seriebus conflandis adhiberi poſ- 
ſunt, per methodum iſtam qua affectæ Æquationes 
reſolvuntur, dummodo reſolvantur in propriis ter - 
minis; hoc eſt, conficiendo Seriem ex ſolis termi- 
nis quos æquatio involvit. 

| non video cur dicatur his Diviſioni- 
bus & Extractionibus problemata reſolvi per Acci- 
dens : Siquidem hæ operationes eodem modo 
ſe habeant ad hoc genus Algebræ, ac vulgares 
Operationes Arithmeticæ ad Algebram vulgo no- 
tam. | . 

Quod autem ad fimplicitatem methodi attinet; 
nolim Fractiones & Radicales abſque prævia Re- 
ductione ſemper reſolvi in Series Infinitas: Sed, 
ubi perplexæ quantitates occurrunt, tentandæ ſunt 
omnimodæ Requctiones; five fiat augendo, mi- 
nuendo, multiplieando, vel dividendo quantitates 
indefinitas; five per methodum Tranſmutatoriam 
Leibnitii, aut alio quocunque modo qui occurrat. 

Et tunc Reſolutio in Series per Diviſionem & Ex- 
tractionem opportune adhibebitur. . 
Hic autem præcipue nitendum eſt, ut Denomi- 
natores Fractionum, & Qyantitates in Vinculo Ra- 
dicum, reducautur ad quam pauciſſimas & mini- 
me compoſitas; & ad tales etiam quæ in —_— 

| unt 
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abeunt citiſſime convergentem, etſi Radices ne- 


que convertantur in Fractiones neque depriman- 
tur. Nam, per Regulam initio alterius Epiſtolæ, 
Extractio altiſſimarum Radicum æque ſimplex & 
facilis eſt ac Extractio Radicis Qu raticz vel Di- 
viſio: & Series quæ per Diviſionem eliciuntur 
ſolent minime omnium Convergere. 

Hactenus de Seriebus unicam indefinitam Quan- 
titatem involventibus locutus ſum. Sed poſſunt 
etiam, perſpecta Methodo, Series ex duabus vel 
pluribus aſſignatis Indefinitis Quantitatibus pro ar- 
bitrio confici. Quinetiam beneficio ejuſdem me- 
thodi poſſunt Series ad omnes Figuras efformari, 
Gregorianis ad Circulum & Hyperbolam editis affi- 
nes; hoc eſt, quarum ultimus terminus exhibebit 
quæſitam Aream. Sed calculum hic oneroſiorem 
nolim lubens ſubire. 

Poſſunt denique Series ex terminis compoſitis 
eadem Methodo conſtitui. Quemadmodum, ſi ſit 


V aa—ax + 7 Ordinatim-applicata Curyz alicu- 


1 : . * : x3 
jus; pono a4—ax = 2z, & ex Binomio zz + — 


3 6 

extracta Radice, prodibit z + = — — &c. 
Cujus Seriei omnes termini quadrari poſſunt per 
Theorema jam ante deſcriptum. Sed hæc mino- 
ris facio, quod ubi Series ſimplices non ſunt ſatis 
tractabiles, aliam nondum communicatam Metho- 
dum habeo, qua pro libitu acceditur ad quæſitum. 

Ejus fundamentum eſt commoda, expedita, ge- 
neralis ſolutio hujus Problematis, Curvam Geome- 
tricam deſcribere, que per data quotcanque Punta 
tranſibit. | r e 

Docuit Euclides deſcriptionem Circuli per Tria 
data Puncta. Poteſt etiam Conica Sectio deſcribi 
per * data Puncta: & Curva Trium Di- 
menſionum per Septem data Puncta; (adeo ut in 


poteſtate habeam deſcriptionem omnium Curva- 
rum 


2. 92 882282 2 


5 8 


[157 ] 

rum iſtius ordinis, — Septem tantum puncta 
determinantur.) Hæc ation — ph. fiunt 
nullo Calculo interpoſito. Sed ſuperius Problema 
eſt alterius ris: & quamvis prima fronte in- 
tractabile videatur; tamen res aliter ſe habet. Eſt 
enim fere ex pulcherrimis quæ ſolvere deſiderem. 

Seriei a D. Leibnitio pro Quadratura Conicarum 
Sectionum propoſitæ, athnia ſunt Theoremata quæ- 
dam, quæ pro * Curvarum cum Co- 
nicis Sectionibus in Catalogum * dudum retuli. 

Poſſum utique cum Sectionibus Conicis Geome- 
trice comparare Curvas omnes (numero infinities 
infinitas, ) quarum Ordinatim-applicatz ſunt 
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— vel —, &c. 
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aut : e fog vel 4... x off gem: &c. 
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Aut rex e- Ffg:. etboxyetfe 
d „e R 
Aut = V 7 bee 
Hic d, e, f, g ſignificant quaſvis datas Quanti- 


tates cum ſuis Signis + & — affectas; z Axem 


vel Baſem Curvæ; & n, 2, in — 1, m— 1, 
1, 21—1 Indices Poteſtatum vel Dignitatum 

* Ex his Propoſitiones Newtoni de Quadratura Curvarum 
diu ante ark ge oy inyentas fuiſſe. | 


Tz 


Afi 3s 2 f 
ſive ſint rmativi vel Negativi, five Integri 
= Fracti; & ſinguk bina Theoremata ſunt 
rimi termini Seriei in ini nitum progredientis 
n Tertio & Quarto, 4 eg debet eſſe non majus 
quam ff, niſi e & fint conttarii gigni. In czteris 
nulla eſt limitatio. Horum aliqua (nempe, Secun - 
dum, Tertium, Quarrum, Quintum, & Decimumn. 
r —— —— 
junctis con ia am (ut Nonum, 
Dedmum, & Duodecimum) ſunt aliter ſatis Com · 
poſita. Et omnia quidem in continuatione Pro- 
wm cits evadunt compoſitiffima; adeo ut 
vix per Tranſmutationem — quibus 70. 
cobus Cregorius & alii uſi ſunt, abſque ulteriori 
fundamento inveniri poſſt putem. Nee 
Ego quidem haud quicquam generale in his ob- 
tinere potui, antequam abſtraherem a comternple 
tione Figurarum, & rem totam ad fimplicem 
ſiderationem folarum Otdinatim-applicatarum re- 
ducerem. Sed, cum hc, & hiſce 


rn Q@ 1 =: 


generaliors, 

| fint in poteſtate; non dubitabitur, credo, de Bi- 
nomialibus longe facilioribus quæ in his conti. 
nentur, & prodeunt ponendo fiteram aliquatii e vel 
F vel g o; &y=1 vel 23; etſi Series, in quas 
iſta reſolvantur, non poſuerim in Epiſtola priori, 
nedum forte computaverim; intentus, nom in om- 
nia particularia 1 ſed in 2 
M m per unam teram in is re- 
rum generibus inftantiam, qua ad oben e 
jus generalitatem ſufficere videbatur. 
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No LX. Cæterum hæc Theoremata dant Series plul- 
| quam uno modo. Nam primum fi ponatur f= 9 
& n = 8, eyadit ; unde prodit Series nobs 
communicata. Sed fi ponatur zeg = ff, & 1 = 
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inde. tandem obtinemus hanc Sericm “ 1 +3} — ; 
—; +3 +57 —5—7Xc. pro longitudine Qua- 
drantalis Arcus, cujus Chorda eſt Unitas: vel, quod 
inde aſt, hanc 5 A -, &cc. pro 
itudine dimidii <us. Et has forte, quia æque 
fimplices ſunt c aeræ, & magis convergunt, 
non repudiabitias. loft, 17 
Sed ego rem aliter æſtimo. Illud enim melius 
quod utilius eſt, & Problema minori labore ſol- 
vir. Sic, vis hr æquatio - = 1 appa- 
tamen in confeſſo eſt poſteriorem revers ſimplicio- 
tem eſſe, propterea quod Radicem ejus y Geome- 
ts Ons Cram. 2 eee 1991 
Et ob hanc rationem Series pro obtinendis Ar- 
cubus Circuli, vel (quod eodem recidit) pro obti- 
nendis Sectoribus Conicarum Sectionum, pro op- 
timis habeo qum componuntur ex poteſtatibus Si- 
num. Eat | > A 
Nam fiquis 'vellet per ſimplex computum hujus 
Seriei 1 +£ - 12 + &C. colligere lon — 
dinem Quadrantis ad Viginti figurarum loca deci- 
malia, opus effet 4 000 000 ood terminis Serici 
circiter; ad quorum Calculum Milleni Anni requi- 
rerentur. Etres tardius obtineretur per Tangentem 
5 Graduum. Sed, ad hubito Sinu recto 45 Graduum, 
Clans inque vel Sexaginta termini hujus 
Serici :X ITA + 54s . &c. lufficerent : quo- 


1 D. Vicecomes Brounkey Hyperbolam per hanc Seriem — = 
r LISTS 
rg © pes T 7186 * e Weſt per kane 1 11 11 


-c. (conjunctis binis terminis) primus emnium 

quadravit. Mercator hanc Quadraturam aliter demonſtravit. Grego- 

rus communicayit han Seriem pro Circulo i- 3 + i+—5 +$— 

Fr &c. & Newtonws hanc 141 —1—＋4 Lp egypt 
c. 


rum 
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rum computatio Tribus, ut opinor, vel Quatuor 
Diebus abſolvi poſſet. r 
Et tamen hic non eſt — modus compu- 
andi totam Peripheriam. Nam Series ex ſinu recto 
30 graduum, vel ſinu verſo 60 graduum con- 
flata, multo citius dabit Arcum ſuum; cujus ſex- 
tuplum vel duodecuplum eſt tota Peripheria. Ne- 
majori labore eruitur area totius Circuli ex 
egmento cujus Sagitta eſt quadrans diametri. E. 
jus Compurt ſpecimen, ſiquidem ad manus eſt, vi- 
lum fuit apponere; & una adjungere Aream Hy- 
perbolæ quæ eodem calculo prodit. 
Poſito Axe tranſverſo = 1, & ſinu verſo ſeu 
. Sagitta = x 3 erit Semi- ſegmentum 
Circuli. $ 38 7 Inge 5.28 7 Ne. He 
autem Series fic in infinitum producitur, fit 25 


E W — 
4. 2 = b. 4 1 2 = . 0 = 


&c. Et crit Semi-ſegmentum Ch 


a 4,6 ,c 4 * F 4 \ nn 
3 7 7 IT * „ Kc. Eorumque fen 
ſumma =—— — > — &. & | ſemi-differenti 
- + -+£+ &c. His ita preparatis, ſuppone 
x = |, quadrantem nempe Axis; & prodit 4 (= 
| ax O0. 27 bx 

O27; b(= © = 77') = 0-0312f: ( == 
0.03125 3 cx 22 


Is) = 0.0019f3l2g: 4 = F = —75 


=,0.90024414062y. Et fic procedo uſque dum 
venero ad terminum 22 qui poteſt in- 
gredi opus. Deinde hos terminos per 3, 7215 9, 
11, &c. reſpective diviſos diſpono in duas Tabu- 
las: Ambiguos cum primo in unam; & Negati- 
vos in aliam; & Addo ut hic vides, | 
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0.0833333333333333 0.0002790 178571429 


625 00000000000 346790660571 

271267361111 | 834465027 

7137169396 2086287374 

144628917 961296 

4974781 38676 

150948 1663 

7963 Wet . 

Wn 1 4 

I 0.000282j719389575 
0.0896109885646518 


Tunc a priori ſumma aufero poſteriorem, & reſtat 
0.0893284166257043 Area Semi-ſegmenti Hyper- 
bolici. Addo etiam eas ſummas, & aggregatum aufe- 
ro a primo termino duplicato 0.1666666666666666, 
& reſtat 0.0767731061630473 Area Semi- ſegmen- 
ti Circularis. Huic addo Triangulum iſtud quo 
completur in Sectorem, hoc eſt 54/3, ſeu 
0.0541 265877365274, & habeo Sectorem 60 gra- 
duum , 0.1308996938995747, cujus ſextuplum 
0.7853981633974482 eſt Area totius Circuli : Quz 
diviſa per + five quadrantem Diametri, dat totam 
Peripheriam 3.141592553 897928. Si alias artes ad- 
hibuiſſem, potui per eundem numerum terminorum 
Seriei perveniſſe ad multo plura loca figurarum, 

uta Viginti quinque aut amplius: Sed animus fuit 

ic oſtendere, quid per ſimplex Seriei computum 
præſtari poſſet. — ſane haud difficile eſt, cum 
in omni opere multiplicatores ac diviſores magna 
ex parte non majores quam 11, & nunquam ma- 
jores quam 41 adhibere opus fit. 

Per Seriem Leibnitii etiam, ſi ultimo loco dimi- 
dium termini adjiciatur, & alia quædam fimilia 
artificia adhibeantur, poteſt compurum produci 
ad multas figuras. Ut & ponendo ſummam ter- 
minorum I —{+$—;p+;3--5T.j—3; +535 &Cc. 

N : eſſe 


rum computatio Tribus, ut 
Diebus abſolvi poſſet. 
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E. 1 ＋ Kc. His ita 


ax 0.25 
f, b(= 7 = 7x8) = 
0.03125 
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venero ad terminum depre 


autem Series fic in infinitum producitur, ſit 2 


x =, quadrantem nempe Axis; 
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opinor, vel Quatuor 


Et tamen hic non eſt o timus modus compu- 


} 21171 


&c. Et crit | Scini-ſe gmentu = Circuli . 
Ext ny I . = 
*+>=£+2— £ +£ &&. Eorumque ſetni 


f 

& | ſemi-differentia 

przparatis, ſuppono 

& prodit 4 (=p 

0.03127: 6 ( = == 
yr. 


r o. oo i127 40 A 
. ooo 4414027. Et fic 8 uſque dum 


um, qui poteſt in- 


gredi opus. Deinde hos terminos per 3, xo, 7, 9 
11, &c. reſpective diviſos diſpono — Tabu- 
las: Ambiguos cum primo in unam; & Negati- 
vos in aliam; & Addo ut hic vides, ; 
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0.0833333333333333 0.0002790 178571429 


62500000000000 346790660571 
271267361111 | 83446 
7137169 3 %% „. 26285354 
144628917 9061296 
4914781 38676 
150948 1663 
7963 75 
57 5 - 4 
1 o. oo 82/7138 ger 

0.08961098856465 18 | 


Tunc a priori ſumma aufero poſteriorem, & reſtat 
0.0893284166257043 Area Semi-ſegmenti Hyper- 
bolici. Addo etiam eas ſummas, & aggregatum aufe- 
to a primo termino duplicato 0.1666666666666666, 
& reſtat o.o 7677 1061630473 Area Semi- ſegmen- 
ti Circularis. Huic addo Triangulum iſtud quo 
completur in Sectorem, hoc eſt %:, ſeu 
0.0541 2657877367774, & habeo Sectorem 60 gra- 
duum , o. 1308996938 997747, cujus ſextuplum 
0.787398 1633974482 eſt Area totius Circuli : Quæ 
diviſa per + five quadrantem Diametri, dat totam 
Peripheriam 3. 14159267378. Si alias artes ad- 
hibuiſſem, potui per eundem numerum terminorum 
Seriei perveniſſe ad multo plura loca figurarum, 
uta Viginti quinque aut amplius: Sed animus fuit 
ie oſtendere, quid per ſimplex Seriei computum 
præſtari poſſet. * ſane haud ditficile eſt, cum 
in omni opere multiplicatores ac diviſores magna 
ex parte non majores quam 11, & nunquam ma- 
jores quam 41 adhibere opus fit. 
Per Seriem Leibnitii etiam, ſi ultimo loco dimi- 
dium termini adjiciatur, & alia quædam fimilia 
artificia adhibeantur, poreſt compurum produci 
ad multas figuras. Ut & ponendo ſummam ter- 
minorum 1 —j+$—;7+;53--5T.7 Hrn Kc. 
N eſſe 
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eſſe ad totam Seriem Ii -- &c. ut te 
1+,/2 ad 2. Sed optimus ejus uſus videtur eſſe, bt 
quando vel conjungitur cum duabus aliis perſimili- af 
bus & citiſſime convergentibus Seriebus; vel ſola 


adhibetur ad computandum arcum zo graduum, po- ve 
ſita Tangente / ;. Tunc enim Series illa evadit ry 
| 7 I I +a 8 ; T 
F &c. quæ cito ta 
convergit. Vel, ſi conjunges cum aliis Seriebus, gn, 
pone circuli Diametrum = 1, & @ ; & area iet 
totius circuli erit ſumma harum trium Serierum 5 
a 2 1 „ a) 49 att , as 
E n lt 
F a ao. © ao: Wu 
N e . 53 7 Hoe 
418 
+ ＋ Ke. boli 
Flic conſideravimus Series quatenus adbibentur I ._ 
ad computandum totum Circulum. Sed quando 
computandæ ſunt partes ejus, tunc quælibet Se- 14 
ries habet proprium uſum, & in ſuo genere op- 
tima eſt. Si datur Tangens ſatis youre vel ſatis do f 
magna, non recurrendum erit ad Sinum aliquem U 7 
unic 


ut inde computetur Arcus, neque vice verſa. Se · 
ries dato congruens eſt æquatio pro ſolvendo pro- 
prio Problemate. ww 
Credo Cl. Leibnitium, dum poſuit Seriem pro 
determinatione Co- ſinus ex Arcu dato, vix ani- 
madvertiſſe Seriem meam pro determinatione Si- 
nus Verſi ex eodem Arcu; ſiquidem hæc idem 


ſunt. | 
Neque obſervaſſe videtur morem meum genera- 


liter uſurpandi literas pro quantitatibus cum Signis 
ſuis + & — affectis, dum dividit hanc Seriem 


2 L K 
7+ a Tian T + &c. Nam cum A- 
| rea 


Ne LXI, 


⁊ * 


7 
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rea Hyperbolica BE, 
hic ſignificata per ⁊, ſit J 
affirmativa vel negati- | 
ya, Prout jaceat ex una 
yel altera parte Ordi- 
natim applicate BC; fi | 
Area illa in numeris da- 


ta fir 3 & ſubſtitua- 
tur in Serie pro - 43-5, is 
e ee 
rictur vel ; + 5-53 + | 
Þ Fo 1 1 INE 
a Ta &c, vel — ; + 3 — a _ Þ 


5 &cz prout ] fit affirmativa vel negativa. 


*, 


Hoc eſt poſito a = 1 =b, & / logarithmo Hyper- 


bolico; numerus ei correſpondens erit 1 + 5; + 
—7 + = Kc. ſi 1 fir affirmativus; & 1 — 


2 
0: 0057, Dots of * 
11 F ＋ 2 Kc. ſi fir negativus. Hoc mo 


do fugio multiplicationem Theorematum, quæ alias 
in nimiam molem creſcerent. Nam v. g. illud 
unicum Theorema, quod ſupra poſui pro Quadra- 
tura Curvarum, reſolvendum eſſet in 32 Theore- 
mata, ſi pro Signorum varietate multiplicaretur. 
Præterea, quæ habet Vir Clariſſimus de Inven- 
tione Numeri Unitate majoris per datum Loga- 


rithmum Hyperbolicum, ope Seriei 1 — -— + 
b e potius quam ope Se- 


IX2X3 IX2X3X4 
3 I Þ I+ ; 
nei 5 ＋ 575, + 777775 T in Kc. nondum 


percipio. Nam fi unus terminus adjiciatur am- 
plius ad Seriem poſteriorem quant ad priorem, po- 
ſterior magis ee Et certe minor eſt 

8 la- 
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labor computare unam vel duas primis figuras ad- 
jecti hujus termini, quam dividere Unitatem per 
numerum prodeuntem ex Logarithmo Hyperboli. 
co ad multa figurarum loca extenſum, ut inde ha- 
beatur numerus quæſitus Unitate major. Utra. 
que igitur Series (ſi duas dicere fas fit). officio ſuo 


1 4 ls 
ſungatur. Poteſt tamen - + . 


IX2X3 + IX2X3X4XF 

&c. Series, ex dimidia parte terminorum conſtans, 
optime adhiberi; ſiquidem hæc dabit ſemi-diffe- 
rentiam duorum numerorum, ex qua & rectangu- 


lo dato uterque datur. Sic & ex Serie 1 + 


YU {1 


73% rA &. datur ſemi-ſumma numero- 


rum, indeque etiam Numeri. Unde prodit rela- 
tio Serierum inter ſe, qua ex una data dabitur al- 
tera. | 

Theorema de inventione Arcus ex dato Co- ſinu, 
ponendo Radium 1, Co- ſinum , & Arcum 
/ 6—4/ 24c + 124 minus appropinquat quam pri- 
ma fronte videtur. Poſito quidem finu verſo 9, 


error erit = + _ + &c. Poteſt fieri ut 120 
—27v ad 12c—179%, ita Chorda (,/2v) ad Ar- 


: IV V2Y .;» b 
cum; & error erit tantum g= circiter; qui 
ſemper minor eſt quam r minuta ſecunda, dum 
arcus non fit major quam 45 grad. Et ſingulis e- 
tiam biſectionibus diminuitur 128 vicibus. 

4 as 42 

Series IX2X3 _ 1X2XIX4XF T IX2X3X4XFXG6X7 
&c. applicari poſſet ad computationem tabulz 
Segmentorum, ut obſeryat Vir Clariſſimus. Sed 
res optime abſolvitur per Canonem Sinuum. Utpote, 
cognita Quadrantis Area, per continuam Additio- 
nem nonæ partis ejus habebi Sectores ad ſingulos 
Decem Gradus in Semicirculo: deinde per continu- 
am Additionem decimæ partis hujus, habebis Secto- 
res ad Gradus; & fic ad decimas partes Od 
5 5 
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ultra procedi poteſt. Tunc, radio exiſtente 1, ab 
unoquoque Sectore & ejus complemento ad 180 
gradus, aufer dimidium communis Sinus Re cti, & 
relinquentur Segmenta in Tabulam referenda. Cæ- 
terum quamvis Series hic non proſint, in aliis ta- 
men locum obtinent. Et quoniam hoc ad earum 
uſum ſpectat, non gravabor in aliquibus attingere. 


Conſtructionem Logarithmorum non aliunde Ne Ixn 


W eredetis forte, ex hoc ſimplici proceſ- 
u qui ab iſtis pendet. Per methodum ſupra tra- 
ditam quærantur Logarithmi Hyperbolici nume- 
rorum 10, o. 98, 0.99, 1.01, 1.02 : id quod fit 
ſpatio unius & alterius horæ. Dein diviſis Loga- 
rithmis quatuor poſteriorum per Logarithmum nu- 
meri 10, & addito Indice 2, prodibunt veri Logarith- 
mi numerorum B89, 99, 100, 101, 102, in Tabulam 
referendi. Hi per dena intervalla interpolandi 
ſunt, & exibunt Logarithmi omnium numerorum 
inter 980 & 1020: & omnibus inter 980 & 1000 
iterum per dena intervalla interpolatis, habebitur 
Tabula eatenus conſtructa. Tunc ex his colligen- 
di erunt Logarithmi omnium Primorum Nume- 
rorum & eorum multiplicium, minorum quam 
100: ad quod nihil requiritur præter Additionem 


& Subtractionem. Siquidem fit | 2 * 2. 


9947 
+ 8x9963 {6 Ie. 98 the 99 
* 984 Ar 3 3 . 9 = II. 
— 9 . 9932. 
1 ft > Ge 4X13 r 3 
8 99 999 984 989 
2X17 29. 32 31 27 37. 24 41. 23 
„ 91 99 7 232882 
n LD 53 13x 13 Ls 2x81 
= 9949 _ 994 -_/ 9928 _ 995+ 
= Gr. 3 07 het 47 win ** 7820 
— 9963 9994 __ 
= 79. Iz = 83. 7x16 = 98. 6x17 == O07. Et ha- 


bitis fic Logarithmis omnium numerorum mino- 
N 3 rum 


[#857 


rum quam Too, reſtat tantum hos etiam ſemel at. 
que iterum per dena intervalla interpolare. 


7 


Conſtructionis Tabulæ Sinuum, 
a qua pendet tota res Trigonome- 
trica, fundamentum optimum eſt 
continua Additio dati Anguli 
ad ſeipſum vel ad alium datum. 
Utpote in Angulo Addendo BAE; 
inſcribantur HI, IK, KL, LM, 
MN, NO, OP, &c. æquales ra- 
dio AB: & ad oppoſita latera de- 
mittantur perpendiculares BE, 
HQ, IR, KS, LT, MV, NX, 
OY, &c. Et Angulorum HIQ, 
IRH, KLI, LMK, &c. differen- 
tiæ erunt Angulus A; Sinus HQ, 
IR, KS, &c; & Co- ſinus IQ, 
KR, LS, &c. Detur jam aliquis 
eorum LMK, & cæteri fic eru- 
entur. Ad SV & MV demitte 


perpendicula Ta & Kö; 8 
£ 


cer Gmilia Triangula ABE, 

K Ms, ALT, AMY, &c: ) erit 
AB.BE :: TL. Ls (= =) 
: : KT(=KM). N (== 
Et AB. AE: KT. Sa (= ==) 
2 TL. Ta (= A Unde 
dantur Sinus & Coſinus KS, MV, 
SL, LV. Et ſimul patet ratio 


continuandi progreſſiones. Nempe AB. 2zAE: : 
LV. TM+MX::MX.VN+NY &c. :: MV. 
TL-+XN::XN.MV+OY &c. Vel AB.zBE:: 
LV. XN—TL : : MV. TM—MX:: MX, OY 
—MV :: XN. VN—NY &c. Et retro AB. 
2AE:: LS. KT+RK &c. Pone ergo AB=1, 


& 


mn 0 e. ww 


8 
6 
0 


8968 


P 


| „„ 
& fac BEX TL La. AEXKT = $4. 84— La 
= LV. zXExX LV—TM = MX &c. Sed nodus 
eſt inventio Sinus & Co-finus Anguli A, Et hic 
ſubveniunt Series noſtrz. Utpote cognita ex ſu- 
erioribus Quadrantalis Arcus e . 1.57079 
cz & ſimul Quadrato ejus 2.4694 &c; divide 
Quadratum hoc per Quadratum numeri exprimen- 
tis rationem 90 Gram ad Angulum A: &, Quo- 
to dicto z, tres vel quatuor termini hujus Seriei 


2 ⁊⁊ &3 &+ 
I 4 — ＋ — 720 —+ 40320 &c. dabunt Co- ſinum 


iſtius Anguli A. Sic primo quæri poteſt Angulus 
7 Graduum, & inde Tabula computari ad Quinos 
Gradus; ac deinde interpolari ad Gradus vel di- 


midios gradus, per eandem Methodum. Nam non 


convent progredi per nimios faltus. Duæ tertiæ 
partes Tabulæ ſie computatæ, dant reliquam ter- 
tiam partem, per Additionem vel Subtractionem, 
more noto. Siquidem poſito KT Co- ſinu 60 Gra- 
duum; fir AF = SV, & BE = Mö. Tunc ad 
decimas & centeſimas partes Graduum pergendum 
eſt per aliam Methodum; ſubſtitutis tamen prius 
Logarithmis Sinuum inventorum, ſi ejus generis 
Tabula deſideretur. 

Ad computum Tabularum Aſtronomicarum Xe- 
pleri; poſui fundamentum aliquod in altera Epi- 
ſtola. Ejus Seriei tres primi termini & aliquando 
duo ſufficzunt, Sed ad diverſas partes Ellipſeos di- 
verſæ ejuſmodi Series aptari debent. Vel po- 
tius tales Series computandæ ſunt, quæ ex da- 
ta Area Sectoris Elliptici BGE, immediate ex- 
hibeant aream Sectoris Circuli, cujus Angulus eſt 
BEG, Radius CB. Et habitis hilce, computum 
carum ad duos, tres, aut forte quatuor terminos, 
beneficio Logarithmorum, haud gravius erit quam 
ſolita Reſolutio tot Triangulorum in aliis Hypo- 
theſibus: Imo forte minus grave, ſi Series prius 
debite concinnentur; ſiquidem unus Logarithmus 
e Tabula petitus determinet omnes iſtos terminos, 

N 4 ads 
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addendo ipſum & ejus multiplices ad Logarithmos 

datarum Coe fficientium in promptu habitos. 
Quæ de hoc genere Tabularum dicuntur, ad a- 

lias transferri poſſunt, ubi ratiocinia Geometrica lo- 


cum non obtinent. Sufficit autem per has Series 


Ne LXIII. 


computare triginta, vel viginti, aut forte paucio- 
res terminos Tabulæ in debitis diſtantiis; ſiqui- 
dem termini intermedii facile interſeruntur per 
Methodum quandam, quam in uſum Calculatorum 
fere hic deſcripſiſſem. Sed pergo ad alia. 

Quz Cl. Leibnitius a me deſiderat explicanda, 
ex parte ſupra deſcripſi. Quod vero attinet ad In- 
ventionem terminorum p, 4, 7, in Extractione Ra- 
dicis Aﬀecte : primum p fic eruo. Deſcripto An- 
gulo recto BAC, latera ejus BA, CA divido in 
partes æquales; & inde normales erigo diſtribuen- 
tes angulare ſpatium in æqualia parallelogramma 


vel quadrata, 


3 Fig. 1. 
e 
* E E 
E E 0 N 
„EEE 
Jo [[» 


A 8 2 
Fig. 2 
* 
— * * 
| ih, U x 


—B 0 11 * 


L 185 J 


quæ concipio denominata eſſe a dimenſionibus du- 
arum indefinitarum ſpecierum, puta x & y, regu- 
lariter aſcendentium a termino A; prout vides in 
Fig. 1. inſcriptas. Ubi y denotat Radicem extra- 
hendam; & x alteram indefinitam quantitatem, 
ex cujus poteſtatibus Series conficienda eſt. De- 
inde, cum Æquatio aliqua proponitur, parallelo- 
2 ſingulis cjus terminis correſpondentia in- 


| fan nota aliqua : & Regula ad duo vel forte 
1 


plura ex inſignitis parallelogrammis applicatà (quo- 
rum unum ſit humillimum in columna ſiniſtra 
juxta AB, & alia ad Regulam dextrorſum ſita, cæ- 
teraque omnia non contingentia Regulam ſupra 
eam jaceant) Seligo terminos Aquationis per pa- 
rallelogramma contingentia Regulam deſignatos, 
& inde quæro quantitatem Quotienti addendam. 
Sic - extrihendam Radicem y, ex -A + 
x3 
S -e G +b*x*=0 3 parallelogram- 
ma hnjus terminis reſpondentia figno nota ali- 
ua &; ut vides Fig. 2. Dein applico regulam 
DE ad inferiorem e locis fignatis in ſiniſtra co- 
lumna; eamque ab inferioribus ad ſuperiora dex- 
trorſum gyrare facio, donec alium ſimiliter vel for- 
te plura e reliquis ſignatis locis cœperit attingere. 
Videoque loca ſic attacta eſſe x*, xxyy& y*. E ter- 
minis itaque y*—7aaxxy)+64*x? tanquam nihilo 
æqualibus (& inſuper fi placet reductis ad v*—7vy 
+6=0, ponendo y ax,) quæro valorem , & 
invenio quadruplicem, ax, -V ax, ＋ ax, 
&—4/ 24x, quorum quemlibet pro primo termi- 
no Quotientis accipere licet, prout e radicibus 
quampiam extrahere decretum eſt. 
* Sic /Equatio y*' + axy +aay -K — 24 o, 
quam reſolvebam in priori Epiſtola, dat — 2 + 
aay +3* = o, & inde y = a proxime: Cum itaque 
a fit primus terminus valoris y, pono p pro cæte- 


* Hanc Reſolutionem vid. pag. 79 


ris 
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ris omnibus in infinitum, & ſubſtituo a +p = y, 
(Obvenient hic aliquando difficultates nonnullæ; * 
ſed ex iis, credo, D. Leibnitius ſe proprio marte 
extricabir.) Subſequentes vero termini 2, 7, 5, &c. & 
eodem modo ex æquationibus ſecundis, tertiis, c- &. 
teriſque eruuntur, quo primus p e prima, ſed cura fei 
leviori; quia cæteri valores y ſolent prodire divi- Xi 
dendo terminum involventem infimam poteſtatem ſiq 
indefinitæ quantitatis x per Coefficientem Radicis te 
anne ereds/ er Gps Nibus Regret 5 
Ne LXIV. Intellexti credo ex toribus, 10nem 
ab Areis Curvarum ad Lineas Rectas, fieri per rie 
hanc Extractionem Radicis Affectæ. Sed duo alii MW bu 
ſunt modi quibus idem N nu 
Eorum unus affinis eſt Computationibus quibus ſte 
colligebam approximariones ſub finem alterius E- 
iſtolxz, & intelligi poteſt per hoc Exemplum. R 
1 AÆquatio ad Aream Hyperbolæ z bit 
+ Zxx + 3x" + 5x* + z &c. Et partibus cjus 
multiplicatis in ſe, emerget 2* =x* + x* + $3x* + & 
zr &c. 2 i &c. 2 = x* +2x' &e. be 
2*=x* &c. Jam de 2⁊ 1 1755 5 2—22 
X- - — r &c. Huic addo 22˙, & 
fit 2 — 22˙ +12? = x + ine ar c. ako & 


332%, & reſtat 2z— £2* + 22 — f = — l 2 
&c. Addo 1252 „ & fit 2 — 22 * + 2 — 2+ + | 
2 = quamproxime; five x 2 2 + #' & 


— _Z* - 128 of : 
 Eodem modo Series de una Indefinita 8 A. 


tate in aliam transferri poſſunt. um ſi Et 

poſito r Radio Circuli, x Sinu recto arcus z, & x , 
* x5 YE Huge 

+ * 0+ 5 + &c. Longitudine arcus iſtius; atque + 


hanc Seriem a Sinu recto ad Tangentem vellem 
. . . $ + <2, 
transferre: Quæro „ e * & 
; "EN . : . f * 3x5 Sat 
& reduco in infinitam Seriem x + ,,, + po &c. 4 


yocetur hæc quantitas 7, Colligo poteſtates ejus ?“ 
| gs" 
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1 + 27 &c. t = x" + &c. Aufero autem ? de 25 
& (ponendo 1 pro 7) reſtat 2— 2 —.— — 
&c. Addo 3, & fit & — + 4 = + &c. Au- 
fero 315, & reſtat 2 — f + * — = O quampro- 
xime. Quare eſt 3 t — £* + , - &c. Sed 
ſiquis in uſus Trigonometricos me juſſiſſet exhibe- 
re expreſſionem Arcus per Tangentem; eam non 
hoc circuitu, ſed directa methodo quæſiviſſem. 

Per hoc genus Computi colliguntur etiam Se- 
ries ex duabus vel pluribus indefinitis quantitati- 
bus eonſtantes; & Radices affectarum Aquatio- 
num magna ex parte extrahuntur. Sed ad hunc po- 
ſteriorem uſum adhibeo potius Methodum in alte- 
ra Epiſtola deſcriptam tanquam generaliorem, & 
(Regulis pro Eliſione ſuperfluorum terminorum ha- 
bitis) paulo magis expeditam. | 

Pro Regreſſione vero ab Areis ad Lineas Re&as, 
& ſimilibus, poſſunt hujuſmodi Theoremara adhi- 
beri. | 
Theorema 1. Sit 2 = ay + byy + c3* +&p* e 

b bb — 
&c. Et viciſlim erity = ;j— . + . + 
gabe—5b? — and - 2 1abbc + 6aabd+ 146+ —a3 8 
a? 


2. + .— 75 —2 + 
&. Exempli gratia. Proponatur Æquatio ad 
Aream Hyperbolæ, z = y—? + - — + 2 &c. 
Er ſubſtitutis in Regula 1 pro a, — pro h, * pro 
„ 3 pro d, & ; pro e; viciſim exurgit, y = z 
+ 222 + 22) + 2 + &c. 


Theorema 2. Sit z=ay+by* c +dy' Tei + 
Z 6 366 ac 


&c. Et viciſſim erit y = j— „ T 2 
abe — 244 — 126 5 — 5 5abbc + 10aabd + yaacc— a*e 
. + nt _ 25 


&c. 
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&c. Exempli gratia. Proponatur Æquatio ad 


| ; | 
Arcum Circuli, z = y += + 2 + 


Et ſubſtitutis in Regula 1 pro 4, 75; pro , > 


5 l 23 K 
pro c, 557.75 pro d &c; orietur y = z— 55 þ os 


— fe, L Ke. 


- 


illis difficiliora. Ad que ſolven 


Alterum modum regrediendi ab Areis ad Line- 
as rectas celare ſtatui. 

Ubi dixi, omnia pene Problemata ſolubilia exi- 
ſtere ; volui de 1is præſertim intelligi circa quæ 
Mathematici ſe At ue occuparunt, vel ſaltem 
in quibus Ratiocinia Mathematica locum . — 
obtinere poſſunt. Nam alia ſane adeo perplexi 
conditionibus implicata excogitare liceat, ut non 
ſatis comprehendere valeamus; & multo minus 
tantarum computationum onus ſuſtinere quod iſt 
requiretur. 

Attamen, ne nimium dixiſſe videar, inverſa de 
Tangentibus Problemata ſunt in 288 aliaque 

a uſus ſum du - 
plici Methodo; una concinniori, altera generalio- 
ri. Utramque viſum eſt impræſentia literis tranſ- 
poſitis conſignare, ne propter alios idem obtinen- 
res, inſtitutum in aliquibus mutare cogerer. * 5 
ccdæ loeffhI214I3u 1026er oz: 
1146 3;3Cœ¾ę,jꝗ˖oe eg en 
7 ur, 3a cr 4eg 6144571807473 /6 t, 
Gadd ereeceiiimmuunoopreors5isiiStug, 

. In 

% Id eſt. Una Methodus conſiſtit in extractione 's quantitatis 
ex aquatione ſimul involvente fluxionem ejus: altera tantum in aſ- 
ſumpt ione Seriei pro quantitate qualibet incognita ex qua cetera com- 
mode derivari poſſunt, & in collatione terminorum homologorum æqua- 
tionis reſultantis, ad eruendos terminos aſſumpte Seriei. Analyſin in- 
verſam per Fluentes & earum Momenta in zquationibus tam infini- 
tis quam finitis, Newtongs in his Epiſtolis ad Regulas quatuor __ 


e — — yrs 


AC. 


ran ond; ee eee e 
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Inverſum hoc Problema de Tangentibus, quan- 


do Tangens inter punctum contactus & axem Fi- 


guræ eſt datæ longitudinis, non indiget his Me- 
thodis. Eſt tamen Curva illa Mechanica, cujus 
determinatio pendet ab Area Hyperbolæ. 

Ejuſdem generis eſt etiam Problema, quando 
pars Axis inter Tangentem & Ordinatim- applica- 
tam datur longitudine. 

Sed hos caſus vix numeraverim inter ludos na- 
turz, Nam quando in Triangulo Rectangulo, 
quod ab illa Axis parte & Tangente ac Ordina- 
tim-applicata conſtituitur, relatio duorum quorum- 
libet laterum per Æquationem quamlibet defini- 
tur, Problema ſolvi poteſt abſque mea Methodo 
Generali: Sed ubi pars Axis ad 1 aliquod 
poſitione datum terminata ingreditur Vinculum; 
tunc res aliter ſe habere ſolet. 

Communicatio Reſolutionis Affectarum Æqua- 
tionum per Methodum Leibuitii, pergrata erit; 
juxta & explicatio quomodo ſe gerat, ubi indices 
poteſtatum ſunt Fractiones; ut in hac Æquatione 


20 TN - = 0z aut Surdæ f Quantitates, 
ut in hac & P =y: ubi/ 2&y/ 7 non 
deſignant Coefficientes ipſius x, fed indices Pote- 
flatum ſeu Dignitatum ejus; & ;- indicem Dig- 


nitatis Binomii ** + . Res, credo, mea me- 
thodo patet; aliter deſcripfiſſem. 


xit. Per primam extrahitur Fluens ex Binomiis, adeoque ex æqua- 
tionibus quibuſcunque non affectis in Serie infinita, & Momentum 
fluentis ſimul prodit, quo evaneſcente Series in Æquationem finita n 
redit. Per ſecundam extrahitur Fluens ex xquationibps affectis Flu- 
xionem non involventibus. Per tertiam extrahitur Fluens ex æqua- 


tionibus affe&is Fluxionem ſimul involventibus. Per quartam eruitur 


Fluens ex conditionibus Problematis. Regulz duæ primæ in princi- 
pio Epiſtolz ſuperioris duz ultimæ in fine hujus ponuntur. Harum 
pn mae Newronum eſſe inventorem primum nemo dubitat. 


+ Surdos indices D. Leibn tius in Epiſtola ſequente mutavit in 


Sed 


fluentes, & inde natus eſt calculus exp ↄuentialis. 
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Sed meta tandem prolixz huic Epiſtolæ panen- 
da eſt. Literæ jane Excellentidimi Leibnitii valde 
dignæ erant, quibus fuſius hoc Reſponſum da- 
rem. Et volui hac vice copioſior eſſe, quia credidi 
amceniora tuanegotia ſeveriori hoc ſcribendi gene- 
re non debere a me crebro interpellari. 


Tui Studioſiſſimus 
1}. Newton. 


Excerpta ex 1772 D. Collins ad D. Newtonum, 
Londini 7 Martii 1677 data. Integra autem ex- 
tat impreſſa in Tomo tertio Operum D. Walliſii 
pag. 646, Cc. | 
Clariffime Vir, 

Derat hic D. Leibnitius perunam Septimanam, 
in menſe Octobris; in reditu ſuo ad Ducem 

Hanoveræ; cujus literis revocatus erat, in ordine 

ad quandam Promotionem. | 

Dixit Leibnitius, ſe poſſe & velle conſilia im- 
E pro obtinendis Seriebus, abſque Specioſa 

xtractione Radicum Æquationum affectarum; 
modo quis velit laborem illum obire. 

Et conſequenter ad hoc, (poſtquam ego D. Ba- 
kerum ipſi nominaveram, ) literis ejus ad D. Olden- 
N cms datis Amſtelodami, 45 Novemb. 1676, hæc 
cribir. | | 

PD. Collinio hæc quzſo communica. Dixit ille 
© mihi D. Bakerum, doctum admodum & induſtri- 
© um apud vos Analyticum, utilibus conſiliis exe- 
© quendis parem eſſe. Elegi ego unum pre reliquis 


 ©utile & facile. Nimirum, Methodus Tangen- 


© trum a Sluſio publicata nondum rei feſtigium 
© rener. Poteſt aliquid amplius præſtari in eo ge- 
© nere, quod maximi foret uſus ad omnis generis 
Problemata: Etiam ad meam (fine extractionibus) 
© Xquationum ad Series reductionem. * 
Poſſet 


[191] 

« Poſſet brevis quædam calculari circa Tangentes 
© Tabula, eouſque continuanda, donec progreſſio 
Tabulæ apparet z ut eam ſcilicet quiſque, quouſ- 
que libuerit, {ine calculo continuare poſſit. 

© Amſielodami cum Huddenio locutus ſum; cui 
© negotia civilia tempus omne eripiunt. Eſt enim 
© ex numero 12 urbis Conſulum, qui ſubinde impe- 
rium obtinent : Nuper Conſul Regens erat; nunc 
© Theſaurarii munus exercet. Præclara admodum 
in ejus Schedis ſupereſſe certum eſt. Methodus 
Tangentium a Slu/io publicata dudum illi fuir 
© nota. Amplior ejus Methodus eſt, quam quæ a 
Haſio fuit publicata. Sed & Quadratura Hyper- 
© bolz Mercatoris ipſi jam Anno 1662 innotuit. 
© Hactenus Leibnitiuß. | 

B. S. Exemplar Epiſtolæ tuæ (quatuor ſcheda- 
rum) nondum eſt ad D. Zeibnitinm miſſum: Sed, 
intra Septimanam, eſt quidam hinc profecturus 
Hanoueram, qui tum illud, tum libros quoſdam 
laturus eſt. | | 


Epiſtols D. Leibnitii ad D. Oldenbutgium, 21 Ju- Ne Lxv1. 


nii 1677, data tum D. Newtono communicandsa. 
Cujus extat & autographam & exemplar manu 
D. Collins 4eſcriptum. | 


Ampliſſime Domine, 


Ccepi Literas tuas diu expectatas, cum inclu- 
ſis Newtonianis ſane pulcherrimisz quas plus 
ſemel legam cum cura & meditatione ; quibus cer- 
te non minus dignz ſunt quam indigent. Nunc 
pauca quz feſtinante oculo obeunti incidere e ve- 
ſtigio angotabo. 
Egregie placet, quod deſcripſit qua via in non - 
nulla ſua elegantia de 'Theoremara inciderit. Et 


uz de Walliſianis Interpolationibus habet, vel i- 


eo placent, quia hac ratione obtinetur harum In- 
ter- 


[ 192 ] | 
terpolationum Demonſtratio, cum res ea antea 
(quod ſciam) ſola Inductione niteretur; tametſi 

ars eorum per Tangentes fit demonſtrata. 

Clariſſimi Slaſtii Methodum Tangentium non- 
dum eſſe abſolutam Celeberrimo Newtono aſſentior. 
Et jam a multo tempore * rem Tangentium lon- 
ge generalius tractavi; ſcilicet per differentias Or- 
fs dinatarum. Nempe T 1B 
N (intervallum Tangentis ab 
Ordinata in Axe ſumptum) 
| eſt ad 1B 1C Ordinatam, ut 
1CD (differentia duarum 
A Abſciſſarum A 1B, A 2B,) 
| ad D 2C (differentiam dua- 
rum Ordinatarum 1B 1C, 


1B 1C 2B 2C.) N ec refert quem 
20 angulum faciunt Ordinatæ 

2B D ad Axem. Unde patet, ni- 

| | hil aliud eſſe invenire Tan- 


gentes, quam invenire Dif- 
ferentias Ordinatarum, -=_ differentiis Abſciſ- 
ſarum (ſeu 1B 25 10D) fi placet æqualibus. 
Hinc nominando + in poſterum, dy differentiam 
duarum proximarum y (nempe A 1B & A 2B3) & 
dx ſeu D 2C differentiam duarum proximarum x 
(prioris 1B1C, poſterioris 2B 2C;) patet dy* eſſe 
zydy; & dy* eſſe 35d), &c. & ita porro. Nam 
ſint duæ proximæ ſibi (id eſt, differentiam haben- 
tes infinite parvam) ſcilicet A1iB=y; & AzB= 
dy. Quoniam ponimus dy* eſſe differentiam 
quadratorum ab his duabus rectis, Æquatio erit 
*fſdem fecit D. Barrow in ejus 10, A 1 
i dque calculo conſimili. e bar * 
+ Ccepit igirur D. Leibnitius hoc ipſo Methodum diffe- 
rentialem cum amicis ſcripto communicare ; lectis prius quæ New- 
tonus de hac Methodo in duabus Epiſtolis ſcripſerat: Lectis fortean 


& aliis Newtonianis ſab finem Anni 1676, ubi domum per Londinum 
redibat; quo tempore Prælectiones Barrovii ſecum tulit. 


| ro 


” ' WW” 69H CY a © Sg a= 


© = 

dy* = y* + 23dy + dydy —y*. Seu omiſſis y* —5 
quz ſe deſtruunt, item omiſſo quadrato quantita- 
tis infinite parvæ (ob rationes ex Methodo de 
Maximis & Minimis notas,) erit dy* = 2zydy. I- 
demque eſt de cæteris potentiis. Hinc etiam ha- 
beri poſſunt differentiæ quantitatum ex diverſis in- 
definitis in ſe invicem ductis factarum: ut dyx erit 
= zdx + xdy; & dy*x = 2xydy + y*dzx. Hinc fi 
æquatio a -+ by + cx + dyx ey f +g9*x + 
hyx* &c. = ©; ſtatim habetur Tangens Curve 
ad quam eſt iſta Æquatio. Nam ponendo AB=y, 
& AzB =» + dy (ſcilicer, quia 1B 2B ſeu 10D 
= dy,) Itemque ponendo 1B 1C=x, & 2B 2C=x 
dx (ſcilicet quia 20D = dx,) Et quia cadem 
æquatio exprimit quoque relationem inter AzB 
& 2B 2 C, quæ eam exprimebar inter AB & 1B 
1C; +tTunc in æquatione illa pro y & x ſubſtitu- 
endo y + dy, & x + dx, fiet 

«+ by + cx + x + © + fx* + gy *x + hyx* &c. 


f Jet d e + abode Ko 


*dx + hx*dy &c, 
+ ddxdj+ + fdxdx+ _ 
1 2 
d eſt nota Differentiæ. + gdxdydy+ hdydxdx 


Ubi, abjectis illis quz ſunt ſupra primam lineam, 
quippe nihilo æqualibus per æquationem præceden- 
tem; & abjectis illis quz ſunt infra ſecundam, quia in 
illis duz infinite parvæ in ſe invicem ducuntur; hinc 


reſtahit tantum æbuatio hæc bdy + dx + dydx 
+ dxdy 
* Id eſt, Si ſecundus terminus Binomii fit differentia primi ter- 
mini, ſecundus terminus potentiz Binomii erit differentia potentiæ. 
Hoc eſt fundamentum Methodi differentialis a Leibuitio jam poſitum. 
Et hoc idem fundamentum Methodi ſuæ Newtonus Anno 1669 Po- 
ſuerat in Analyſi ſupra impreſſa, pag. 91. Perſimilibus calculis New- 
torus Momenta, & Leibmtins Differentias collegerunt, & diſcrepant 
lolum in rerum nominibus. 
+ Calculus etiam in his Exemplis allatus a calculo Newtoniano in 
felis notarum formulis differt, ſed notis minus aptis obſcurior redditur, 
* _ re- 


940 

&c. = o, quicquid ſcilicet reperitur inter lineam 
primam & ſecundam. Et, mutata æquatione in 

A 1 
rationem ſeu analogiam, fiet — 57 = 
e+ <+2fx+ gg) +2by &, Ns 
b + dx + 2% + 2gxy + hz*&c* Id eſt ( quiz — dx 

—1B 2B, ſeu — 1CD TIB . c&c. 

fu p20 merit = 


. Quod coincidit cum Regula Sluſiana, o- 


ſtenditque eam ſtatim occurrere hanc Methodum 
intelligenti. N 
Sed Methodus ipſa (priore) noſtra longe eſt am- 
plior. Non tantum enim exhiberi poteſt, cum plu- 
res ſunt literæ indeterminatæ quam y & x (quod 
ſæpe fit maximo cum fructu;) Sed & tunc utilis 
eſt cum interveniunt irrationales, quippe quæ eam 
nullo morantur modo, neque ullo modo neceſſe 
eſt irrationales tolli, quod in Methodo Sluſii ne- 
ceſſe eſt, & calculi difficultatem in immenſum auget. 
ut appareat, tantum utile erit in irratio- 
nalitatibus ſimplicioribus rem explanare. Et pri- 
mum fit in ſimpliciſſimis generaliter. Si ſit aliqua 


potentia aut radix xz; erit dææ 2x d. 
Si 2 fit 2, ſeu fi = ſit /, erit dx*, ſeu hoc 


ER 
—— - 4D... 


| — dæ 
loco d i *dx ſeu 55; ut notum aut fa 


cile demonſtrabile. | 
Sit jam Binomium, ut : 3+ Nc. quæ- 
ritur d,/* : a + r Kc. ſeu dxz, voſirs 1 =2z 
 &@ +53 &c. x. Eft autem dx = bdy 

dx bdy + &c. 

Taqch &e. Brgodes ſeu = = 2 
3x3 3x4 + by+ 9* Kc 
Eadem Methodus adhiberi poteſt etſi Radices in 
Radicibus implicentur. Hinc ſi detur æquatio 


valde intricata , ut # + br +5/"31 45+ 
bx*yV y* +yv/ 1—y = 0. ad aliquam Curvam cu- 
Jus 


[ 195 ] 

jus Abſciſſa fit y (AB,) Ordinata æ (BC,) tunc R- 

quatio proveniens utilis ad inveniendam Tangen- 

tem TC, ſtatim fine calculo ſcribi Nee z & e- 
| | s 


— 


8 » 


1 — 
x 2zdy — +hx*dy +2hxydxx v/ y*Tyy/ i 


3x1 + 5 
EE x „cy dy T- ==" 
2 Ni „ 


Seu, mutando Quotientem hanc inventam in A- 
nalogiam, erit — dy ad 4x, ſeu T 1B ad 1B 1 C, ut 
omnes provenientis æquationis termini per 4x mul- 
tiplicati, ad omnes ejuſdem terminos per dy mul- 
tiplicatos. 

Ubi ſane mirum & maxime commodum evenit, 
quod dy & dx ſemper extant extra yinculum irra- 
tionale. Methodo autem Slaſana omnes ordine 
irrationales tollendas eſſe nemo non videt. 

Arbitror, quæ celare yoluit Newtonus de Tan- 
entibus ducendis, ab his non abludere. Quod ad- 
it, ex hoc eodem fundamento * quadraturas quoque 
reddi faciliores, me in ſententia hac confirmar, ni- 
mirum ſemper figuræ illæ ſunt quadrabiles quæ 
ſunt ad ÆEquationem Differentialem. Æquationem 
Differentialem voco talem qua valor ipſius dx ex- 
primitur, quæque ex alia derivata eſt qua valorip- 


thus x exprimebatur. Exempli gratia; fit AB=y. 
EB = x ponatur 


B ore cn: 
„ 2 1 Nic ey KC. 
Quæritur Quadratura figuræ ABEA (quanquam 


Characteres Methodi Newtoni Leibnitius hic enumerat, & gau- 
det ſe in Methodum incidiſſe cui Characteres hi omnes competunt. 
Fatetur etiam Neæwtanum intellexiſſe facilem quadraturam Figurarum 

ſunt ad Æquationem Differentia em. Vel doceat Methodum 

iam ip rerum natura extare cui Characteres hi omnes competunt, 
vel deſinat negate ſe in Methodum Newton incidifle, 

* O 2 forte 
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quando id fieri poteſt, aut ſaltem agnoſcere ex 


196 | 
JC forte ſæpe tale Trilineum 
non fit proditurum quale 
hoc ſchemate depinximus.) 
Deſcribatur alia Curva 
AC, talis ut BC [ quz] ſit 
v 1-+by+ic9* +4dy* rey 
&c.[ipſfius Ordinatam] ſig- 
Bnificet ; & Rectangulum 
ſab re&a AV repræſentante Unitatem conſtructio- 
nis, & ſub Ordinata nova BC, æquabitur figuræ | 


ABEA. Ejuſmodi Theoremata condi poſſunt in- | 


finita: Imo pleraque ſub generaliſſimis quibuſdam 
complecti. Licet nihil refert ſive Series hæ pro- 
ducantur, ſive ubilibet finiantur. Unde patet hanc a 
unicam Regulam pro infinitis figuris quadrandis ] 
inſervire, diverſz plane nature ab iis quæ hacte- i 
nus quadrari ſolebant. 0 

Pulcherrimæ ſunt illæ Series Newtoniane n 
ex Infinitis in Finitas degenerant; qualis illa - eſt 


quam exhibet pro Extractione Radicum Binomii, e 
aut ejus Quadratura. Quod ſi in ipſius general: illa t. 
/Equationis Aﬀectz indefinitæ Extr * cum ti 
fit x = ay +by* + &c. & y fit = — — Kc. vel a 
bz3 F . mw 

= = — &c : idem præſtari poſſet; ut ſcili- bo 
cet, inter extrahendum radices ex æquationibus 4 
aut binomiis, invenire liceret Radices rationales fi- G 
nitas quando. ex inſunt, vel etiam irrationales : 8 
Tunc dicerem Methodum Serierum infinitarum te 
ad ſummam perfectionem eſſe perductam. ti 


Opus eſſet tamen præterea, diſcerni poſſe varias 
æquationis ejuſmodi Radices: Item neceſſe eſſet, 
ope Serierum, diſcerni æquationes Poſſibiles ab Im- 
r Quod ſi hæc nobis obtinuerit Vir in 
his ſtudiis maximus, atque effecerit ſcilicet ut poſ- 
ſimus Seriem Infinitam convertere in Finitam 


1 
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finita fit deducta: Tunc in methodo Se- 
rierum Infinitarum, quæ Diviſione & Extractione 
inveniuntur, vix quicquam amplius optandum re- 
ſtabit. Hæc, fi quiſquam mortalium, certe New- 
tonus præſtare poterit. Eadem credo opera efficie- 
tur, ut, ex multis Seriebus Infinitis, poſſimus de- 
ligere maxime naturales; quales haud dubie illæ 
erunt, quæ ita erunt comparatæ, ut, cum fieri 
poteſt, atque opus eſt, degenerent in Finitas. At- 
que ita egregie apparebit Methodum Extractio- 
num per Series Infinitas minime Indirectam, ſed 
maxime Naturalem eſſc. 

Problema eſt perelegans cujus meminit, Cur- 
vam deſcribere quæ per data quæcunque tranſeat 
Puncta. Huddenius mihi Amſtelodami dixit, poſſa 
ſe Curvam deſcribere Analyticam, ſeu certa /E- 
quatione uniformi conſtantem, quz Facici Homi- 
nis cujuſdam noti lineamenta deſigner. 

Cztcrum quærendum 
eſt, an hoc Newtonus in- 
telligat de Punctis Infini- 
tis; ut ſi fit Axis A 1B 
2A2B3A &c. in infini- 
tum productus; & duæ 
curvæ datæ infinitæ Ana- 
lyticæ, una A1C 2C;3 C 

c, altera 42D 3D &c; 
N 1B, 1B 2A, 
2A 2B, 2B 34A, &c, in- 
ter ſe & datæ cuidam Ge 


titati F æquales; Quæ- 
ritur an dari poſſit Curva Analytica, ſeu Æqua- 
tionis capax, quæ in infinitum producta tranſeat 
(alternis) per pancta 10, 2D, 20, 3D, 3C, &c. 
Fermatius alicubi ſcribit, ſe Methodum habere 
per quam Curva inveniri poſſit, cujus proprietas 
ſpecifica data non pertineat ad unum Punctum, ut 
vulgo fit, cum Ordinatæ referuntur ad partes A- 
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xis; ſed ad duo quælibet fimul, vel etiam ad tria 
quælibet ſimul, &c. | 

* Quz de variis Seriebus ſuis & noſtris exami- 
nandis atque inter ſe comparandis dicit Clariſhmus 
Newtonusr;, in ea me immergere non audeo, an- 
tequam in gratiam cum Analyſi rediero : nam ha- 
rum rerum veſtigia in animo meo prope non obli- 
terata ſunt. Agnoſco interim pulcherrima & uti- 
liſſima ab eo annotari. Elegantiſſima & minime 
expectata eſt via qua ſeriem meam {/— 57? +57 
&c. deduxit ex ſua. 

Quod ait, Problemata methodi Tangentium 
Inverſæ, eſſe in poteſtate; hoc arbitror ab eo in- 
relligi per Series ſcilicet Infinitas: + Sed a me ita 
deſiderantur, ut Curvæ exhibeantur Geometrice 

uatenus id fieri poteſt, ſuppoſitis (minimum) Qua- 

raturis. Exempli cauſa. Cycloidem deprehendit 
Hugenius ſui ipſius Evolutione deſcribi: Difficile 
autem fuiſſet, credo, ſolvere hoc Problema, Inve- 
nire Curvam quæ ſui ipſius Evolutione deſcribi- 
tur. Neque refert quod Curvæ Deſcriptio quadra- 
turam Circuli ſupponit: Et hoc Problema etiam 
ex eorum eſt numero, quæ voco Methodi Tan- 


gentium Inverſæ. Ita inter Methodos Tangenti- 


* vide pag. 121, lin. 25, & pag. 126, lin. 13 & ſeq. | 
+ Dixerat Newtonss, Win bencGeip æquationum infmitarum 


omnia pene Problemata ſeſe extendere (pag. 141, lin. 10.) Re- 


cht Leibnitiur; Multa eſſe Problemata uique adeo mira & implexa 
ut neque ab æquationibus pendeant neque a quadraturis, qualia ſunt 
Protjemata Methodi Tangentium inverſe & c., pag. 155, 156. Re- 
ſcripſit Newtonus, inverſa de Tangentibus Problemata 45 in poteſtate, 
aliahue illis Aiſtciliona; ad que ſolvenda fe uſum eſſe duplici Merbodo 
&c. pag. 188. Leibuitius vero ne quid a Newtono jam didiciſſe vide- 
retur, regerit ſolutionem a Newton intelligi per Series infinitas ; fed a 
ſe ita dejtderari'ut Curve exhibeantur Geometrica quatenus id fieri po- 
teſt. In priore by vg negaverat Analyſin Newtorianam per Æqua- 
tiones Infinitas ad hæc Problemata extendi. Jam negat ſe negaſſe, & 
verbis prioribus nubem obducit, quaſi inv illud Problema ſuo 
ſenſu non ſolveretur, niſi Curvz exhibeantur Geometricz quate nus 
id fieri poteſt, & Curva quæ ſui ipſius Evolutione deſcribitur, inveni- 
ri poſſit per eandem ſolutionem. 

| l um 
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um Inverſas generales eſt, Invenire Curvam Ana- 
88 cujus Longitudines ſint Areis datæ Figuræ, 
urva Analytica comprehenſæ, proportionales. 
Contrarium enim dudum poſſumus. Quod Pro- 
blema arbitror non eſſe Inſolubile, & videtur non 
contemnendum : Facihus enim eſt Lineam quam 
Spatium organice metiri. Et, reducta Spatiorum 
dimenſione ad dimenſionem Linearum, ſolis Filis 
in rectum extenſis Mechanica fieri poterit Conſtru- 
ctio; & Spatia poterunt in data ratione ſecari in- 
ſtar Linearum rectarum. 

Cum ait Newtonus, inveſtigationem Curvæ, N®LXVIII 
_ Tangens, vel Intervallum Tangentis & 

rdinatz in Axe ſumptum, eſt recta conſtans, non 
indigere his Methodis - innuit credo ſe intelligere 
Methodum Tangentium Inverſam generalem in 
poteſtate eſſe per Methodos Serierum appropin- 
quativas; in hoc vero caſu ſpeciali & non opus eſſe 

iebus. Ego vero Methodum quærebam quæ 
accurate Curvam quæſitam exhibeat, ſaltem ex 
ſuppoſitis Quadraturis; & cujus ope ejus AÆqua- 
tionem, ſi quam habet, aut aliam primariam pro- 
prietatem poſſumus invenire. 

Quod ait, Problemata in quibus datur relatio 
inter duo latera Trianguli TBC ſemper poſſe ſol- 
vi: Id verum eſt; at ex t meis quoque artibus 

. U 0 4 flu- 
* Hoc non dixit Næmtonus, ſed perſpicue dixit Problema in hoc 
caſu non indigere Methodis duabus generalibus, quas lireris tranſpo- 


ſitis celaverat. vide pag. 189. 

+ Per artes ſuas intelligit Methodum differentialem, ut ex 
calculis quos ſubjungit. Ubi Epiſtolam priorem ſcribebat, Problema 
de Curva invenienda, in qua intervallum Tangentis & Ordinatz in 
Axe ſumptum ſit recta conſtans, vocabat Ludum naturæ, & ejuſmo- 
di Problemata mira & implexa ab æquationibus pendere noluit. Re- 
ſpondebat Newronus hoc Problema non eſſe ludum naturæ, fed ubi 

atur relatio quævis inter ordinatam, & tangentem, & intervallum 
utriuſque in Axe ſumptum, ſemper poſſe ſolvi, idque abſque ſua Me- 
thodo generali ;nempe per Fluxionum methodum ſimplicem & Qua- 
draturam Curvarum, Jam reſcribit Leibnitius, Id verum eſſe, at ex 
ejus quoque ertibus fluere, (id eſt ejuſmodi Problemata ab ä 
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fluit; ac ſæpe, ne Qua- 
draturis quidem accitis, 
ſimplici Analytica A- 
quatione præſtari poteſt. 
t, ſi BC poſita x, fit 
TB = bx c + dx, 
quæritur Qualiſnam fir 
 hxcCurvaquz hanc Tan- 
gentium habeat proprieta- 
tem: id eſt, Quznam fit 
Aquatio relationem ex- 
primens inter AB ſeu y, & 
| C ſeu x. Aio eam 
fore y = bx + c ＋ dx. Si fuiſſet TB = A +6bx 
+ cx*, opus fuiſſet Quadratura Hyperbole ad in- 
veniendam Curvam quæſitam. Generaliter autem 
quomodocunque diturrelatio inter duo ex lateribus 
Trianguli, (quod ego Characteriſticum, ob crebros 
uſus, vocare ſoleo) ſemper, ſuppoſitis Quadraturis 
Figurarum Analyticarum, haberi poteſt Curva 
quæſita. Quod ramen neſcio an præter Newtonum 
præſtiturus fit quiſquam. | 
Mea Methodo, res unius lineolæ calculo pera- 
itur ac ae — & reap infinitis caſi- 
us præſtare poſſum, tametſi ipſa y ſeu AB in 
diater in ipſius TB — 1a Ut, ſi Gr TB 
= bx + cx* dx + y, fiet Æquatio Curve yx = 
bx + cx + dx. | Forte * TB =b + cx 
+ dx — 7, fiet «quatio Curve, ) = bx + ck + 
3dx*.} Iraque fi habeatur valor ipſius TA, ex BC 
haberi poterit Curva. 
Quod vero ait Cl. Newtonus *non æque rem 
procedere ſi detur relatio ipſius TB ad partem axis, 


bus ſuis pendere) & triangulum TBC, ob cyebros uſus, Characteriſti- 


cum vocat, quaſi hæc ipſi dudum innotuiſſent. Hujuſmodi proble- 


mata ab æquationibus non pendere anno ſuperiore ſcripſit: jam flu- 
unt horum ſolutiones ex ejus artibus, ac ſæpe ne quadraturis quidem 
accitis; ſimplici analytica æquatione (differential ſcilicet) peraguntur. 


Quod 


& 
*n 
he 
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ſeu ad AB vel y, ad hoc reſpondeo; mihi æque 
facile eſſe invenire Curvæ naturam vel æquatio- 
nem, ſi detur relatio ipſius TB ad AB, quam ſi, 
ut ipſe requirit, detur relatio ad BC. Generalem 
vero methodum Tangentium inverſam nondum 
quod ſciam habemus. 

Sunt & alia Problematum genera quæ hactenus 
in poteſtate non habeo, quorum ecce. exempla. 


Sint duæ æquationes x” + y* = xy, & x*—y = Ne LXIX. 


+5. Duz ſunt incognitz x, y, duæque ad eas 
inveniendas æquationes; quzritur valor tam u- 
nius quam alterius literæ. Talia Problemata vel 
in numeris vel in lineis ſolvere difficillimum arbi- 
tror; ſi tamen de appropinquationibus agatur, pu- 
to poſſe iis ſatisfieri. Si quam huic difficultati Lu- 
cem afferre poteſt Newtonus, pro ca qua pollet in- 
genii vi, multum Analyſim promovebit. 

Analyſis quoque Diopbantæa, ſeu ſolutio Proble- 
matum in numeris rationalibus nondum perfectio- 
nem nacta eſt. 

Hzc annotavi feſtinans atque inter legendum; 
ad reliqua majore otio opus eſt: Interea celeber- 
rimum Newtonum quæſo officioſiſſime a me ſaluta, 
& poſt actas maximas gratias eum roga, ut com- 
municet continuationem harum Serierum; nempe 
poſita 2 == ay + by* + cy? ch &c. ait fore y = 
z bx, * 26*—ac - & * * 36 — A . 
8 7 2 c. vel y =>——= + © 7G 
&. Et ſi qua alia in promptu habet Theoremata 
*nonnihil generalia; quoniam ad calculum contra- 
hendum plurimum ſerviunt: quod ſi eorum origi- 


* Dixerat Newtonus quod ubi relatio duorum ; Ons laterum 
Trianguli definiretur per equationem, Problema ſolvi poteſt abſque ge- 
nerali ejus Methodo quam literis tranſpoſitis celaverat, ſed ubi pars A- 
xis vel Abſciſſe ingreditur vinculum res aliter ſe habere ſolet, id eſt, 
indiget ejus Methodo generali, præterquam in particularibus quibuſ- 
dam. Teibnitius ad particularia illa alludens / i eque facile eſſe ais 
inuenire Curve naturam vel aquationem in utroque caſu Quibus ver- 
bis manifeſtum eſt ſolutionem generalem ei nondum innotuiſſe. 
nem 
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nem ſive demonſtrationem addet, tanto magis o- 
bligabit. Velim etiam noſſe an per E. jones Nel 


in Seriebus diſcernere poſſit æquationes poſſibiles be 
ab impoſſibilibus. Nam ſi generalis ejuſmodi extractio ll 
procederet, ſequeretur nullam zquationem fore im- „ 


poſſibilem: item quomodo inveniat diverſas ejuſmodi 
æquationis radices, ita ut ex pluribus radicibus eam 11 
fit invenire quam quærimus: item an tales ha- I ” 
at Series 51 T ope extrahendo æquationis in- —— 
veniuntur valores finiti, quando tales inſunt æqua- I 97 
tione: denique quid ſentiat de reſolutione æqua- I fv: 
tionum quales paulo ante poſui, ut 7 +4*= x5 IF © 
&x*+y=x +5; ubi ſcilicet incognita ingreditur I© Han 
in exponentem. 
Oblitus eram dicere pulchram mihi videri Ciſ. 
ſoidis extenſionem in r „ quam Newtonus in- 
venit, ex ſuppoſita Quadratura Hyperbolæ. Ego 
mihi videor eodem modo etiam metiri poſſe curvam 
Hyperbolæ æquilateræ, ſed nondum omnis; neque 
curvam Ellipſeos quantum memini. 
Antequam finiam adjiciam uſum pulcherrimum 
Serierum, qui imprimis Callinio noſtro non erit in- 
ratus. Scis magnam eſſe difficultatem circa extm- 
Fade radices ex binomiis Cubicis, quando eas in- 
gredirur quantitas imaginaria, orta ex radice qus- 
dratica negative quantitatis ; ut : a+4/ —# 
My i = = = N: ubi utraque qua- 
titas M & N eſt ſingulatim impofſfibilis, ſumma au- 
tem, ut alibi oſtendi, vᷣeſt quantitas poſſibi lis & realis, Evil 
æqualis cuidam quæſitæ z. Ut vero ea eximatur, li 
& ut extrahatur radix, nempe ut inveniatur 22 Z 


e - = a+/ —bh,&iz—e/ —bb=y/": 
a—y//—bb (unde fit : . -= +": 
a—4/ —bb = 2) non poteſt adhiberi Merhodus 
Schotenii Geometriæ Carteſianæ ſubjecta, quia opus 
exhider! | = quantitas triplex poſſibilis, ideogue a 
c 
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eſt ad eam ut valor ipfius : 2 I exhi- 
hearur ſaltem approximando, quod notis Methodis 
impoſſibile eſt. Quis enim valorem ipſius. / 45 
prope verum dabit ? neceſſe eſt enim invenire 
1; quis autem exprimat /I appropin- 
quando? Scripſi olim Collinio me remedium inve- 
niſſe, quod etiam ad omnes gradus ſuperiores va- 
eat: id ecce hic uno verbo. Ex Binomio : 
27 % —bb extraho radicem per Seriem Infinitam, 
five per Theorema Newtonianum, live etiam more 
meo priore, inſtituendo calculum ſecundum natu- 
ram cujuſque gradus, cum ſcilicet nondum The- 
orema generale abſtraxiſſem: radix ponatur 
ele 1+ my/ — bb + n +24/ &c. Extrahatur 
jam & radix ex Binomio altero : 4—,/ —bb, 
het illa T- —bb + n—py/ — &c. ut 
facile demonſtrari poteſt ex calculo: ergo * ad- 
dendo hæc duo extracta, deſtruentur imaginariæ 
quantitates, & fiet 2 == 2/ + 2 &c. que ſunt eæ 
Seriei portiones in quibus nulla reperitur imagina- 
ria, Invento ergo valore ipſius z quantum ſatis eſt 
propinquo, quemadmodum Scbotenius poſtular, re- 
liqua methodo Schoteniana, perinde ac in illis Bi- 
nomiorum extrahendorum generibus, tranſigentur. 


Funii 21, 1677. 
* Exattiinanda eſt hæc Methodus. 77 


Epiſtola D. Leibnitii ad D. Oldenburgum, 12 Ju- N' LXX. 


lit 1677 data, cum D. Newtono communicanda. 
Hujus extat exemplar manu D. Collins deſcrip- 
tum, & impreſſa e a D. Walliſio pag. 652. 


Ampliſime Domine, 


Nera meas credo acceperis, nunc iſtas ma- 
ture ſummitto, ne facilitate D. Newtoni abu- 


tamur. Rogaveram enim in prioribus, ut quædam 
ſuæ 
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ſux Epiſtolæ loca explicaret; nempe quomodo 
inveniflet Theoremata, quod poſito z = ay + by: 
| K bz * | 26*—ac 

+97? &c. it y= 1, e i f r = Ke. vel 
* = 5 — + — &c. Nunc vero, relectis 
2 literis, video id facile non tantum ex ejus extra- 

ionibus deriyari, ſed & altera illa methodo ſub fi- 
nem literarum ejus expoſita inveniri, qua me quo- 
que * aliquando uſum in veteribus meis Schedis re- 
perio; ſed cum in exemplo, quod forte in manu 
meas ſumſeram, nihil prodiiſſet elegans, ſolita im- 
patientia eam porro adhibere neglexiſſe. 5 

Difficultatem moveram in præcedentibus literis 
circa æquationes impoſſibiles, quarum radices poſ- 
ſibiles videntur inveniri per Series Infinitas; nec- 
dum vero illa ſublata eſt, & meretur res excuti 
diligentius: illud tamen video, ſi in æquatione 
data z = ay + by* + cy* &c. literæ z & y ſint in- 
determinate, tunc æquationem ſemper eſſe poſſi- 
bilem; ſed ſi z eſſet determinata, rurſuſque in ipſis 
a vel & &c. lateret æquatio, poſſet eſſe impoſſibilis, 
& tamen per Seriem generalem aliqua prodire videre- 
tur radix poſſibilis; cujus difficultatis ſolutionem, re 
diligenter expenſa, reperiri poſſe arbitror: ſed nunc in 
iſta accuratius inquirere non licet. Meretur autem ex- 
plicari tum quomodo ex Seriebus agnoſci poſit 
æquationes eſſe impoſſibiles (q id alias fa- 
tis facile inveniatur) tum quomodo dignoſcantur 
diverſæ radices. 

D. Leibnitius Seri i biennium ab Oldeu- 
8 
ore Newtonum rogaverat, hoc anno acceptam ægre intellexerat. & 
intellectam ſe olim inveniſſe ex chartis ſuis antiquis mox didi 
cit: Et quamvis Series pro Hyperbola & Circulo ante annos plures 
haberet, & hæc methodus ex arcu daret Sinum, ex Logarithmo da- 
ret numerum, & Serierum omnium exhiberet reciprocas; eandem 
tamen olim inventam neglexiſſe ut inutilem. Sic Methodum, quam 
diu deſideraverat, rogaverat, acceperat & ægre intellexerat, vel pri- 
mus vel ſaltem proprio marte ſcilicet invenit. 


Præ- 


Ce 


re 
in 
X · 
it 
i 
Ir 


TF 


L 205 ] 

Præter ea quz in ſuperiore Epiſtola notavi, ſci- 
licer Methodum 2 inverſam & Geome- 
tricam (ſaltem ſuppoſitis Curvarum analyticarum 

adraturis) & alia id genus,“ deeſt nobis circa Qua- 

raturas ut ſcire certo poſſimus, an non quadratu- 
ra figuræ alicujus propoſitæ reducatur ad quadra- 
turam Circuli aut 8 nam pleræque fi- 
guræ hactenus tractatæ ope alterutrius quadrari 
potuerunt. Quod ſi demonſtrari poteſt (ut arbi- 
tror) quaſdam figuras non eſſe rabiles nec per 
Circulum nec — reſtat ut alias quaſdam 
figuras primarias altiores conſtituamus, ad quarum 

uadraturam reducantur cæteræ omnes, quando id 
eri poteſt. Hoc quamdiu non fit hæremus, & 
ſæpe per Seriem infinitam 2 quærimus, 
. ad Circuli aut H olæ aut aliam notioris 
guræ quadraturam reduci poterat. Crediderat 
Cregorius dimenſionem Curvarum Hyperbolæ & 
—— non pendere a 83 — 

yperbolæ; ego vero reperi aliquam ſpeciem Cur- 
Ve 3 quam ex ins ipſius Hyperbolæ 
quadratura metiri poſſum: de cæteris nondum mi- 
hi liquet. 


Hannovere 12 Julii 1677. 


Revi poſtea, Autumno ſcilicet anni 1677, mors Ne LXXI. 


Oldenburgi huic literarum Commercio finem im- 
poſuit. Deinde anno 1682 Collins mortuus eſt, & 
Acta eruditorum Lipſiæ primum edita ſunt, ejuſque 
anni Menſe Februario prodiit D. Leibnitii Quadra- 
tura Arithmetica, Circuli ſcilicet & Hyperbolæ, qua- 
rum prior non differt a Gregoriana foties difta, ne- 
que poſterior ab ea Vicecomitis Brounkeri, ante qua- 
tuordecim annos, in Philoſophicis Tranſactionibus 
NY 34 pro menſe Aprilis 1668, publicata. Non mul- 
to poſt, anno ſcilicet 1684, in iiſdem Actis Lipſicis 

Quod hic deſideratur, Nemtonus in Epiſtola ſua noviſſima ſignifica- 
vit ſe aliqua ex parte inveniſſe, & quod invenerat, poſtea publicavit 
n Libro de Quadratura Curvarum. c 


— - — 2 
4 5 
— — — - — 
» 
cam. * = — 
- 8 


— = 
— wy 2 
— 
＋ * 
* 


N 
2 
'þ 
. 
4 
' 
| 


L 206 


pro menſe Octobri, Calculi differentialis Blower, 


primum edidit D. Leibnitius literis G. G. L. aeg. 
natus. Anno autem 1683 ad finem vergente, 0 
Newtonus Propofitiones principales earum que in Phi- 
loſophiz Principiis Mathematicis habentur Londi- 
num miſit, eædemgus cum Societate Regia mox con- 
municate ſunt; annoque 1686 Liber ille ad Societa- 
tem miſſus eft ut imprimeretur, proximoque anno menſe 
Martio Jucem vidit : & Exemplar ejus D. Nicola 


Fatio datum eff ut ad Leibnitium mitteretur. De- 


inde anno 1688 Epitome ejus in Actis Lipſicis in- 
preſſa eft : qua lecta D. Leibnitius Epiſtalam de li 
neis Opticis, Schediaſma de refiflentia Medii & moty 
Projectilium gravium in Medio reſiſtente, & Tenta- 
men de Motuum Cœieſtium cauſis compoſuit, & in 
Actis Lipſicis ineunte anno 1689 imprimi curavit, 
quef * ip/e quoque præcipuas Newtoni de his reby; 
ropoſitiones inveniſſet, idque diverſa methodo qua 
vias novas Geometricas aperuiſſet; & librum Ney. 
toni tamen nondum vidifſer. (ue 


ac licentia oonceſſa authores quilibet inventis ſais facile priva 


poſſunt. Viderat Leibnitius Epitomen Libri in A#is Lipficis. Per 
commercium Epiſtolicum, quod cum Viris doctis habebat, 
cognoſcere potuit Propoſitiones in libro illo contentas. Si librum 
non vidiſſet, videre tamen debuiſſet antequam ſuas de ĩiſdem rebus 
in itinere ſcriptas compoſitiones publicaret. Dicunt aliqui falſas ec 
Tentaminis Fropofitiones It, 12 & 15, & D. Leibnitinm ab his pet 
calculum ſuum deduxiſſe Propolitiones 19 & 20 ejuſdem Tentami- 


nis. Talis autem calculus ad Propoſitiones prius inventas aptari qui 
dem potuit, non autem inventorem conſtituere, | 


Ne LXXII Anno autem 1695 Opera Mathematica Celeberri- 


mi Walliſi duobus Tomis Oxonii prodiere : & 

in Adis Eruditorum anni inſequentis Menſe Ju- 
nis, habetur libri Epitome, in qua ſequentia le- 
guntur, pag. 3257 & leq, 


Ewtonianis etiam ſeriebus ſam in Anglicans e. 
ditiome expoſitis, adjicit quedam que _ 
re- 


-es 


mt. a. 


EL. 
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Gregorius Scotus Profeſſor Oxonienſis, & Archi- 
baldus Pitcarnius Medicine Lugduni Batavorum 
Profeſſor, non abludentia attulerunt. Addit cap. 95 
Algebre pag. 389 apud exteros (ut verba ejus ſonant) 
etiam Leibnitium & Tſchürnhauſium nonnibil eju/- 
modi preſtitiſſe, & apud Britannos Jacobum Gre- 
gorium & Nicolaum Mercatorem, /ed que int ut 
plurimum nonniſi caſus particulares intra ambitum 
generalem regularum Newtoni. Calculo quoque Dif- 
ferentiali Leibnitii affinem efſe methodum Fluxionum 
Newtoni (in Principits Nature Mathematicis pri- 
mum editam) tum utraque eſſe antiquiorem Barrovii; 
& omnes Wallifianz Arithmetice [nfinitorum ſuper- 
frrui, que Cavallerii Geometriam promovit, ut hic 
Archimedeam. Exhibet etiam Methodum quandam 
Joſephi Raphſon pro Infinitis Seriebus, libello Lon- 
dini 1690 edito {ub titulo Analyſeos AMquationum u- 
niverſalis comprehenſam. Cæterum ipſe Newtonus 
non minus candore quam præclaris in rem Matbema- 
ticam meritis inſignis, * publice & privatim agnovit, 
Leibnitium um cum (interveniente celeberrimo Viro 
Henrico Oldenburgo Bremenſi, Socictatis Regiæ 
Anglicanæ tunc Secretario) inter ipſos (ejuſdem jam 
tum Societatis Socios) commercium intercederet, id e 
jam fere ante annos viginti & amplius, Calculum ſu- 
um Differentialem, Serieſque Infinitas & pro iis quo- 


* Methodum Differentialem Moutoni D. Leiburtius habuit anno 
1673, & ſuam eſſe voluit : Methodum aliam Differentialem nondum 
habuit: Series poſtea habuit, ſed quas anno 1675 ab Oldenburgo ac- 
cepit, ab aliis prius accipere — Methodum generalem perve- 
niendi ad ejuſmodi Series anno proximo ab Oldenburgo petiit, a New- 
ZJono accepit, antea non habuit. Methodum extrahendi Radices in 
ſpeciebus a Nemtono ſimul accepit, qua Methodus ejus per Tranſmu- 
tationem figurarum nondum pgeneralis, in Methodum quandam ge- 
neralem evaſit, ſed inutilem: Per Extractiones ſolas res citius peragi- 
tur. Anno 1677 Methodum novam Differentialem habuit, ac tan- 
tam Methodi hujus antlquitatem Editores jactant, majorem non al- 
ſerunt. Methodum generalem vel Serierum vel Differeutialem, Leib- 
nitum vel primum vel prorio marte inveniſſe Nemtonus nondum ag- 
novit pnblice. 
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que Met hodos generales habuiſſe; quod Walliſius, in 


prefatione' Operum fatte inter eos communicationis 


mentionem faciens, preteriit, quoniam de eo fortaſſe 


non ſatis ipſi conſtabat. Cæterum Differentiarum con- 
ſideratio Leibnitiana, cujus mentionem facit Walli- 
ſius (ne quis ſcilicet, ut ipſe ait, cauſaretur de Cal. 
culo Differential nihil ab ipſo diftum fuiſſe) medita- 
tiones aperuit, quæ aliunde non æque naſcebantur. Eft 
enim Differentia Analyticum quiddam & calculi ca- 
pax, & quod rei caput eft, Summæ reciprocum. Ea- 
que demum ratione factum eſt, ut calculus Analyticus 
non minus in Geometria alteriore, quam Carteſius 4 
ſuo calculo excluſerat, quam in ordinaria ab ipſo tra- 
ctata procedat. Et quemadmodum Apollonius & ali 


VDieteres habebant quidem proprietates ordinatarum pro 


lineis Conicis & aliis, ex quibus formate ſunt poſtea 
equationes à Carteſio; ita fimiliter lineæ, quas ipſe 
Carteſius, quippe calculo ſuo intractabiles, a Geome- 
tria excluſerat, Leibnitiana primum methodo æqua- 
tionibus finitis ſunt expreſſe & ſub leges Analyſecs 
redafte; qua ratione omnes earum proprietates Ana- 
Htico jam calculs inveſtigari poſſunt, prorſus ut in or- 
dinariis. Et cum antea per viam figurarum & ima- 
ginationibus etiam præſtantiſimi Geometre faciliora 
tantum aſſequi in his potuerint, nunc ope hujus calcu . 
li non tantum priera ills primo velut obtutu patent, 
que tunc merito admirationi erant, ſed & mul- 
to magis abſiruſa deteguntur ad que imaginatio 
non pertingit, in quo conſiſtit potiſſimus calculi: Ana- 
Iytici uſus. Cæterum ipſum celeberrimum Walliſium, 
quo eſt candore, non dubitamus etiam Noſtratium me- 
ditationibus, fs ſufficientem earum habuiſſet notitiam, 
locum ampliorem in ſuo Opere daturum fuiſſe. Sed 
ipſe queritur, ultima Algebre ſue pagina, hes no- 
ſtra Eruditorum Ada, in quibus bona earum pars 
continetur, minus ſibi fuiſſe viſa : unde neque illa 
ſatis ſibi co nita ait, que de Geometria —_ 
ilium, 
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bilium, vel Analhſi Infinitorum, a Leibnitio data fu- 
ere, que libenter alioqui in ſuo quoque opere exhibi- 
turus fuerit. Ceterum hac occhſione & de Nicolao 
Mercatore, (quem Walliſius velut inter ſuos recen- 
ſere videtur) notare voluimus, Germanum fuiſ/e, & 
ex Holfatia oriundum, etſi in Angliam habitatum 
conceſſerit ; eumque primum fuiſſe, quantum conſtet, 
qui Duadraturam publice dederit per Seriem inſini- 
tam, tametſi tunc quoque Newtonus in eadem ipſo 
inſcio incidiſſet, eaque multo longius produxiſſet. 


Excerpta ex Epiſtola D. J. Wallifii ad D. Leibni- 


tium, Oxonii 1* Decemb. 1696 data, qua reſpon- LXXIII. 


detur ad ea que ex Actis Eruditorum modo deſcrip- 
fimas. 


DEM hec ſcripturus eram; oſtendit mihi non- 
nemo, heſterno die, Aa Lipfica, pro Men- 
ſe Junii præſentis Anni 1696. Quorum Eruditus 
Editor dignatus eſt inibi amplam meorum Operum 
Mathematicorum (Oxonii editorum) mentionem 
facere. Quo nomine me ipſi obſtrictum ſentio, 
& gratias habeo. 

Sed conqueri videtur (ſaltem ſubinſinuare) quod, 
_ Newtoni Methodos fuſius expoſuerim; de 

ibnitianis parcius dixerim. At nolim ego Te 
(quem magni æſtimo) a me quoquo modo læſum 
iri. Sed gratulor potius, Te, in tanta nobilitate 
poſitum, ad res noſtras Mathemaricas deſcendere 
voluiſſe. Et tantum abeſt ut velim ego Tibi quo- 
cunque modo iniquus eſſe, ut ſiqua ferat occaſio, 
demerere malim. | 

Dum addit Eruditus Editor, Illas me forte præ- 
teriiſſe quod de illis mihi non ſatis conſtiterit; id 
omnino verum eſt. 

Dicam urique quod res eſt (neque enim fateri 
pudet :) Tuarum ego rerum nihil (quod memini) 
vidi quicquam, præter hæc duo. Quorum alte- 

P | rum, 


„ 
rum, illud eſt quod inter Londinenſium Collectiones 
Phils/aphicas habetur (ſed _ Demonſtratione) 
ex Adis Liyficis deſcriptum; De Quadrato Diame- 
tri ad Aream Circuliz ut 1 ad {—3+5—3++—£ 
&c. in infinitum. Quod ego meis inſerui (ut a“ Te 
factum) ad Algebra meæ Prop. y. | 

Alterum eſt illud de Teſtudine Quadrabili; cujus 
ego (ut de Tuo) mentionem facio in Algebræ meæ 
poſtremo folio. Præter hæc duo, ſi plura nove - 
rim, non reticuiſſem. ; 

Tuam Geometriam Incomparabilium vel Analyſin 
Inſinitorum, (quam ibidem a te memoratam dixi,) 
ego nondum vidi; nec ejus quicquam vel de no- 
mine ante inaudiveram, - a prout ibidem ad 
calcem Algebræ dictum eſt. 

Neque Calculi Differentialis vel Nomen audi- 
viſſe me memini, niſi poſtquam utrumque Volu- 
men abſolverant operæ, eratque Præfationis (præ- 
figendæ) poſtremum folium ſub Prelo, ejuſque ty- 
pos jam poſuerant Typothetæ. Quippe tum me 
monuit amicus quidam (harum rerum gnarus) qui 
peregre fuerat, tum talem methodum in Belgio 
prædicari, tum illam cum Newtoni-methodo Flu- 
xionum quaſi coincidere. Quod fecit ut (tranſ- 
motis typis jam poſitis) id monitum interſeruerim. 
Sed ante monueram, Algebræ Prop. 95. pag. 
389. (quod ſolum potui) Leibnitium & T/churn- 
hauſium talia meditatos ; ſed quæ ego non videram. 
(Necdum vidi.) Et ficubi forte videram lireras 
G. G. L. neſcicbam quem illæ Virum indicabant. 

Extant, credo, plura in Actis Lipficisz fed quæ 
ego non vidi: Uti nec tu, credo, vidiſti Broun- 

* Ignoravit Walliſius Gregorium hanc Seriem anno 1671 cum Col- 
linio, Oldenb urngum anno 1675 cum Leibnitio communicaſſe; & præ- 
terea Leibnitium in Anglia fuiſſe anno 1673. Collinius enim, ab an- 
no 1670 Series a Nemtono & Gregorio acceptas rogatus non rogatus 
liberrime nec ſine jactantia communicavit, ut ex ſuperioribus patet. 


Et Pellius cui ha {cries ignotæ non erant, cum Leibpitio de ſeriebus 
verba babuit, 
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keri Duadrattram Hyperbole, quæ extat in Tranſ- 
actionibus Londinenfibus. Mihique condonari po- 
teſt, hac ætate, (qui annum Octogeſimum ſupe- 
ravi) ſi non omnia ſciſcitarer. | 
Noveram quidem jamdudum & (indicavi) de re- 
bus hujuſmodi nonnulla te meditatum eſſe; tibi- 
que cum Newtono (mediante Oldenburgo) interceſ- 
iſſe Literas quaſdam tuas: Sed, quas ego non vi- 
di, nec ſcio quales fuerint: eratque Oldenburgus 
diu mortuus, ut non potuerim illo ſeiſcitari. 
Rogabam quidem (per literas) Newtonum noſtrum, 
ut ſi eas penes ſe haberet, earum mihi copiam fa- 
ceret literarum; ſed retulit ille, ſe non habere. 
(Er quidem periiſſe credo flammis inopinato cor- 
reptas, cum pluribus Newtoni (criptis meliori luce 
dignis: & niſi per me ſletiſſet, periiſſent etiam 
Newtoni literæ.) Eoque animo rogabam, ut tuas 
Has cum Newton; literis junctim ederem. Idque 
etiamnum, ſi ferat occaſio, facturus forte ſum, 
modo mihi dignaberis earum copiam facere. * 
Quod Henricus Oldenburgus fucrit Bremenſis; & 
Nicolans Mercator Holſatus; (quod ſuggerit Eru- 
ditus Editor) omnino verum eſſe credo; ſaltem 
Anglos non fuiſſe ſatis novi, (eoſque propterea 
Germanie veſtrz non invideo) adeoque non Vo- 
ſtrates dixi, fed Apud Nos: nec tamen ideo mi- 
nus eos aut amavi, aut æſtimavi. Nam mihi per- 
inde eſt qua quis gente fit (Tros Tyrinſve foret, nul- 
od ſit vir bonus & bene meritus. 
Sed apud Nos diu vixerant; & quicquid hac in re 
fecerint, apud Nos factum eſt. 
Quæ fuſius expoſui, ut ſentias quam Tibi non 


iniquus fuerim, aut parum candidus. 


* Fas tandem obtinuit D. Walliars e ſchediaſmatis Collinii, Alteras 
Newteni olim acceperat ab Oldenòur go. . 
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Ex Epifola D. Leibnitii ad Walliſium ſcripta, 
13 Martii, ineuntis Anni 1697. 


—— Quoniam videris nonnulla, in Actis dicta, 


ita accepiſſe, quaſi animi parum erga Germanos æ- 
qui accuſeris, & quaſi viciſſim tua recenſendo ex- 
tenuentur: Putavi non ingratum Tibi fore, ſi E- 
piſtolam Dominis Editoribus Actorum ſcriberem 
(cujus hic Exemplum addo;) qua (ſi ipſis videre- 
dur Actis iiſdem inſerta, ſatisfieri tibi, ſcrupulis 
illis ſublatis, poſſit. | Habetur in Adtis Lipſicis pro 
menſe Funio 1697. 

Ego qui Te magni facio, & 2 profeſſus 
ſum quantum meo judicio Tibi debeat altior Geo- 
metria, æquiſſimum puto viris præclare, non de 
ſuo tantum ſeculo, ſed & poſteritate, meritis debi - 
tas gratias rependi. Ut autem animi mei certior 
eſſe poſſis, ecce verbo tenus tranſcripta quæ ipſe 
de Tuis meritis Geometricis dixi, Actorum Lipfi- 
enſium Menſe Funio 1686, Poe. 298. | 

C Paucis dicam, quid potiſſimum inſignibus no- 
4 ſtri ſeculi Mathematicis in hoc Geometriæ 
genere mea ſententia debeatur. 

% Primum Galileus & Cavallerius involutiſſimas 
& Conouis & Archimedis artes detegere cœperunt. 

« Sed Geometria Indiviſibilium Cavallerii Scien- 
c tizz renaſcentis non niſi Infantia fuit. Majora 
“ ſ{ubſidia attulerunt Triumviri celebres; Ferma- 
&« 7tius, inventa methodo de Maximis & Minimis : 
« Cartefius, oſtenſa ratione Lineas Geometriæ 


communis (Tranſcendentes enim excluſit) expri- 


« mendi per AÆquationes: Et P. Gregorius a F. Vin- 
& ;entio, multis præclaris Inventis. Quibus egre- 


% giam Guldini Regulam de Motu Centri Gravita- 


« ig addo. | 
«Sed & hi intra certos limites conſtitere; quos 


<« tranſgreſſi ſunt Hugenius & Walliſius, Geome- 
cria 
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« tria inclyti. Satis enim probabile eſt Hugenia- 
« ua Heuratio, & Wallifiana Nelio & Mrennio 
& (qui primi Curvis æquales Rectas demonſtra- 
* yere) pulcherrimorum inventorum occaſionem 
ce dediſſe. Quod tamen meritiſſimæ laudi Inven- 
« tionum nihil detrahit. N 

«Secuti ſunt hos Jacobus Eregorius Scotus & Jſaa- 
6e cus Barrovius Anglys : qui præclaris in hoc ge- 
« nere Theorematibus ſcientiam mirifice locuple- 
& tarunt. | 

„ Interea Nicolaus Mercator Holſatus, Mathe- 
e maticus & ipſe præ ſtantiſſimus, primus (quod 
© ſciam) Quadraturam aliquam dedit per Seriem 
« Inſinitam. . * | 

« At idem inventum non ſuo tantum Marte aſ- 
& ſecutus eſt, ſed & univerſali quadam ratione ab- 
& ſolvit, profundiſſimi ingenii Geometra 1/aacus 
& Newtonus. Qui, 1 ſua cogitata ederet, quæ il- 
ce lum adhuc premere intelligo, haud dubie nobis 
© novos aditus ad magna Scientiæ incrementa com- 
69 iaque aperiret. 

uibus deinde nonnihil de 1is addo, t quæ mea 

opera acceſſere; Præſertim dum novo Calculi genere 

ci ut etiam Algebram tranſcendentia Analyſi 
ſubjiciantur; & Curvas, quas Carteſius a Geome- 
tria male excluſerat, ſuis quibuſdam + Æquatio- 
nibus explicare docui. Unde omnes earum pro- 
prietates certo calculi filo deduci poſſunt. Exem - 


Mercator D. Brounberi per diviſionem Mulliſſanam 
tantum ravit us ſupra. 

+ Leibnitius recitando inventa nova Mathematica, prætermittit 
— Fluxionum, quaſi Analyſis tota Infinitefimalis ſola ſua o- 

acceſſerat. 

mm Annon Newtonns hyjuſmadi æquationes prius invenit, qui do- 
cuit Fluentem ex Æquatione Fluxionem involvente extrahere, & Cur- 
vas Mechanicas ad Æquationes Numero Terminorum Infinitas redu- 
xit, pergendo ab hujuſmodi æquationibus finitis? Annon tota Fluxio- 
num Methadus inverſa, ubi de Curvis agitur, pendeat ab hujuſmodi 
Æquationibus ad Curvas applicatis? 
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plo Cycloidis, cui Aiquationem ibidem aſſigno, 
2 , 

Vi N Ubi ſ ſignificat Sum» 
mationem; & d, Differentiationem; , Abſciſſam 
ex Axe inde a Vertice; & , Ordinatam nor- 
malem. 1 6er 

De Te autem queri nunquam mihi in mentem 
venit; quem facile apparet noſtra, in Attis Lip 
enſibus prodita, non ſatis vidiſſG. b 

Quæ inter Oldenburgum & me commutatæ ſunt 
Literæ, quibus aliqua acceſferint a D. Newtono 
excellentis ingenii Viro, variis itineribus & nego- 
tiis ab hoc r. genere plane diverſis, vel 
periere ut alia multa, vel jacent in mole charta- 
rum aliquando excutienda digerendaque, ubi a ne- 
ceſſariis occupationibus vacatio erit; quam mihi 
tam ſubito quam vellem promittere non poſſum. 
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E Epiftola Wallifii ad D. Leibnitium, 
NILXXY. - Adr. 6. 1697. | 


Vir Nobilifſime Celeberrimeque, | 


Iteras tuas humani ſſimas Martii ; Hannovere 

datas, accepi (& exoſculatus ſum) Martii 31 | 
ſtilo noſtro 1697; hoc eſt, Apr. 10. ſtilo novo. | 
Mihique gratulor quod Nobiliſſimo Viro Ego Me- 
aque non diſplicuerint. Veniam interim exorare 
debeo, ſi locorum diſtantia fecerit, ut eruditiſſima 
tua ſcripta & inventa minus ego ſciverim aut in- 
tellexerim, quam vellem; & quidem, quis ſit ille 
tuus Calculus Differentialis non ſatis mihi com- 
pertum ſit; niſi quod mihi nuper nunciatum eſt, 
eum cum Newtoni Dofrina Fluxionum quaſi coin- 
„ ee 
Nec pudet me meam hac in parte ignorantiam 
fateri, qui jam ab aliquot annis contentus 8 

* e (hac 
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(hac ætate) lampadem tradere  aliiſque permittere, 
ut promoveant ea quæ (ſiqua) ego non infeliciter 
detexerim.! 

Quod Literas ſcripſeris (in mei gratiam) ad Edi- 
tores Actorum Lipſicorum, favori tuo debeo, & 
grates habeo. 

Quis corum ille fit, qui mea ſcripta recenſuit in 
Actis Lipficis pro menſe Junii 1696, Ego quidem 
non ſcio; fed ci gratias habeo. Neque enim eft 
cur ego ei ſuccenſere debeam, fi non (primo in- 
tuitu) ſtatim perſpexerit omnia quæ penitus riman- 
ti occurriſſent, aut etiam ſint occurſura. Sufficit 
enim inſtituto ſuo, ut ſumma quæque carpat & 
2 obvia; Lectoribus permittendo, ſi penitiora 
deſiderent, apud Authores indicatos quærere. No- 
lim autem exiſtimes quod in gentem veſtram mi- 
nus æquo ſim animo; nam ſecus eſt, &c. 

Ubi dicitur, Nicolaum Mercatorem primum eſſe 
qui ——— aliquam dedit per Seriem Inſini- 
tam Vide annon mea talis fit, Ar. Infin. Pr. 191. 
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Sed & omnes mearum tabellarum ſeries, in Arith» 


metica Infinitorum, ſunt Series Infinite ; & carum 
plurimæ quales quz Vobis dicuntur (novo nomi- 
ne) Series Tran/cendentales. 

Nolim utique ut Clariſſimo Viro fraudi fit nova 
Compellatio. Nam quas ego vocaveram Continu- 
as Approximationes, vocat Jacobus Gregorius Seri 
Convergentes; & Newtonus Series Inſinitas; fed 
eadem eſt. Sic quod ego vocaveram Centrum Per- 
cuſſionts, vocat Hugenius (novo nomine) Centrum O/- 
cillationis; fed eadem res eſt. Et Fermatis Hyper- 
bole Infinite exdem ſunt cum meis Seriebus Reci- 


procis, Et Galilæi Cycloides, Merſenni Trochoides, 
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mea Cycloit, & Cuſani Curva (quocunque nomine 


dicatur) ſunt res eadem. Sic Rectificata Curva 
Nelii, & Curva Heuratii, & Curva demum Ferma- 
tii, eadem eſt cum mea Paraboloide Semi-cabicali, 
Et Gallorum Socia Cycloidis eſt ea Curva (quæ mi- 
hi) terminat Figuram Sinuum rectorum. Et, ni 
fallor (ſic ſaltem mihi nunciatum eſt) Newtoni Do- 
Frina Fluxionum res eadem eſt (vel quam ſimilli- 
ma) quæ vobis dicitur Calculus Differentialis: 
Quod tamen neutri præjudicio eſſe debet. 


Ex Epiſtola D. Leibnitii ad Walliſium ſcripta, 
ff 28 Maii 1697. 
3 Huxionum profundiſſimi Newtoni, 
cognatam eſſe methodo meæ Different iali, 

non tantum animadverti *poſtquam opus ejus & 
tuum prodiit; ſed etiam profeſſus ſum in Actis E- 
ruditorum, & alias quoque monui. Id enim can- 
dori meo convenire judicavi, non minus quam ip- 
ſius merito. Itaque communi nomine deſignare 


ſoleo t Analyſeos [nfiniteſſimalis; qua latius quam 
Methodus Tetragoniſtica patet. | 


* 


* Quaſi Leibnitius hoc non advertiſſet anno 1677, ubi primum 
incidit in Methodum Newtopi. Vide literas ejus ſupra impreſſas, p. 
195. Certe Methodum Nemtani ante annum 167 1 inventam fuiſſe 
Leibnitius ex Literis ejus intellexerat, {ed in Actis Lipſicis hoc nun- 
quam agnovir. Vide ſupra p. 41, 164, 165, 166, 165. Sic & ſe ab 
Oldenburgo Series Newtonianas & Gregorianas ineunte anno 1675 ac- 
cepiſle, farim oblitus eſt; p. 118, 119, 120, 121. 126. Et Metho- 


dum Serierum ſe ab Oldenburgo poſtulaſſe & a Newtono accepiſſe, ſta- 


tim oblitus eſt; p. 126, 150, 151, 204. Et Problemata Tangentium 
erſa ab AX quationibus & Quadraturis pendere ſe primum negaſſe, 
ſubinde a Newtonodidicifle, ſtatim oblitus eſt; p. 165, 188, 189, 199. 
ꝑ⁊ Methodum Fluxionum & Methodum Differentialem eſſe unam 
& eandem Methodum Leibnitius hic agnoſcit, ideoque fe communi 
nomine Analyſeos Infiniteſimalis deſignare 2 in nonnullis 
differre poſſint, ut Analyſis ſpecioſa Vietæ & ex Carteſii in nonnullis 
differunt. Quzritur quis fit Analyſeos hujus Infini is inventor 
primus, & ecquid alter alterius inventis addiderit, | 
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Interim, quemadmodum & Vietæa & Cartefiana 
methodus Analyſeos Specioſæ nomine venit; diſcri- 
mina tamen nonnulla ſuperſunt: ita fortaſſe & 
Newtoniana & Mea differunt in nonnullis. 

Mihi conſideratio Differentiarum & Summarum 
in ſeriebus Numerorum, * primam lucem affude- 
rat, cum animadverterem Differentias Tangenti- 
bus, & Summas Quadraturis, reſpondere. Vidi 
tmox Differentias Differentiarum in Geometria 
O/culis exprimi. Et notavi mirabilem analogiam 
relationis inter Differentias & Summas, cum rela- 
tione inter Potentias & Radices. Itaque judicavi, 
præter affectiones quantitatis hactenus receptas y, 


5˙% % , ”, &c. vel generaliter y*, five [Y 
vel potentiz ipſius q ſecundum exponentem e; poſſe 
adhiberi novas Differentiarum vel Fluxionum affe- 
ctiones, dy, d*y, (ſeu ddy,) d'y, (ſeu dddy,) imo 


— etiam occurrit d*y, & ſimiliter generaliter- 
ue dey. | 

2 Hac jam Affectione admiſſa, I vidi commode 
per /Equationes exprimi poſſe quantitates quas a 
ſua Analyſi & Geometria excluſerat Carteſius; & 
Curvas, quas ille non recte vocat Mechanicas, hac 
ratione calculo non minus ſubjici, quam ab ipſo 


* Fatetur hic Leibnitius Methodum Tangentium per Differentias 
primam lucem ipſi affudiſſe, id eſt, Methodum quam Fermatias, Gye- 
gerius, Barrovins coluere, Nemronus p. 84, 85, ad Quantitatum aug- 
menta momentanea generaliter applicuit. Hancce Tangentium me- 
thodum Leibnitius, lectis Newtonianis, meditatur, p. 128, 165, 190, 
191, 192, generalem reddit, p. 92, 93, & Newtoniane ſimilem eſſe 
ſtatim videt, p. 195, 200. 

+ Fermatiu & Schootenus hoc ante viderunt, determinando Pun- 
dum flexus contrarii in Conchoide. | 

+ Leibnitizs hoc non vidit ante annum 1677, Scripſit enim anno 
1676 inverſa Tangentium Problemata, & alia multa ab æquationibus 
non ere. Reſcriplit Newtonus hujuſmodi Problemata in poteſta- 
te nempe per — ſuas. Et tum demum Leibuitines a 


Newtono admonitus hæc vidit. Vide pag. 156, lin. 1. 


in 
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in Geometriam receptas. Et, quemadmodum Ve- 
teres jam Aquationes Curvarum Locales obſerva- 
verant, ſed Carteſius tamen utilem operam nobis 
navavit dum eas calculo ſuo expreſſit: ita vi 
me non inutiliter facturum, ſi oſtenderem Werbe. 
dum Curvas ab ipſo excluſas ſimiliter per Æqua- 
tiones exprimendi; quarum ope omnia de iis cer- 
to calculi filo haberi poſſint. 2 

Et licet ſatear, quemadmodum rem ipſam, in 
tionibus Curvarum Localibus facilioribus, 
calculo Carteſii expreſſam, jam tenebant Veteres; 
ita rem ipſam, meis Æquationibus Differentiali- 
bus facilioribus expreſſam, non potuiſſe Tibi aliiſ- 
que egregiis Viris eſſe ignotam: non ideo minus 
tamen puto & Carteſium & Me aliquod utile præ- 
ſtitiſſe. Nam antequam talia ad conſtantes quoſ- 
dam Characteres calculi analytici reducuntur, tan- 
tumque omnia vi mentis & imaginationis ſunt 
peragenda, non licet in magis compoſita abditaque 

enetrare; quæ tamen, calculo ſemel conſtituto, 
Jaſus bo pac jocuſque videantur. i 

Unde jam mirum non elt, * Problemata que- 
dam, poſt receptum calculum meum, ſoluta habe- 
ri, quæ antea vix ſperabantur: Ea præſertim quæ 
ad tranſitum pertiuent a Geometria ad Naturam. 
Quoniam ſcilicer Vulgaris Geometria minus ſuffi- 
cit, quoties Infiniti involvitur conſideratio; quam 
pleriſque Naturæ operationibus ineffe conſenta- 
neum eſt, quo melius referat Autorem ſuum. 

Hugenius certe, qui hæc ſtudia haud dubie pro- 
fundiſſime inſpexerat, multiſque modis auxerat, ini - 

* Mirum eſt hæe 2 D. Leibnitio dici, qui ex Literis & Principiis 
Newtont intellexerat Methodum folvendi hujuſmodi Problemata New- 
tono ante annum 1671 innotuiſſe, & ipſum primum per hanc Me- 
thodum Problemata tractaſſe quæ ad tranſitum pertinent a Geome- 
tria ad Naturam. 
4 Hugeniaus Literas quæ inter Newtonum & Leibnitium mediante 
Oldenburgo intereeſſerant, nunquam vidit. a 


tio 
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tio parvi faciehat Calculum meum, nondum per- 
ſpecta ejus utilitare, Putabat enim dudum nora fic 
tantum nove exprimi: prorſus quemadmodum Ro- 
bervallius & alu, initio, Cartefi: Curvarum calcu- 
los parvi faciebant. Sed mutavit poſtea Hugenius 
ſententiam ſuam, cum videret quam commoda 
eſſet hæc exprimendi ratio, & quam facile per eam 
res involutiſſimæ evolverentur. Itaque maximi 
eam a ſe fieri aliquot ante obitum annis, non tan» 
tum in privatis ad me alioſque literis, ſed public 
quoque eſt profeſſus. bo 5 | 
_ Cxterum Tran/cendentium appellationem, nequid 
a me præter ratignem in phraſi Geometrica nova- 
ri putes, fic accipio ut Tranſcendentes quantitates 
opponam Ordinariis & Algebraicis: Et Algebrai- 
cas quidem vel Ordinarias voco Quantitates, quiz 
rum relatio ad datas exprimi poteſt Algebraice; 
id eſt, per Æquationes certi gradus, primi, ſecun- 
di, & tertii, & c. quales quantitates Carteſus ſolas 
in ſuam Geometriam recipiebat: Sed Trauſceudeu: 
tes voco, quæ oninem gradum Algebraicum tranſ- 
cendunt. Has autem exprimimus, vel per valores 
Infinitos, & in ſpecie per Series, (neque enim ip- 
ſas Series Tranſcendentales voco, ſed Quantitates ip- 
ſis ex primendas) vel per Æquationes Finitas; eaſ- 


que vel Differentiales (ut cum Ordinata Cycloidis 


Methodo mea exprimitur per Æquationem Þ y = 
ſ = ) vel Exponentiales, (ut cum incognita 


v/ ay — 
quzdam x exprimitur per hanc Ayuationem x# + 


* dx 22 
| amy ———= Idem'fic deſi = 
+ Legendam y = 7 ic deſignari poteſt y — 

. XxX * . * 
-—==, vel ſic y = . . Et nota quod ubi Diſſerentiæ 
ax - Xx 4 ax — xx : 
referuntur ad ſummas, rec tius dicerentur Partes. Sunt enim no1 
Differentiæ Summarum ſed Partes, & nullam relationem habeat ad 
Summas, nifi quatenus ſunt earum Partes. 3 
9322 
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>= 1.) Et quidem Tranſcendentium Exponentia- 
lem pro perfectiſſima habeo; quippe qua obtenta, 
nihil ultra quærendum reſtare arbitror; quod ſe- 
cus eſt in cæteris. 

Primus autem, ni fallor, etiam Exponentiales . 
quationes introduxi, cum Ignota ingreditur Expo- 
nentem. Et jam anno primo * 4#orum Lipſien- 
fium, ſpecimen dedi in exemplo quantitatis Ordi- 
nariæ Tranſcendentaliter expreſſæ, ut res fieret in- 
telligibilior; Nempe, ſi quæratur x* +x zo, 
patet x = 3 ſatisfacere; cum fit 3˙ +3=27 +3 
= 30. 


Imo Anno 1677, Vide pag. 194, 201. 


No ö * 
XXVII. Ex Epiſtola Wulliſii ad Leibnitium, Julii 30, 1697. 


Ptaverim item ut Tibi vacet tuum Calculum 
” Diffeerentialem, & Neutono ſuam Fluxionum 
Methodum, juſto ordine exponere; ut quid fit u- 
trique Commune, & quid interſit Diſcriminis, & 
utramque diſtinctius intelligamus. * VIA 


ry U I * *, + Diff * M ! | G * ; 


No 
LXXVIII. 


In Differtatione D. Nicolai Fatii Duillierii, R. F. S. 
de 1 1.5 Geometrica Lineæ Breviſſimi deſ- 
cenſus c. Londini Anno 1699 edita, pag. 18, 
hec babentur. TR THT? ng 


80 . primum, ac pluribus Annis vetu- 
& L ſtiſſimum, hujus Calculi Inventorem, ip- 
s fa rerum evidentia coactus, agnoſco: a quo u- 
« trum quicquam mutuatus fit Leibnitius ſecundus 
66 7. Inventor, malo eorum, quam meum, ſit Ju- 
& dicium, quibus viſe fuerint Newtoni Literæ a- 
« liique ejuſdem Manuſcripri Codices. 
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Et reſpondit D. Leibnitius in A8is Lipfienſibus 
Menſe Mali 1700, 


cc "Opt cum Elementa calculi mea edidi anno 
« 1684, * ne conſtabat quidem mihi aliud de 
% Inventis ejus in hoc genere, quam quod ipſe o- 
« lim ſignificaverat in literis, poſſe ſe Tangentes 
&« invenire non ſublatis Irrationalibus; quod Hu- 
&« genius quoque ſe poſſe mihi ſignificavit poſtea, 
&« etſi cæterorum iſtius calculi adhuc expers : ſed 
«© majora multo conſecutum Newtonum, viſo de- 
„ mum libro Principiorum ejus ſatis intellexi. 
« Calculum tamen differentiali tam ſimilem ab eo 
« exerceri, non ante didicimus, quam cum non 
« ita pridem magni Geometræ Jobannis Wallifii 
« operum volumina primum & ſecundum prodie- 
„ re, Hugeniu/que curioſitati meæ favens locum 
c inde deſcriptum ad Newtonum pertinentem mi- 
ce hi mature tranſmiſit. aig: 

Et poſt aligua de Methodi hujus parte ery 
verba faciens, addit : * Quam | Methodum) ante 
« Dominum Newtonum & me nullus quod ſciam 
“ Geometra habuit; uti ante hunc maximi nomi- 
« nis Geometram, NEMO ſpecimine publice da- 
&« to ſe habere probavit: ante Dominos Bernoullios 
« & Me nullus communicavit. 


* Conſtabat certe D. Leibnitio, jam ab anno 1677, Curvarum 
Quadraturas faciliores reddi, & Problemata Tangentium inverſa D. 
Newtoni Methodis ſolvi; idque nonnunquam per quadraturas ſolas, 
nonnunquam per Methodos generaliores. Confer Literas ejus pag. 
195, K leg. cum pag. 164, 165, 166, 188, 189, ut & cum pag. 
105. lin. 22, 23, & pag. 128, lin. 7, 11, 23. 


D. Fatio autem Replicationem ſuam ad Editores 
Lipſienſes ut publicaretur mittente, Hi, quaſi li- 
tes averſati, eandem Actis ſuis inſerere recuſarunt. 


Vide Act. Lipſ. Martii 1701, pag. 134. 
Tan- 
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No Tandem ubi prodiere Newtoni Lites de Numero Cur- 
LXXIX 


varum ſecundi generis, degue Quadratura Figura- 
rum, Editores Actorum Lipſienſium, fylo Leib- 
nitiano, Synop/in libri prioris bis verbis concluſe. 
runt. Vide Act. Lipſ. Januarii 170y. 


85 


Aterum autor non attingit Focos vel Umbilicgs 

Curvarum ſecundi generis, & multo minus gene- 
rum altiorum. Cum ergo ea res abſirufioris fit in. 
daginis & maximi tamen in bog genere uſus, tum ad 
deſcriptiones tum ad alias proprietates Curvarum, & 


doctrina hæc Focorum ab illuſtriſimo D. f D. T. 
pꝓprofundius fit verſata; ſupplementum ejus pro his Cur- 


vis ab ipſius ingenio_expettamus, 

Dein libri alterius Synopſin ſequentem (fi Sy- 
nopſis dici mercatur) eodem ſtylo ſubjunxerunt. 
Ingenigfiſſimus deinde Autor antequam ad Quadra- 
turas Curvarum (vel potius Figurarum Curvilineq- 
rum) + veniat, premittit brevem Iſagogen. Que 
ut melins intelligatur, ſciendum eſt cam mapuitud 
aligua continue ol tj veluti Linea (exempli gratis) 
creſcit fluxu Puncti quod eam deſcribit, ** incremen- 
ta ills momentanea appellari differentias, nempe in- 


ter mai udinem que antea erat, & que per muta- 


tionem momentaneam eſt producta; atque hinc natun 
efſe Calculum Differentialem, eique reciprocum Sum- 


Compilatores Actorum in ſcribendis librorum Breviariis, a cen- 


ſuris temerariis abſtinere debent. Ex hac oenſura patet animus ſcrip- 
toris in D. N 
+. Literis D. T. Tſchi — — . | 
+, Hæc Iſagoge & Scholium Propoſitionis ultimæ ſcripta ſunt ubi 
— 2 reliqua ex MS, antiquo manibus amicorum trito im- 
preſſa ſunt. 


Ut Jſagege melius intelligatur, Leibnitius deſcribit calculum ſu- 
as — + 


& omittit calculum Newronianum, quem ſolum de- 


Acribere debuiſſet. Hoc fecit, non ut calculus Newronianns in Iſa- 
gage traditus melius inte ligatur. ſed ut rejiciatur. 


0 Incrementa illa momentanea Newtons momenta, Leibnitius 
poſtea differentias vocavit. Et inde natum eſt nomen Calculi diffe- 


rentialis. 
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matorium; cujus elementa ab inventore D. Godefri- 
do Guilielmo Leibnitio in his Actis ſunt tradita, 
variique uſus tum ab ipſo, tum 4 D. D. Fratribus 
Bernoulliis, um & D. Marchione Hoſpitalio, (cu- 
jus nuper etiucti immaturam mortem omnes magno= , 
pere dolere debent, qui profundioris doctrinæ profe- 
Hum amant) ſunt oftenſi. Pro differentiis igitur Leib- 
nitianis D. Newtonus * adbibet, ſemperque adbibu» 
it, Fluxiones, quæ ſunt quam proxime ut Fluen- 
tium augmenta #qualibus temporis particulis quam 
minimis genita; iiſue tum in ſuis Principiis Na- 
ture Mathematicis, tum in aliis poſtea editis eleganter 
4 uſus, quemadmodum & Honoratus Fabrius in ſua 
ynopſi Geometrica, motuum progreſſus Cavallerianæ 
met bodo ſubſtituit. Subinde Editpres vice Symbo- 
lorum Newton: deſcribunt ſymbola Leibnitii, & 
poſtea librum Newtonz fic breviter attingunt. Cum 
regreſſus @ Differentiis ad quantitates, vel a quanti- 
tatibus ad ſummas, vel denique a Fluxionibus ad Flu- 
entes non ſemper Algebraice fieri poſſit, ideo queren- 
dum eft, tum quibus caſibus Duadratura Algebraice 


ſaccedat, tum quomodo Algebraico ſucceſſi deficiente 


aliguid ſubſidiarium adbiberi queat. In utroque enim 
a D. Newtono eſt utiliime laboratum, tum alias, 
tum iy hoc Tratatu de Duadraturis, ubi Series ad- 
bibet Infinitas que co caſu quo abrumpuntur ſeu fini- 
untur, queſitum. Algebraice exhibent. De 3 

ictum 


fFenſus verborum eſt quod Newton Fluxiones Differentiis Leib- 
nitiauis ſubſtituit, quemadmodum Honoratus Fabrius motuum pro- 
greſſus Cavalleriana methodo ſubſtituerat; id eſt, wig Leibxitius 
Author primus fuit hujus Methodi, & Newronws m 2 Leibnitio 
habuit, ſubſtituendo Fluxiones pro Differentiis. 

+ Senſus eſt quod, Quæ Newsonss habet in hoc Tractatu de Qua- 
draturis, & ſpeciatim de Quadraturis illis ubi Series abrumpuntur vel 
finiuntur, a Cheyneo & Craigio prius dicta ſunt, & in his Actis nuper 
exhibita; quæ quia multa ſunt, faciunt ut a Newtonianis recenſendis 
Editores Actorum ſuperſedeant. Ec eodem ſenſu D. Leib nitius ad 
Secretarium Societatis Regiæ nuper ſeripſit, ſuum cuique hic reddi- 
tum eſſe, quaſi ſecundam Newtoni ad Oldenburgum E piſtolam ad fe 
miſſam & ſupra impreſſam nunquam legiſſet. Vide pag. 166, 167, 
168, 169. | 
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diflum eft nuper in recenſione Tractatus D. Cheynæi, 
Medici Scoti Londini 1 Conferri etiam 50. 
teſt Tractatus D. Craigii Scoti de Daadraturis, (5 
ejuſdem Theorema ad Quadraturas pertinens, nuper in 

bis Actis exhibitum ; que faciunt etiam ut ipſis The- 
erematis Newtonianis recenſendis ſuperſedeamus, quia 
paucis exponi non poſſunt : quemadmodum nec ejuſdem 
Ti 1 quedam reduflionis ad Quadraturas fa- 
ciliores. 


His permotus D. Joannes Keill, in Epiſtola in Phi- 
loſophicis Tranſactionibus A. C. 1708, men/ibus 
Septemb. & Octob. impreſſa, ſcripſit in contrari- 

7 quod Fluxionum Arithmeticam, fine omni 
ubio, primus invenit Dominus Newtonus, ut 

cuilibet ejus Epiſtolas a Walliſio editas legenti 

facile conſtabit. Eadem tamen Arithmetica 

d oſtea mutatis Nomine & Notationis modo, a 
omino Leibnitio in Actis Eruditorum edita eſt. 


NeLxxx Epiſtola D. Leibnitii ad D. Hans Sloane Regie Lo- 


cietatis Secretarium, 4 Martii S. N. 1711 data. 


| 8 ago quod noviſſinum Volumen prx- 
| clari Operis Tranſattionum Philoſophicarum ad 
me miſiſti; quamvis nunc demum mihi Berolinum 
excurrenti redditum ſit. Itaque excuſabis quod 
pro munere ſuperioris anni nunc demum gratiæ 
dudum debitæ redduntur. 

Vellem inſpectio Operis me non cogeret nunc 
ſecunda vice ad vos querelam deferre : Olim Ni- 
colaus Fatius Duillierius me pupugerat in publico 
ſcrĩipto, ranquam alienum Inventum mihi attribu- 
iſſem. Ego eum in Afis Eruditorum Lipſienſibus 
meliora docui; & vos ipfi, ut ex Literis a Secre- 


tario Societatis veſtræ inclytz (id eſt, quantum 
me- 
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memini, a Teipſo) ſcriptis didici, hoc improba- 
ſtis. Improbavit Newtonus ipſe vir excellentiſſi- 
mus, (quantum intellexi) præpoſterum quorundam 

hac in re erga veſtram gentem & ſe ſtudium. Et 
tandem D. Keillius in hoc ipſo volumine, menſe 
Sept. Octob. 1708, pag. 185, renovare ineptiſſimam 
accuſationem yiſus eſt, cum ſcripfit, Fluxionum A- 

rithmeticam a Newtono inventam, mutato nomine 8 
notationis modo a me editam Fuſe. Quz qui legit, 
& credit, non poteſt non ſuſpicari alterius inyen- 
tum a me larvatum ſubdititiis nominibus characte- 
ribuſque fuiſſe protruſum, Id quidem quam fal- 
ſum fr nemo melius ipſo D. Newtono novit. Cer- 
te ego nec nomen Calculi Fluxionum fando audi- 
vi, nec Characteres quos adhibuit D. Veuronùs his 
oculis vidi, antequam in Walliſianis Operibus pro- 


diere. Rem etiam me habuiſſe, multis ante annis 


quam edidi, ipſæ literæ apud Walliſium editæ de- 
monſtrant. ee ergo aliena mutata edidi 
quæ ignorabam. 

Etſi autem D. Keillium (a quo magis præcipiti 
ax. quam malo animo peccatum puto) pro ca- 
umniatore non habeam; non poſſum tamen non 
ipſam accuſationem in me injuriam pro calumnia 
habere. Et quia verendum eſt ne ſæpe vel ab im- 
probis vel ab imprudentibus repetatur; cogor re- 
medium ab Inclyta veſtra Societate Regia petere. 
Nempe æquum eſſe vos ipſi credo judicabitis, ut 
D. Aeillius teſtetur publice, non fuiſſe ſibi animum 
imputandi mihi quod verba inſinuare videntur, 
quaſi ab alio hoc quicquid eſt Inventi didicerim & 
mihi attribuerim. Ita ille & mihi læſo ſatisfaciet, 
& calumniandi animum a ſe alienum eſſe oſten- 
det; & aliis alias ſimilia aliquando jactaturis frœ - 
num injicietur. Quod ſupereſt vale & fave. 


Dabam Berolini 4 Martii 171 f. 
Q. x Epi. 
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N Tyi/ols D. Johannis Keill, 4. M. ex Ade Chriſi 
| AL. "icon: R. S. Socti, & jam Aſtronomiæ Profs 
 7is Saviliani, ad D. Hans Sloane M. D. Regiæ 
Societatis Secretarium, cum D. Leibnitio commu- 


nicanda. | 


| | C D. Leibnitii Epiſtolam mecum Vir Cl. 
| 4 communicare dignatus ſis; ea etiam quæ mi- 
hi viſum fuerit reſcribere, ne graveris accipere. 
Sentio Virum egregium ncerrime de me queri, 
quaſi ei injuriam fecerim, & rerum a ſe inventa- d 
rum gloriam alio tranſtulerim; fateor querelam 2 
hanc 1deo mihi moleſtam eſſe, quod nolim ea fit di 
de me hominum Opinio, quaſi ego calumniandi L 
ſtudio, cuiquam in rebus Mathematicis verſanti, 
nedum Viro in iiſdem verſatiſſimo, obtrectarem; I cu 
certe nihil ab ingenio meo magis alienum eſt, IF tio 
quam alterius laboribus quicquam detrahere. cu 
Agnoſco me dixiſſe Fluxionum Arithmeticam a 
D. Neutono inventam fuiſſe, quæ mutato Nomi- 
ne & Notationis modo a Leibnitio edita fuit; ſed 
nollem hæc verba ita accipi, quaſi aut Nomen vin 
quod Methodo ſux impoſuit Newtonus, aut Nota- | 
tionis formam quam adhibuit, D. Leibultio inno- Lit 
tuiſſe contenderem; ſed hoc ſolum innuebam, D. 
Newtonum fuiſſe primum inventorem Arithmeticæ 
Fluxionum, ſeu Galeuli Differentialis; cum autem 
in dp 9 Oldenburgum ſcriptis Epiſtolis, & ab 
illo ad Leibnitium tranſmiſſis, indicia dediſſe per- 
ſpicaciſſimi ingenii viro ſatis obyia; unde Leibmtias 
Principia iſtius Calculi hauſit, vel ſaltem haurire 
potuit: At cum Loquendi & Notandi formulas, 
quibus uſus eſt Newtonus, Ratiocinando aſſequi ne- 
quiret Vir illuſtris, ſuas impoſuit. 
Hæc ut ſcriberem impulerunt Actorum Lipſien- 
ſium Editores, qui in ea quam exhibent operis 
Newtoniani de Fluxionibus ſeu Quadraturis enarra- 
| tione, 
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tione, diſerte affirmant D. Leibnitium fuiſſe iſtius 
Methodi Inventorem, & Newtonum aiunt pro Dif- 
ferentus Leibnitianis Fluxiones adhibere, ſemperque 
adhibuiſſe. Id quidem in iiſdem ſcriptoribus obſerva- 
tu dignum, quod Loquendi & notandi formam a 
Newtono adhibitam, in Leibnitianam paſſim in eadem 
enarratione transferunt; de Differentiis ſcilicet & 
Summis & calculo Summatorio loquuntur, de qui- 
bus eſt nullus apud Næwtonum Sermo; quaſi in- 
venta Neutoni Leibnitianis poſteriora fuerint, & a 
Calculo Leibnitii in Actis Lipſienſibus Anno 1684 
deſcripto ortum derivarint. Cum revera Neuro- 
nus, ut ex ſequentibus patebit, Fluxionum Mętho- 
dum invenerit, octodecim ſaltem annos antequam 
Leibnitius quicquam de Calculo Differentiali edi- 
diſſet, Tractatumque de ea re conſcripſerit; cujus 
cum ſpecimina quædam Leibnitio oſtenſa fint, ra- 
tioni non incongruum eſt, ea aditum illi ad Cal- 
culum Differentialem aperuiſſe. | 

Unde ſi quid de Leibnitio hiberjus dixiſſe videar, 
id eo animo feci, non ut ei quicquam eriperem, 
ſed ut quod Neutoni effe arbitrabar, auctori ſuo 


vindicarem. 


Maxima equidem eſſe Leibnitii in Rempublicam 
Literariam merita lubens agnoſco; nec eum in re- 
conditiore Matheſi Scientiſſimum eſſe diffitebitur 
qui ejus in Actis Lipſienſibus ſcripta perlegerit: 
cum autem tantas tamque indubitatas opes de pro- 
prio poſſideat, certe non video cur ſpoliis ab aliis 
detractis onerandus ſit. Quare cum intellexerim 
populares ſuos ita illi favere, ut eum laudibus non 
ſuis accumulent; haud præ poſterum in gentem no- 
ram ſtudium efſe duxi, fi Newtono quod ſuum eſt 
tueri & conſervare anniterer. Nam ſi Lipſienſi- 
bus fas fuerit aliena Leibnitio affingere, Britannis 
ſtem ea quæ a Newtono erepta ſunt fine crimine 
ealumniæ repoſcere licebit; itaque cum ad Regi- 


am Societatem appeller Vir illuſtris, meque pu- 
2 blice 
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blice teſtari velit calumniandi animum a me alie. 
num eſſe, ut Calumniandi crimen a me amoveam, 
mihi oſtendendum incumbit D. Newtonum verum 
& primum fuiſſe Arithmeticæ Fluxionum ſeu Cal- 
culi Differentialis Inventorem; deinde ipſum adeo 
elara & obvia Methodi ſuæ indicia Leibnitio de- 
diſſe, ut inde ipſi facile fuerit in eandem Metho- 
dum incidere. | 

Sciendum vero primum eſt, Celeberrimos tunc 
temporis Geometras, Dominos Franciſcum Sluſiun, 
I/aacum Barrovium, & Jacobum Gregorium, Me- 
thodum habuiſſe qua Curvarum Tangentes duce- 
bant, quæ a Fluxionum Methodo non multum 
abludebat; & iifdem principiis innixa fuit. Nam 
fi pro Litera o, quæ in Jacobi Gregorii Parte Ma- 
theſeos Univerſali quantitatem infinite parvam re- 
præſentat; aut pro Literis à vel e quas ad eandem O 


deſignandam adhibet Barrovius; pronamus x vel 3 
 Newtoni, vel dx ſeu dy Leibnitii, in Formulas Flu- 
xionum vel Calculi  Differentialis incidemus, & 


Cc a ** 


regreſſus quo a data Tangentium proprietate ad Ju 
naturam Curve perveniebant (quem Methoduy meg 
Tangentium inverſam nominabant)cadem planeres 5 


erat ac Methodus qua a Flux ionibus ad Fluentes i ,, 
revertitur: interim ſuam Methodum non ultra Flu- . f 
xiones primas extendebant; neque ' candem ad 
Quantitates Surdis aut Fractionibus involutas ac- 
commodare potuerunt. At prius quam quicquan 
de hoc. argumento a ſummis hiſce viris publice 
datum eſt, D. Newtonus Methodum excogitavit, 
priori quidem non diſſimilem ſed multo latius pa- 
tentem, quæ non ſubſtitit ad Æquationes eas in 
quibus una vel utraque quantitas indefinita Radi- 
calibus eſt inyoluta, ſed abſque ullo æquationum 
apparatu Tangentem confeſtim ducere monſtrabat, 
Quæſtiones de Maximis & Minimis eodem Artif 
cio tractabat, & Speculationes de Quadraturis fi- 

| | | cl 


. . * 
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cilius explicuit. Hæc conſtant ex Epiſtola Newton; 


ad D. Collinium data, Decembris Die 10, Anno 
1672, & inter Collinii Chartas reperta. 
Hee Epiſtola habetur impreſia pag. 29, 30. 
Ex hac Epiſtola clare conſtat D. Newtonum 
Methodum Fluxionum habuiſſe ante annum 1670, 
codem nempe quo Barrovii Lectiones editæ ſunr, 


* ü 
Anno 1669 miſit Newtongs ad D. Collinium Tra- 
ctatum de Analyſi per Æquationes Infinitas; quem 
etiam inter ſchedas Collinii repertum D. Jones nu- 
er edidit. Sub hujus fine habetur demonſtratio 
egulæ pro Quadraturis Curvarum, nata ex pro- 
partione Augmentorum naſcentium Abſciſſæ & 


Ordinatæ, cum Abſciſſa fit z & Ordinata #*; quæ 
quidem demonſtratio commune fundamentum eſt 
tam Doctrinæ Fluxionum, quam Calculi Differen- 
tialis; ex co autem Tractatu non pauca amicis. 
ſuis communicanda deprompſit Collinius. Unde cer- 
tum eſt D. Newton ante illud tempus Fluxionum A- 
rithmeticam innotuiſſe. Præterea conſtat ex poſteri- 
riore Newtoni ad Oldenburgum Epiſtola : *Eum Ha- 
« dentibus amicis circa annum 1671 Tractatum de 
4 hiſce rebus conſcripſiſſe; quem una cum Theoria 
* Lycis & Colorum in publicum dare ſtatuerat: (cri- 
“ birque Oldenburgo Series Infinitas non magnam 
ibi obtinuiſſe partem; ſeque alia haud pauca con- 
geſſiſſe, inter quæ erat Methodus ducendi Tan- 
«* gentes quam ſolertiſſimus Sl uſius ante annos du- 
«* os treſre cum Oldenburg communicaverit; ſed 
«© quz generalior facta, non ad /Equationes, quæ 
* Jurdls aut Fractionibus involutæ ſunt, hære- 
bat; & eodem fundamento uſum ad Theore- 
“ mata generalia, Quadraturas Curvarum ſpectan- 
tia, perveniſſe ſe ait Newfonus, Horum unum 
* Exempli loco in ipſa Epiſtola ponit; Seriem ex- 
* hibens cujus termini Ln Quadraturam Cur- 


LXXXII. 
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« vx, cum abſciſſa eſt x & Ordinatim-applicata 
« r xe Th. Quæ Series abrumpitur & termi- 
nis finitis Curvæ Quadraturam comprehendit, quan- 
docunque illa finita æquatione exprimi poteſt. Hoc 
dicit eſſe primum Theorematum Generaliorum; 
unde ſequitur eum alia ad Caſus difficiliores & ma- 
Bis intricatos accommodata habuiſſe : eſt autem 

heorema illud propoſitio V in Tractatu de Qua- 
draturis. Eodem etiam ſpectat ejuſdem Prop VI, 
ſed ad Caſus magis implicatos ſe extendit. Pro- 

oſitiones Tertia & Quarta ſunt Lemmata Theor. 
Fiſce demonſtrandis præmiſſa, Secunda autem in 
Quadraturis propoſitio extat in Tractatu de Ana- 
lyſi per AÆquationes Infinitas, & prima Propoſi- 
tio eſt ea ipſa, quam in dicta Epiſtola fundamen- 
tum Operationum vocat, & tranſpoſitis Literis ce- 
lari tunc voluit. Scribit etiam Neutonus fe du- 
dum Theoremata quædam, quæ comparationi Cur- 
varum cum ſectionibus Conicis inſerviant, in Ca- 
talogum retuliſſe, & Ordinatas Curvarum quæ ad 
eam normam comparari poſſunt, in eadem Epiſtola 
deſcribit; quæ profecto eodem plane ſunt cum iis, 
quas Tabula ſecunda ad Scholium Propoſitionis X 
in Tractatu de Quadraturis, exhibet; unde ſatis liquet 
Tabulam illam & Propoſitiones 7, 8, 9 & to quæ 
ſunt in Tractatu de 5 — (a quibus Tabula 
pendet) Neutonum dudum inveniſſe ante annum 
1676, quo ſcripta eſt Epiſtola illa poſterior. Cum 
vero, in prima ad Oldenburgum Epiſtola, dicit ic 
ab ejuſmodi ſtudiis per Quinquennium abſtinuiſſe, 
hinc ſatis clare colligi poteſt, Propoſitiones in Tra- 
ctatu de Quadraturis a D. Newtono inventas fuiſſe, 
1 ſaltem antequam Epiſtolæ illæ ad O/- 
denburgum ſcriptæ eſſent, totamque illam de Flu» 
xionibus Doctrinam, ante illud tempus ulterius a 
Newtons provectam eſſe, quam ad hunc os di- 


em a quoquam alio faftum eſt ſub nomine 1775 
0 * 
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Differentialis. Certe neminem novi qui in hae 
provincia N æquis paſſibus cum Newton? 
progreſſus ſit: & pauci ſunt, iique inſignes Geo- 
metræ, qui proſpicere queant, quouſque ille in ea- 
dem provincia proceſſerit. Præterea in poſterio- 
re illa ad Oldenburgum Epiſtola modum deſcribit, 

uo in Seriem inciderit cujus termini Fluxiones 
eu Differentias quantitatum in infinitum exhibent; 
quæ poſtquam inventa eſſet, dicit Peſtem ingru- 
entem ipſum coegifle hæc ſtudia deſerere & alia 
cogitare. At Peſtis illa contigit Annis 1667 & 
1666; unde patet, etiam ante illud tempus Flu- 
xionum Calculum D. Newtono innotuiſſe, hoc eſt 
duodecim ſaltem Annos antequam Calculum ſuum 
Oldenburgo communicavit Leibnit us; & novemde- 
cim annos antequam Vir Illuſtris eandem in Actis 
Lipſienſibus edidit: & certe ante viſas haſce duas 
Newtoni Epiſtolas, Leibnitium Calculum ſuum Dif- 
ferentialem habuiſſe nulla apparent veſtigia. His 


omnibus rite perpenſis certiſſime cuivis conſtabit, 


D. Neutonum pro vero Inventor Arithmeticæ 


Fluxionum habendum eſſme. 
Reſtat jam ut inquiramus quænam fuere Indi- IXXXIII. 


cia Leibnitio a Newtono derivata, unde ei facile fo» 


ret Calculum Differentialem elicere. Et primo, 
ut dixi, nullibi oſtendit Leibnitius ſibi notum fu- 
iſe Calculum Differentialem, ante viſas has duas 
Newtoni Epiſtolas; imo ante illud tempus longio- 
re uſus eſt circuitu, cum res facilius multo & ſuc- 
cinctius ex Calculo fluerent Differentiali. Hujus 
rei teſtis fit Epiſtola ad Oldenburgum data 3 No- 
vembris 1676, quæ in Operum Walliſianorum To- 
mo tertio etiam extat, in qua modum tradit ex- 
primendi rationem ſubtangentis ad Ordinatam, in 
terminis quos non ingreditur Ordinata; ubi ſi lo- 
co y' & dy ipſarum valores vinculo incluſos poſu- 
iſſet, ſtatim ſcopum attigiſſet. 


24 In 


ſt Lo denb 
In prima Epiſtola r Oldenburgum ad Leib- 
„iin tranimifln eſt, Vorl 8 methodum 
qua quantitates in Series Infinitas reducendæ ſint, 
7. e. qua quant itatum fluentium incrementa exhi- 
beri poſſunt. In ipſo enim initio Seriem oſten- 
dit, cujus Termini hæc incrementa repræſentant. 
Sed illa D. Leibnitium prorſus latebat, ante viſa.n 
Newtoni Epiſtolam qua exponitur. 

Sit 0 incrementum momentaneum quantitatis 


fluentis x, & = index dignitatis ejuſdem, & fi pro 
x ſcribatur x +0, & ＋ 20, „ 30%, * + 40, &c. & 
m m m m 


Quantitates x + aß, r 4 7 30%, * + ao}, &c. 
in Series Infinitas expandantur, habebimus 


totidem Series, quarum prima hæc eſt quæ 
N | m-—n mn 


ſequitur, „ + Fox ® + For ® + 


5 . 

— Ü t ooox ® &c, In omnibus Serie- 

\ m 
bus primus terminus erit ipſa quantitas fluens x; 
& ſi prior quælibet Series a poſteriore auferatur, 
habebimus harum Serierum differentias primas, in 
quibus omnibus primus terminus eſt Seriei primæ 
terminus primus quem ingreditur quantitas , ſcil, 

mn | | 

—ox * „ & evaneſcente o fit ille terminus diffe- 


rentiis hiſce primis æqualis; vel quod idem eſt, e- 
mn N 

2 2 m n . . 

rit quantitas a PFluentis incrementum pri- 

mum. * o * . P 

Præterea ſi differentia quælibet 2 a poſte- 

riori auferatur, deveniemus ad differentias ſecun- 


das; quarum omnium terminus primus per 2 di- 
85 BY viſus, 
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viſus, idem eſt cum termino ſecundo Seriei primæ 
uem ingreditur quantitas o; & evaneſcente o fiunt 
Asen illæ per Binarium diviſæ ſingulæ æqua- 
5 | — 


les termino illi primo Seriei, qui eſt = ——="00Z 5 


Et eodem modo inveniemus ſupra deſcriptæ Serici 


zun + am —.— 

terminum 65 = bo „ Xqualem eſſe 
ſingulis differentiis tertiis per ſex diviſis. Et qui- 
libet terminus ejuſdem Seriei ad differentias reſpe- 
ctivas ſemper habebit datam rationem, ſcil. termi- 
nus primus quem ingreditur o æqualis eſt diffe- 
rentiis primis, ſecundus eſt differentiarum ſecunda- 
rum pars media, tertius pars ſexta differentiarum 
tertiarum &c. Haſce Series, quarum termini dif- 
ferentias omnes in infinitum repræſentant, invenit 
Newtonus, uti dixi, ante annum 16657; fed illæ 
ante viſam Newtoni Epiſtolam, in qua exponitur, 
D. Leibnitius & latebant; nam ante illud tempus ag- 
noſcit Leibnitius ſemper ipſi neceſſe fuiſſe tranſmu- 
tare quantitatem irrationalem in Fractionem ratio- 
nalem, & deinde, dividendo Mercatoris Methodo, 
Fractionem in Seriem reducere. Exinde etiam 

atet Seriem hanc differentias continentem non ha- 
buiſſe D. Leibnitium, quod poſtquam ipft per OJ- 
denburgum oſtenſa eſt, * rogat ut D. Newtonus ip- 
ſius originem ſibi pandat. 
Sit jam quantitas quælibet ex conſtanti & in- 
determinatis utcunque compoſita & vinculo inclu - 


n 
ſa, ſcil. 2 P, cujus differentia. habenda eſt; 
conſtat per Regulam prius traditam quantitatis 
a+ bxc differentiam eſſe ch o (poſito quod o fit 
incrementum momentaneum Fluentis x) quare ſi 


* Vide Epiſtolam Zeibnitii ad Oldenburgum 27 Auguſti 1676.pag. 


171. | ; 4 
n crit 


e 
pto 4 J ber ſeribatür z, & pro ch io ſcribatur o, 
] 2 22 6 load oi debt 3 
crit a+bx*+ bx op Tas; quæ fi per re- 
gulam Newton in Seriem expandatur, fit 27 + 
70 * + &c. cujus Seriei terminus Dar eſt 
| | eB” Ges lu 
differentia prima quantitatis 2, ſeu 4 T. Un- 
de fi loco 2 & & reſtituantur r valores, 
a+bx* & cbx*—0, habebimus differentiam quan- 


2 2 
titatis a+bx|» = che io xa T ” : vel fi 


more Leibnitiano pro o ponatur dx, erit quantita- 
| oy mn 
tis a+bx1» difterentia "tf —"dx xa Tb ; 
ubi videmus quantitatem differentialem 5 ch =dx 
extra vinculum ſemper manere. Atque hinc facile 
fuit D. Leibnitio, ope Regulæ Newtoniane, diffe- 
rentias quantitatum omnium exhibere, utcun- 
2 quantitates fluentes Surdis aut Fractionibus 
int implicatæ: id quod ante Epiſtolicum illud per 
Oldenburgum cum Newtono commercium ipſi mini- 
me notum fuit. | | 
Quamvis hæc per ſe ſatis manifeſta ſunt Calcu- 
li Differentials indicia; in ſecunda tamen Epiſto- 
la quæ per Oldenburgum ad Leibnitium miſſa eſt, 
alias adhuc clariores deſcribit Newtonus Methodi 
ſuæ notas. Dicit enim ſe habuiſſe methodum du- 
cendi Tangentes, quam ſolertiſſimus Sufus an- 
te annos duos treſve Oldenburgo impertitus eſt, 
ita ut habito ſuo fundamento nemo poſſet Tan- 
entes aliter ducere, niſi de induſtria a recto 
tramite erraret. Quinetiam ibi quoque oſten- 


dit Methodum hanc non hærere ad æqua- 
| e tiones 
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te tiones quibus una vel utraque quantitas indefini- 
ec ra radicalibus involuta eſt; ſed abſque ulla æqua- 
« tionum reductione (qua opus plerumque fed- 
« deret immenſum) Tangentem confeſtim duci, 
« & eodem modo in quæſtionibus de Maximis & 
« Minimis aliiſque quibuſdam rem fic ſe habere. 
« Fundamentum harum Operationum dicit eſſe 
&« ſatis obvium, quod tamen tranſpoſitis literis in 
„ illa Epiſtola celare voluit: hoc etiam adjicit, 
“ hoc Fundamento ſpeculationes de Quadraturis 
« Curvarum ſimpliciores ſe reddidiſſe; & ad The- 
% oremata quædam generalia ſe perveniſſe ſcribit. 

Cum vero Methodus uſiana tunc temporis 
Leibnitium minime latere potuit; utpote in Actis 
Philoſophicis Lond. publicata: Cumque Newtonnus 
dicit eandem & ſibi innotuiſſe, ex fundamento quo 
habito non hærebat ad æquationes radicalibus ut- 
cunque involutas; (in qua quidem tota rei diffi- 
cultas poſita eſt.) Cumque in priore Epiſtola Se- 
riem deſcripfir, cujus ope differentiæ haberi poſ- 
ſunt, ubi Fluentes Surdis aut Fractionibus utcun- 
que implicatæ ſunt: Cum denique idem Funda- 
mentum ad Quadraturas Curvarum ſe applicuiſſe 
dicit; minime dubitandum eſt hæc omnia facem 
Leibnitio prætuliſſe, quo facilius Methodum Neu- 
toni perſpiceret. 

Quod ſi hæc non ſuffeciſſe videantur indicia; N 
etiam ulterius proceſſit Næutonus, & Exempla Me- LXXXIv. 
thodi ſuæ dedit, & Regulam oſtendit, qua ex da- 
tis quarundam Curvarum Ordinatis, earundem A- 
reæ exhibentur in terminis finitis, cum hoc fieri 
poteſt; hoc eſt, in Stylo Leibnitiano, ipſi exempla 
tradidit quibus a Differentiis ad Summas pervenitur. 
Et a ſimplicioribus orſus, “ proponit primo Para- 
bolam cujus abſciſſa eſt z, & Ordinatim applica- 


1 f 14 
ta 4/az 4 , & Curvæ Arca crit 34*z*; hoc 


Vide pag. 7 2. a 
c 3 
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eſt, quando differentia Areæ eſt dz x Var, ſeu 
ax dz, oſtendit fore Aream 34527 unde viciſim 
concluditur, fi quantitas differentianda fit a*z*, fo- 
re ejus differentiam 24 2 dz ſeu dz . Exem- | 
plum ejus ſecundum eſt Curva cujus abſciſſa eſt z, & 


Ordinatim-applicata = : ubi oſtendit Newtonus 


Curvz Aream fore — —.— hoc eſt ſi differentia A- 


20 —228) 


3 4 Kdx K ' a+ | 
re ſit rise oſtendit Aream fore i Un- 
| | ; a+ 
de viciflim ſi quantitas differentianda fit Iz, 

| # . - 4a*z x dz 
concludi poteſt differentiam fore i- Vel ſi e- 


4 


1 f uncietur n 
juſdem Curvæ Ordinata ſic enuncietu u ß, 


Nl 4 K* * 
erit Area = gr Quare & viciſim, fi 


p . : 1. az? 2 
quantitas differentianda fir ., erit diffe · 


a+dz, 


rentia wo N 

_ Hinc ad exempla quædam difficiliora progredi- 
tur Newtonus, in iiſque oſtendit, quomodo ab Or- 
dinatis, hoc eſt a Differentiis ad Summas perve- 
niendum ſit: ex quibus 2 Curvam omnem 
quadrabilem fore, cujus Ordinata in Differentiam 
Abſciſſæ ducta fit quantitatis alicujus differentia; 
& hinc innumera Curvarum genera aſſignari poſ- 
ſunt etiam Geometrice quadrabilia. 

His indiciis atque his adjutum Exemplis, Inge- 
nium vulgare Methodum Newtonianam penitus diſ- 
cerneret; ita ut ne ſuſpicari fas ſit, eam acerri- 
mum Leibnitii acumen poſſe latuiſſe; quem _ 
| em 
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dem uſum fuiſſe his ipſis clavibus, ad hac ſua 
2 feruntur inventa, aditum, etiam ex ipſius ore 
atis eluceſcit. Nam in Epiſtola ad Oldenburgum data, 
poſt 3 Calculum Differentialem, exem- 
plum addit, quod coincidere agnoſcit cum Regula 
Slafiana, & poſtea addit. * © Sed Methodus ipſa pri- 
ore noſtra longe eſt amplior, non tantum enim ex- 
hiberi poteſt cum plures ſint literæ indetermi- 
© natz quam æ & y (quod ſæpe fit maximo cum 
« fructu) ſed & tunc utilis eſt, cum interveniunt 
Irrationales, quippe quæ eam nullo morantur 
modo, neque ullo modo neceſſe eſt Irrationa- 
“ les tolli; quod in Regula Slaſi neceſſe eſt, & 
& (Calculi difculratem in immenſum auget.” Hzc 
omnia a Newton prius in ſecunda ejus Epiſtola di- 
cta ſunt. Inde Exempla proponit, quorum qui- 
dem quod primum eſt, neſcio 2 fato, idem pror- 
ſus eſt ac id, quod, in ea Epiſtola quam Leibnitio 
tranſmiſerat Oldenburgus, etiam primum protulerit 
Newtonus. em 
Mox addit Vir illuſtriſſimus, 5“ Arbitror quæ 
& celare voluit Newtonus de Tangentibus ducen- 
dis, ab his non abludere. Quod addit ex hoc 
* Fundamento Quadraturas quoque reddi facilio- 
res, me in hanc ſententia confirmat : nimirum 
c ſemper Figuræ illz ſunt quadrabiles, quæ ſunt 
« ad Aquationem Differentialem. Æquationem 
„ Differentialem voco talem qua valor ipſius dx 
« exprimitur, quæque ex alia derivata eft, qua 
« valor ipſius x exprimebatur.” Et paulo poſt, 
ſuam de hac re Sententiam plenius aperit, dicitque 
hanc unicam Regulam pro infinitis Figuris qua- 
drandis inſervire, diverſæ plane naturz ab 1is quæ 
hactenus quadrari ſolebant. Quis eſt jam qui hæc 
perpendet & non videbit Indicia & Exempla New- 
toni ſatis a Leibnitio perſpecta fuiſſe; ſaltem quoad 
differentias primas? Nam quoad Differentias ſecun · 
das, Leibnitium Methodum Newtonianam tardius 


vide pag. 195, in- 
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1 videtur, quod brevi forſan clarius mon- 
Interim facile illuſtri Viro aſſentior, & credo 
eum nec nomen Calculi Fluxionum fando audiviſ- 
ſe; nec Characteres quos adhibuit Newtonus oculis 
vidiſſe, ante quam in Walliſſanis operibus prodiere. 
Obſervo enim iplum Newtonum ſæpius mutaſſe no- 
men & Notationem Calculi. In Tractatu de Analyſi 
Aquationum per Series Infinitas, incrementum 
Ahſciſſæ per literam o deſignat: Et in Principiis 
Philoſophiæ Fluentem quantitatem Genitam vo- 
cat, ejuſque incrementum Momentum appellat: 
Illam literis majoribus A vel B, hoc minuſculis 
a & 6 deſignat. | 

Id etiam ultra agnoſco, inter cetera que de re 
Mathematica præclare meritus eſt Leibnitius, hoc 
itidem illi deheri, quod primus fuerit qui Calcu- 
lum hunc typis edidit & in publicum produxit : 
itaque eo ſaltem nomine magnam apud Matheſeos 
amantes inibit gratiam, quod Inventum ita nobile, 
& in multiplices uſus deducendum, diutius eos no- 
luerit latere. 12 
HFlabes, Vir Cl. quæ de hoc argumento ſcriben- 
da duxi, unde facile credo percipies, hoc quale- 
cunque fuerit meum in Gentem noſtram ſtudium, 
ita parum præpoſterum fuiſſe, ut nihil omnino niſi 
quod Neutoni erat, Leibnitio detraxerim; nec du- 
bito quin æqui rerum æſtimatores uno ore fatean- 
tur me, uti nullo calumniandi animo, ita nec præ- 
cipiti Judicio, ea dixiſſe, quæ tibi tot argumentis 
luce meridiana clarius comprobavi. 


Lecta eſi bæc Epiſtola coram Regia Societate, in 
Conuentu die 24 Maii 1711 habit, & ut Exem- 
plar ejus D. Leibnitio mitteretar D. Sloane Secre- 
taris ſuo mandatum eſt. 


7 
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, 
« 


Epiſols D. Leibnitii ad H. Hans Sloane M. D. 
| & R. K. Secr . | 


UA D. Johannes Keillius nuper ad Te ſcrip- 
ſit, candorem meum apertius quam ante op- 
pugnant: quem ut ego hac ætate, poſt tot docu- 
menta vitæ, Apologia defendam, & cum homine 
docto, ſed novo, & parum perito rerum anteacta- 
rum cognitore, nec * mandatum habente ab eo cu- 
jus intereſt, tanquam pro Tribunali litigem, nemo 
prudens æquuſque 8 
uz ille de meo rem cognoſcendi modo ſuſpi- 
catur, haud ſatis exercitatus artis Inveniendi ar- 
biter, ipſius quidem docendi cauſa non eſt cur re- 
fellam : ſed norunt F amici quam longe alio & ad 
alia proficuo itinere proceſſerim. Fruſtra ad Exem- 
plum Actorum Lipſienſium provocat, ut ſua dicta 
excuſet; in illis enim circa hanc rem quicquam cui- 
quam detractum non reperio, ſed potius paſſim 
t ſuum cuique tributum. Ego quoque & amici 
aliquoties oſtendimus libentef a nobis credi, illu- 
ſtrem Fluxionum Autorem per ſe ad ſimilia noſtris 
fundamenta perveniſſe. Neque eo minus Ego in 
Inventoris jura venio, quæ etiam Hugenius, ju- 
dex intelligentiſſimus incorruptiſſimuſque, publice 


* Quaſi Methodum Mowtoni, & Series Brownkeri, Malliſii & Gre- 
gorii aliorumque Inventa non liceat propriis authoribus, niſi authori- 


tate ab his ac , aſſerere. 
+ Si Amici illi ſunt Germani, invenit is hanc Methodum poſt re- 
ditum ſuum in Germaniam. 
+ Scripſerat Keillius in hac verba. Hac ut fy impulerunt 
bent — Newto- 


Attorum Lipſienſium Editores, qui in ea quam ex 
niani de Fluxionibus ſeu Duadraturis Enarratione, diſerte affirmant 


D. Leibnitium fuiſſe iſtius Methodi Inventorem, & Newtonum aiunt 
pro Differentiis Leibnitianis Fluxiones adhibere ſemperque adbibuiſſe. 
Leibnitins Editores hic palam defendit contra Keillium, quali ſuum 
cuique reddidiſſent. 


ag- 
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agnovit: in quibus tamen mihi vendicandis “ non 
properavi, fed inventum + pluſquam nonum in an- 
_ preſſi, ut nemo me præcucurriſſe queri poſ- 

t. 5 | 

Itaque veſtræ æquitati committo, annon coer- 
cendæ ſint vanæ & injuſtæ vociferationes, quas 
llipſt Newtono, Viro inſigni & geſtorum optime con- 
ſcio, improbari arbitror: ejuſque Sententiæ ſux 
libenter daturum Indicia mihi perſuadeo. 


VALE. 
Dabam Hannover 


29 Decemb. 1711, 


ln Epiſtola Aug. 27. 1676, properavit ſe coinventorem Methodi 
; Auer e In Epiſtola uni 21. 1677, properavit Metho- 
dum ut ſuam defcribere, de qua Newronus tractatum ante annos quin- 
que ſcripſerat. In Schedis tribus anno 1689 impreſſis, properavit 
: —— principales Principiorum Philoſophie ad Calculum ſuum 

revocatas in lucem edere, ut in Inventoris jura veniret. 
N Probandum eſt. 8 diet 
Newtonus & Leibnitius nec ſunt idonei Judices nec Teltes, 

monumentis antiquis judicium ferendum 5 | 


» 


BxXTY = 


be 


(441) 


Cum D. Leibnitius a D. Kill ut homine novo ad No 
LXXXVI. 


Societatem Regiam provocaret, Societas 
monumenta antiquiora conſuli, & Sociis aliquot 
ui his examinandis aptiores viderentur in man 
tis dedit, ut in hanc rem inquirerent; & qua 
in ſcriptis antiquis invenirent ad ſe referrent, u- 
ma cum eorum Sententia. Et Arbitrorum Con- 
ſeſſus collectionem ex Epiſtolis & aliis MSS. ſu- 
pra impreſſam ad Societatem retulerunt, una 


cum eorum Sententia ſequente. 


E have conſulted the Letters and Letter-books 
in the Caſtody of the Royal Society, and thoſe 
found among the Papers of Mr. John Collins, dated 
between the Years 1669 and 1699 imtlufive 5 an 
ſewed them 10 ſuch as knew and avonthed the Hands 
if My. Bartow, My. Collins, My. 2 and 
Mr. Leibnitz; and compar d thoſe of Mr. Grego- 
ty with one another, and with Copies of ſore of thets 
taken in the Hand of Mr. Collins; and bave en- 
fracted from them what relates to the Matter re- 
ferr'd to us; all which Extrafts herewith delver a 
to you, we believe to be genuine and authenck : An 
by theſe Letters and Papers we find, 


I. That 


Iteras & Litetarum Apographa tam que in Archivis Regis So- 
cietatis, quam qua inter Chartas A Fonwnis —— 
tur, & inter Aunos 166g & 165% date ſunt, p; & 

er his, quz D. Barrovii, D. Collin, D. Oldenburg: & D. Leibnitii 
wmen ferebant, ex fide aliquorum qui eorum autographa probe no- 
ſerant, ipſorum eſſe cexto didicimus. — — 
CI: 

, S 


pz ſe ferebant auctotem, ipfius eſſe 
omnibus excerplimus quæcumque ad rem nobis commiſſam pertinerc 


nonnullas earum Gregorio atas manu ſua 


ridebantur; atque illa una cum ipſis literis jam vobis 
nduntur, fideliter & accurate — oſſe — Ex autem 
Literis if; bi ſt ts 5 ” . 1 > 


| L268) 
I. That My. Leibnitz was in London in the be. 

ginning of the Tear 1673, and went thence in or a+ / 
bout March to Paris, where he kept a Correſpon- | * 
dence with My. Collins by means of Mr. Olden- 
burg, till about September 1676, and then return'd i * 
by London and Amſterdam to Hannover: And that 
Ar. Collins was very free in communicating to able 
Mathematicians what be bad receiv'd from Mr. New- 
ton and My. Gregory. 
II. That when Me. Leibnitz was the fir tim 
in London, be contended for the Invention of ans- 
ther Differential Method properly ſo call d; and 
notwithſtanding that he was ſhewn by Dr. Pell that 
it was Mouton's Method, perfiſted in maintaining it 
fo be his own Invention, by reaſon that be Jad 
found it by bimſelf, without knowing what Mouton 
bad done before, and bad much. improved it. And 
we find no mention of his having any other Diffe- 
rential Method than Moucon's, before bis Letter 
of the 21ſt of June 1677, which was a Near 45 
4 Copy 0 Mr. Newton's Letter, of the roth of De- 
cember 1672, bad been ſent to Paris to be communi- 
cated to him; and above four Years after Mr. Col- 
lins began to communicate that Letter to bis Corre 


| ſpot 
I. D. Leibnitium anno incunte 1673 Londini fuiſſe, unde Menſe 


Martio vel circiter Pariſios adiit, ubi Literarum commercium habuit I 
cum D. Collinio intercedente Oldenburgo, uſque in Menſem Septem-W Flu 
brem 1656. Deinde per Londinum & Amftelodamum Hannovera ftol. 
reverſum eſſe. D. autem Collum Mat heſeos peritis ea quæ 2 D. Ter: 
Newtono & Gregorio acceperat lubentiſſime communicaſle. 1% 
II. D. Leibnitium, cum prima vice Lendinum adiit, Methodi c en- 
juſdam Differentialis, proprie ſic dictæ, ſe Inventorem perhibuiſſ 
etiamſi D. Pellius ipſi monſtraverat eandem anteaà D. Monrons u- 
ſurpatam fuiſſe, haud tamen ſibi Inventoris jura aſſerere deſtituiſſe 
cum quia proprio ut aiebat marte ſua illa inveniſſet, nondum vifis i 
quz Mautonus prius „tum quia 9 adjeciflet, Neque 
. uſquam mentionem imus factam alerius Methodi ejus Dit 
rentialis præter iſtam Mowtoni, ante Literas ejus 21 — 1677 da 
tas; hoc eſt, Anno integro poſtquam D. Newtoni Epiſtola, 10 Dece! 
Gris 1672 ſcripta, Pari/ios ipli communicanda oanliniſſa fut, &-qu 
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ſpondents ; in which Letter the Method of Fluxions 
was ſufficiently deſcrib'd to any intelligent Perſon. 

III. That by Mr. Newton's Letter of the 12th 
of June 1676 it appears, that he had the Method 
of Fluxions above five Years before the writing of 
that Letter. And by his Analyfis per Æquationes 
numero Terminorum Infinitas, communicated by 
Dr. Barrow 7% Mr. Collins in July 1669, we find 
that be had invented the Method before that time. 

IV. That the Differential Method is one and the 
ſame with the Method of Fluxions, excepting the 
Name and Mode of Notation; My. Leibnitz calling 
thoſe Duantities Differences, which Mr. Newton 
calls Moments or Fluxions ; and marking them with 
the Letter d, @ Mark not uſed by Mr. Newton: 
And therefore we take the proper Queſtion to be, nut 
who invented this or that Method, but who was the 
firſt Inventor of the Method, And we believe that 
thoſe who have reputed Mr. Leibnitz the firſt In- 
ventor, knew little or nothing of his Correſpondence 
with Mr. Collins and Mr. Oldenburg long before 
nor of Mr. Newton's having that Method ** 


Fiennio poſtquam D. Collinius eandem Epiſtolam cum Amicis oom - 
municare cœpit. In hac autem Epiſtola Methodus Fluxionum ido- 
neo harum rerum cognitori evidenter ſatis deſcribitur. 

III. Ex Literis D. Newtoni 13 Faunii 1676 datis, manifeſtum eſt 
Fluxionum Methodum ipſi innotuifle, quinquennio prius quam Epi- 
ſtolam illam ſcriberet. ex Analyſs ejus per Æquatiomes numere 
Terminorum Infinitas, quam D. Barrovius cum D. Collinio Menſe Ju- 
lio Anni 1669 communicavit, conſtat illum etiam ante illud tempus 
eandem excogitaſſe. ' | 

IV. Methodus Differentialis una eademque eſt cum Methods Flu 
zionum, fi Nomen & Notationis modum exceperis. D. Leibnitius 
enim cas quantitates Di lat quas D. Newtonus Momen- 
ta vel Fluxiones; eaſque 2 leſignat, quam non adhibet 


D. Newtonus, Rem proinde de qua agimus hand autumamus efle; 
non uter hanc uter illam Methodum invenerit; fed uter Mcthodum 
iplam, quz unica eſt, prior invenerit. Simul illes qui P. Leibnitiums 
pro Inventore primo habuere, de eo quod inter illum & D. Collinium 
olim interceſſerat commercio r aihil reſciviſſe opinamur: 

rY neque 
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Fifteen Tears before: My, Leibnitz began to publiſb it 
ke Acta Eruditorum of Leipfick. 

Far which Reaſons, wwe reckon Mr. Newton the 
firſt Inventor ; and are of Opinion, that Mr. Kcill, 
in aſſarting the /ame, has been no ways injurious to 
Mr. Leibnitz. And we ſubmit to the Judgment of 
#be Society, whether the Extract and Papers now pre- 
fented to you, together with what is extant to the 
ſame purpoſe in Dr. Wallis's third Volume, may not 
deſerve ta be made Publick. | 


neque intellexiſſe D. Newtarum eadem Methodo uſum eſſe, quinde- 
cim prius annos quam D. Leibnitius eam in Actis Eruditorum Lipſis 


0 

evulgare ccepit. ( 

D. Nemtonum primum eſſe hujus Methodi In- 6 

ventorem arbitramur; atque ideo D. Keillium, eandem illi aſſerendo, a 
nullo modo D. Leibnitium calumnia aut injuria affecifſe. Judicio au- 

tem Societatis permittimus, utrumne Excerpta Literarum, reliquz- 0 

c 

c 

c 


Chartz: his ſubnexæ, una cum iis extant in tertio Volumine 

Qperum D. Walliſy huc ſpectantibus, imprimi & in publicum 
prodire mereantur. | | 

Hit autem Die Aprilis 24* 1712 acceptis, Socie- 

24. Regia colle lionem Epiftolarum & MSC, & 

Sententiam Conſeſſus imprimi juſſit ; ut & quicquid 

amplius ad hauc Hiſtoriam elucidandam idoneum in 


APPENDIX. 


H 8 ſubjun re viſum eſt Judicium Mathe- 


matici 7 Julii 1713 datum, & charta vo- 
— ſine nomine Autoris per orbem ſpar- 
um. 

» Videtur Newtonus occaſionem nactus, ſerierum 
opus multum promoviſſe per Extractiones Radi- 
cum quas primus in uſum adhibuit, & quidem in 
c iis excolendis ut veriſimile eſt ab initio omne ſu- 
um ſtudium poſuit, nec credo tunc temporis vel 
© ſomniavit adhuec de calculo ſuo fluxionum & flu- 
c entium, vel de reductione ejus ad generales ope- 
rationes Analyticas ad inſtar Algorithmi vel Re- 
c oularum Arithmeticarum aut Algebraicarum. E- 
< juſque meæ conjecturæ [ primum ] validiſſimum in- 
dictum eſt, quod de literis x vel y punctatis, uno, 
cduobus, tribus, &c. punctis ſuperpoſitis, quas pro 
cdx, ddx, d'x; dy, addy, &c. nunc adhibet, in om- 
cnibus iſtis Epiſtolis [ Commercii Epiſtolici, undo 
<argumenta ducere volunt] nec volam, nec veſti- 
gium invenias. Imo ne quidem in Principiis Na- 
turæ Mathematicis Newtoni, ubi calculo fuo flu- 
©xzonum utendi tam tem habuiſſet occaſio- 
nem, ejus vel verbulo fit mentio, aut notam hu- 
juſmodi unicam cernere licet, ſed omnia fere per 
15 figurarum ſine certa Analyſi ibi peraguntur 


© more non ipſi tantum, fed & Hugenio, imo jam 
© antea [in nonnullis] dudum Torricellio, Reburval- 
io, Cavallerio, aliis, uſitato. Prima vice hz lite- 
©rz punctatæ comparuerunt in tertio Volumine 
© Operum Walliſi multis annis poſtquam * 


—— H — 


— — ̃ — — 
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© differentialis jam ubique locorum invaluiſſet. Al- 
c terum indicium, quo conjicere licet Calculum flu- 
© xionum non Piſs natum ante Calculum diffe- 
© rentialem, hoe eſt, quod veram rationem fluxio- 
© nes fluxionum capiendi, hoc eſt differentiandi dif- 
© ferentialia Newronus nondum cognitam habuerir, 
© quod patet ex ipſis Principiis Phil. Math. ubi non 
© tanrum incrementum con ipſius x, quod nunc 
© notaret per x punctatum uno puncto, deſignat per 
©o [more vulgari, qui calculi differentialis com- 
moda deſtruit] fed etiam Regulam circa gradus 
© ulterioris falſam dedit | quemadmodum ab eminen- 
© te quodam Mathematico dudum notatum eſt } 
G0. + +» » Saltem apparet Newtono rectam 
© Methodum differentiandi differentialia non inno- 
© tuiſſe longo tempore poſtquam aliis fuiſſet fami- 
© liaris. 

Ha&enus Judicium. 
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ANN OT AT IO. 


Hs omnia refutantur ſupra, pag. 7, 8, 9, 10, 11, 


12, 24, 25,26, 27, 28, 30, 31, 32, 33» 34» 36, 37» 
38, 39, 49, 41, 43, 44, 52, 90, 92, 103, 105, 1 
150, 151, 166, 229, 230, 238. 

Methodus fluxionum utique non conſiſtit in forma ſym- 
bolorum. Et Keilizs hoc notaverat anno 1711 (Pag. 
37, 238.) Pro fluxionibus ipſarum , y, z, Neutonat 
quandoque ponit eaſdem literas punctis notatas, x, y, ⁊; 
quandoque eaſdem forma majuſcula X, V, Z; quando- 

ue literas alias ut p, 9, 7; quandoque lineas exponentes 
ut DE, FG, HI, (pag. 37.) Et hoc Neutonus in hunc uſ- 
que diem facit, ut videre licet in Libro de Quadraturis, 
ubi fluxiones in Propofitione prima denotantur per literas 
punctatas, in ultima per Ordinatas Curvarum, in Intro- 
ductione per alia ſymbola, dam Neutonus ibi Methodum 
Flaxionum explicat illuſtratque per exempla [(p4 37.) 
Pro Fluxionibus D. Leibnitius nulla habet Sy - 4 Is 
Momentorum five Differentiarum ſymbola dx, dy, dx, pri- 
mo ccepit adhibere Anno 1677; Neutonut momenta de- 
notabat per rectangula ſub fluxionibus & momento o cum 
Analyfin ſuam fcriberet, anno ſcilicet 1669 aut antea. 
Leibnitius ſymbolis ſx, ſy, /z pro ſummis Ordinatarum 
uſus eſt jam inde ab Anno 1686: Neutonut in Analyſi 
ſua eandem rem denotavit inſcribendo Ordinatam in Qua- 


drato vel ReQangulo ad hunc modum [=] Omnia 


Newtoni Symbola ſunt in ſuo genere prima, & Symbola 

Leibnitii nondum obtinuerunt in Anglia (pag. 37, 38.) 
In Principiis nature Mathematicis Neutonu, Anaiyti- 
co ſuo fluxionum calculo utendi non habuit frequentem 
occaſionem. Nam liber ille inventus eſt quidem per A- 
nalyſin, at ſcriptus eſt per Syntheſin more veterum ut o- 
portuit (pag. 39.) At Analyſis tamen ita elucet per Syn- 
theſin illam, ut Leibnitius ipſe olim agnoverit, Newtonuns 
non ſolum methodo ſui tangentes duxiſſe, ſed majora multo 
con- 


Its 32, 40 41-) 11 
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conſecutum, viſo demum Libro Principioram, ſe ſatis in- 
tellexiſſe (pag. 22) Et in Epiſtola ſua 28 Maii 1697 ad 
Wallifcum (cripta : Methodam, inquit, profundiſſimi New- 
toni cogwatam efſe methodo mee differentials nou tantum 
animadverti, 722 opus ejus [ Principiorum 1eilicet, ] && 
tuum prodiit, ſea etiam prof i 
& alias quoque monui. Id enim candort meo convenire 
adicavi no minus quam ipſius merits, Mage! communi 
womine deſignare ſoles Analyſes . 15 (pag- 44.) 
Et alibi de ſublimi quadam parte Methodi qua Newtonns 
ſolidum -minime refiſtentis invenerat, hæc habet verba. 
uam Methodam ante D. Newtonum & me, wullzs 
ſciam Geometra habuit, uti ante bunc maximi nommes Geo- 
metram wemoſe babereP ROBAVIT (pag. 34) Et in Epi- 
ſtola ad Newtonum Hannovere data 7 Mart. a693, ita (crip- 
fit: Mirifice ampliaveras Geomeotriam tuis ſeriebus, ſed e- 
dito Prineſpiorum opere aſtendiſti patere tibi que. Analy/; 
receptæ nou ſubſunt. Conatus ſum ego quoque, notit com- 
modis adbibitis qua differentias & ſummas exhibeut, Geo- 
metriam illam quam tranſcendentem appello, Aualyſi quo- 
dammodso ſubjicere, nec res male ſucceſſit, (p. 30.) Atque i- 
terum in Reſponſo ad D. Fatium, quod habetur in AQis 
Eruditorum Mai: 1700, 2 203, lin. 2.1,id faſſus eſt Leib- 
#715 (pag. 30.) Sed & Sectiones duas primas Libri ſecun- 
di Principiorum verbis aliis (abſque Symbolis differentia- 
libus) compoſuit, & ſubjunxit; ſe jam fundamenta Geome- 
trica jeciſſe, & vias guaſdam nouas ſatis antea impeditas ap- 


Pers e; Onmia autem reſpondere ſua Atalyfi infinitorum, 


oc eſt calculs ſummarum ac differentiarum ( pag. 41, 4 
455 Et hoc fuit 2 omnium primum Methodi 
difterentialis quod D. Leibnitius circa Problemata ſubli- 
miora Orbi licerario exhibuit. 

Literæ punctatæ prima vice comparuerunt, non (ut hic 
dicitur,) in tertio Volumine Operum Wallifi quod pro- 
diit Anno 1 ſed in ſecundo Volumine operum ejus 
quod prodiit Anno 1693 (pag. 10, 41.) annis utique duo- 
bus antequam fama calculi differentialis ad aures H/a/l:/;1 
pet venerit, & annis tribus antequam Marchio Hoſpitalius 
Analyſin ſuam infinite parvorum ediderit, qua Caſculus 
differentialis ubique locorum inyaleſcere cæpit. (pag. 26, 


New- 


[ſus ſum in Actis Eruditorum 
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Newtonns nunquam mutavit literam o in literam x pun- 
Qatam uno puncto, ſed litera illa o uſus eſt in Introdu- 
ctione ad Librum de Quadraturis, & adhuc utitur in eo- 
dem ſenſu ac ſub initio, idque maximo cum fruQu. Eſt 
enim o ſymbolum unicum quo Neuitonus utitur pro quanti- 
tate infinite parva: At Symbolum x quantitatem finitam 
deſignat (pag. 8, 9, 36, 37, 38.) 

ethodus Fluxiones omues capiendi, ſeu differentiandi 
differentialia, habetur in Propoſitione prima libri de Qua- 
draturis : & eſt veriflima & optima. Eandem cum exem- 
lis in differentiis primis & ſecundis Walliſius edidit in 
Tomo ſecundo Operum ſuotum anno 1693 ut ſupra, an- 
nis ſcilicet tribus antequam Regula Leibuitii differentian- 
di differentialia lucem viderit (pag. 10, 40, 41.) Eandem Re- 
png Newtonus Anno 1686 demonttravit Synthetice in 

m. 11. Lib, 11. Princip. (pag. 30.) & poſuit in Epiſto- 
laſuaad Olaenburgum 24 Odtob. 1676, tanquam fundamen- 
tum hujus methodi de qua tum ante annos quinque ſcrip- 
ſerat (pag. 8.) Et 3 ejuſdem quoad I angentes du- 
cendas, poſuit in Epiſtola ſua ad Collinium lo Decemb. 
1672 (pag. 105.) Et in eadem Epiſtola addidit Proble- 
mata de Curvarum cutvatura ſeu Geometricarum ſeu 
Mechanſcarum, per eandem methodum ſolvi (pag. 105.) 
Ex quo manifeſtum eſt ſe jam tum ſuam methodum ad 
ſecunda ac tertia momenta extendiſſe. Cum enim arez 
curvarum confiderantur tanquam fluentes (ut in hac A- 
nalyſi fieri ſolet.) Ordinatæ exprimunt fluxiones pt imas, 
Tangentes autem datz ſunt per fluxiones ſecundas, & 
Curvaturæ per tertias (pag. 9.) Et Anno 1669 in Ana- 
lyſi ſua per ſeries Newtonu dixit: Momentum eſt ſuperfi- 
cres cum de ſolidis, & linea cum de ſuperfictebus, & pun- 
ctum cum de lineit agitur: quod perinde elt ac fi dixiflet : 
Cum ſolida conſiderantur tanquam fluentia, eorum mo- 
menta ſunt ſuperficies, & horum momentotu 
ta (vel ſecunda ſolidorum momenta) Fant linez, 


rum momenta (live tertia ſolidorum monienta) uit Pn 


Qa; adeoque qua ratione momenta prima vantur 


dis, & fic deinceps in infinitum. Et Quomodo momen- 
ta prima derivantur a fluentibus, oſtenditur in Analyfi 


per ſeries inveniendo Ordinatas Curviligearum ex Areis. of 


(pag. 7, 8, 9, 10, 11, 12, 92.) 
S In 


En- 
ho- 


a fluentibus, ſecunda derivantur a primig, tettia a ſechb⸗- 


* 


| 3 

In eadem Analyfi Newtonxs poſuit ſecundam Propoſitio- 
nem LibrideQuadraturis (pag. 230, lin. 13.) dixitque C 
rum areas & longitudine i, id modo * <2 ejuſdem met bo- 
di Aralyſros exatte & Geometrice deter minari. (p. 90. I. 17.) 
Et Methodus hæcce Neutono innotuit annis aliquot anten 
teſtibus Barrovio & Collinio (pag. 103, lin. 26, 27, 28, 33.) id 
eſt Anno 1666 aut anten. methodus aliquatenus ex- 

licatur in Epiſtola Næutoni ad Oldenbargiam 24 Ocbob. 

676 data, ibique — 8 woe ad de Quadra- 
turis, (1 ic enigmatice pra)conſequidicitur (pag. 1 
251.) & in Propoſition quinta & ſexta Lib dl pe 
nius explicatur; & he Propoſitiones ex Propoſitionibus 

uatuot primis Libri ejuſdem conſequuntur: ideoque Me- 
thodus flu xionum quatenus in Propoſitionibus quinque vel 
ſex primis Libri de Quadraturis exponitur, Næutons innotuit 
Anno 1666 aut antea, teſtibus Barrovio & Collinio; ut & 
teſte etiam alliſio (pag. 32.) Sed & Marchio Hoſpitali- 
us pro Nettono teſtis eſt, qui utique dixit Librum Princi- 
piorum Philoſophie fere totum eſſe ex hoc calculo ( pap. 
30.) & Leibnitium in Methodum differentialem incilill 
efficiendo ut Methodus tangentium Barrovii non hæreret 
ad radicales (pag. 26, 27, 28.) Neutonmt enim per Epi- 
ſtolas to Decem. 1672, & 24 Odob. 1676. Leibnitium ad 
monuit fe hoc antea aſſecutum eſſe (pag. 1035, 166) 
Ex iis etiam quæ in Epiftola ad Oldeuburgum 4. 02s. 
1676 data de Tabulis figurarum curvilinearum in Scholio 
Propoſitionis decime Libri de Quadratyris poſitarum di- 
cuntur, liquet Methodum flux ĩionum & momentorum qua- 
tenus in decem primis Libri illius Propoſitionibus habetur, 
diu ante annum 1676 Neurose innotuifle 924 230.) 
Id quod eriam cofligi poteſt ex Corol. 2 Prop. X. Libri de 
Quadratvris, quod utique in Epiſtola Neutoni ad Collixe- 
um Nov. 8, 1676 data, & Anno 1711 a Fore/io edita, de- 
{criptum habetur. ork | | | 


ERRATA. 


Pag. 19, lin. 16. lege, In eadem utique Epiftols. 
Pag. 22. lin. 6, Anno 167 f. 

Pag. 26. lin. 7. x. ron Ar 

Ib. . 27. lege, 

Ib h. 23. Ker . ele — 


Ib. lin 
Ib. I. 32. ä — 


Pag. 36. kin. 34, 35. 36, & Pay, 37- OI pe K. 


Pag. 53. 
N 54. tn. 48. lege 5 
Peg. #42, r 679 lege 1676. 
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